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GEOMETRICIS. 

LIBER I. 

CAPUT I. 

Vamqvam omnis humana fapi- 

cntia peranguftis limitibus circum- 
fcribaturj ut vixullus fit mortalium 
qvi non in aliqvolabatur, qvamcunq; 
is demnm Philofophix partem atti- 
gerit: fatendum tamen eft,inter o- 
mnes humanas difciplinas & fcientias nullam effe 
qvae firmioribus nitatur fundamentis , qvam Mathe- 
fis 5 nullam, qvae certiora principia magisq* perlpicuas 
r -monftrariones habeat. Nam cum reliqvx omnes 
circa eas verferitur res, qvx partim propter maximam 
fubtilitatem atqj obfcuritatem cognofci neqveunt; 
partim ob perpctuam mutabilitatep certis lcientiac 
legibusnontamfacile adftringuntur : Mathefis me- 
dium qvafi fortita locum, ea confiderat, qvx ab fenfi- 
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2 Wjlhelmi. LangL 

bus atq; intelle&u haud difficulter percipitfntur; mu- 

tationitnistamenitacarent, ut (cientiae legibus facile 

obtemperentL^. Quod qvamvis in aliis Mathefeos 

partibus non tam clare dcmonftretur : tamen in A- 

rithmeticis ac Geometricis idipfum adeo manifefte 

deprehenditur-, ut nemo qvi veritatem amat iftarum 

rerum certitudinem non optimeperfpiciao. 

In hisce cnim fcientiis nihil fupponitur aut pro 

vero admittitur, nifi qvod communis omnium homi- 

num ratio, &ipfiim illud veritatis Iumen ac divina? 

aurae particula omnibus innata hominibus , pro vero 

agnofcit ac recipit-*. Unde mirandum qvam maxi- 

me eft, dari aliqvos, qui haec tam certa omnibusqj co- 

gnitaimpugnatum eantjcertiflimasqi veritates com- 

muni hominunTintelle&u comprobatas labefaftare, 

& fi non falfi arguere,faltem in dubium vocare conen- 

tur. E*pid£mnon me fiigit etiam Mathematicos 

infuis aliqvanadni«mQ43il^adonibus labi atq$ erro- 
remcommittere,(qvo<Ttlun^ fed 

obnoxio erroribus homini vitio verti debeT^jvcm 

tamen vel ipfemet vel alius qvicunque , mddoomnia 

accurate examinaverit, facile detegio. Qvid,qvod 

plerumq-, error vel in verbis omiffis mal6ve intelle- 

Q£$, velin prava demonftrandi methodo confiftat, 

refq;4pfa fit veriffima : ideoq; fatile ab aliis demon- 

Hrctur. Ethocquidem modo multiin ipfoEuclide, 

qVe Geometrarufti principem. jure qvis appelbiverit, 

varia emendarunt, partim yerbis omifla aut deprava- 

- ta, 
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ta,partim etiam malc demonftrata, Qyibus fane ncn 
ipfe tantum Euclides,fed &c tota pofteritas plurimum 
debet. Sic Ptolomaeus XXIX. propofitionem Pnmi. 
Element. non fatis accurate ab Euclide demon- 
ftratam , certiori via demonftrare aggreflus eft j qvod 
alii & ante & poft ipfum Mathematicietiamattige- 
runt.In propofitione veroXVI.iibri primj, omiffa a 

malis librariis verba piZ$TW7c\wpavix&\$uM$ velut 
Proclus legit puas ^x^ai ^o<yiyt^h}ffu<n\s refte caeteri 
Geometrae repofueruntj ne idem aliis eveniret qvod 
PhilippoMathematico,qvi referenteHerone Mecha- 
nico hincanfam traducendi Eticlidem arripuit , ut 
eft apud Proclum Lib, III. in i Elem. Euclidis. Ho- 
rum igitur labores laudem &c gloriam merentur j cae- 
terdrum vero ftudia vitupcrio potius digna: qvi fince- 
nim vasincruftareciTpientesjoptimas ac certiffimas 
demonftrationes partim falfitatis .accufant , partim ut 
rnimis accurate demonftratas irrident : qVod fuperio- 
ribus feculis Epicureis & Scepticis faftum fuiffe 
legimus; qvorum tamen majorne harum rerum lgno- 
rantia anambitio fuerit vix qvisqvam dixerit. Cum 
multis qvidem hominibus ita comparatum eft, ut plus 
aliis fapere videri velint : cumd; lciant, magnam iis 
gratiai^laudemq-, ab omnibus deberi,qvi ignotas ve- 
ritates Mfchicem protulerint , boniq; aliqvod ho«i- 
nes docueriii,, qvdd anteaignorarunt : hi qvando- 
qvidem abftraj&s invenire ncqveunt, cognitas veri- 
: tates everfum euntj & qvamvis claras ac perfpicuas 
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variis tamen fophismatibus obfcurare conan tur 5 per- 
verfa via gloriam fectantes. Fateor qvidem hos rpfos 
Verbis veritate crepare , magnaq-, voce profiteri le ni- 
hil praeter veritatem qvxrere: cum tamen re & opere 
monftrent fe eandem odio profeqvi & diligenter fa- 
gere. Qyi fi ignorantia peccarentj commiferatione 
qvidem digni forent : eo tamen culpandj^ qvod ea- 
mm fibi reru fcientiam arrogent , qvam non habent. 
Nunc vero, cu in rebus manifeftis labantur j atq-, ob- 
firmato animo veritatem delpiciant> eof^ convitiis 
profcindant, qvi reftiora tradunt: minime funt fe- 
rendi. 

Atqj horum ego innumero Marcum Meibomium 

Eonere nolle , Virum caetera do&iflimuni & in utraq-, 
teratura tam Graca qvam Latina probe veriatum, 
mihiq^amicuminifi ipfemet vel inter primos locari 
voluiflet y^cditoq> heic pubKce fcripto , omnibus 
GmmetiMsnQvT^Vct^riKi^f^. ^rror em atq$ ignoran- 
tiam objeciflet. Libroenimdeprdportioaibus pagi- 
na 9. totius fcripti fui rationem verbis fane magni- 
ficis fed vana qvadam ja&antia plenis exponit. Ita% 
ait & recentiores ormes reprehendam^qui antiquos non 
intellexerunt 5 Et antiquos corrigam^ quimale qua- 
dam prodiderunt ; Vtrofy infuper nova dotfurus. 
Ubi vero ad probationes & rem ipfam ventum eft : 
mm vero declarat vel fe nihil in his difciplinis per- 
fpicere* velaliis fplendide imponere velle. Qvae e- 
nim proponit vera &fana, ea omnibus Geometris 

non 



De Veritat. Geometr. 7 

non tantum cognita funt , fed & longe meliori me- 
do antea a multis tradita. Caetera vero qvae attingit, 
perabfurdis plane princijnis, & qvx vix ipfe Meibo- 
mius,apud peritos homines pro fiiis agnofcet, nitun- 
tur. Etqvod peflimum eft, ignorantiam earum re- 
rumnovis antiqvifque Mathematicis objicit, qvas 
ipfis erant notiiuma?. Nam&compofitionem ratio- 
nnm in lineis tam ineffabilibus qvam efrabilibus a- 
deoclare & perfpicue tradideruntj ut MeibomiiMe- 
thodus multo fit intricatior. Jd qvoq* qvod Theoni 
aluscji Mathematicis cxprobrat , eos non intellexifle 
qvid veteres per duplam , triplam , qvadmplamve 
rationem rationis intelligerent , qvidve voces 

«jroaoW & 'jroMxanu proprie fignificarent* plane falfu 
eft : ut propterea tantam hominis audaciam mirari 
fatis neqveamj qvi, ut alios accufet, propriam exifti- 
) mationcm in difcrimen adducere non veretur. 




tenebat iilud Juvenalis 

tira. Viil. 



Nam cum magna mala fupereft audacia caufe : 
. Creditur a multis fiducia. ' • 

Sed ne4*, novi qvicqvam invenit Meibomius, de 
qvo , in Geometria gloriari poflit : nifiid forte do- 
gma tale cenfendum eft, qvod contra Euclidem om= 
nesqi Geometras proponit, duplam netnpe rationem * 
dimidia rationi effe aqualem 5 Et triflam^fubtripU. 
Qyod qvidem, alio axiomate non mmus falfo confir- 

A x mat* 
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niat , fi duarum rationum termini tequalem habae- 
rint diftantiam ab xqvalitate tum ipfas rationes 
ejjeaquales. Qvae omnia faFfa funt ac frivola. Qyo- 
niam vero hax paulo accuraius examinare animus 
mihi cft ; arbitrabar refte me fadhirum , fi etiam ea 
breviter pro rationc fcripti hujus attingerem, qvx a- 
licujusmomenticontra veritatcsGeometricas, ac fi- 
giilatimcontraEuclidem ab aliis funt prolata. Et 
cum Sceptici atqveinter hos Sextus Empiricus lpfa 
fimdamenta Geometria» evertere conatus fit ; pauca 
primum deipfius fententia dicemus: inde Epicureo- 
rum obje&iones expendemus: ac tum Marci Meibo- 
mii argumenta examinabimus. Ne vero tan tum Eu- 
clidi favifle videamur ut veritati ea propter qvic- 
q vam detrafhim vellemus: qvaeda etiam eorum , qvx 
male ab Euclide funt demonftrata, aut perperam de- 
finita, in metUwqr adducemus ; & qvomodo redlrius 
demonftrentur expIiSrWmnaU^^ veritas, 
nobisqve omnibus veritatis amoremin^ttrtc^ 

CAP. II. 

Inter varias Philofophorum lectas, mirabilis qvar- 
. dam erat Scepticorum leu Pyrrhonioru,qvi de omni- 
bus rebus dubitabantjneqve fenfuij neqve intelle&ui 
ullam fidem habebant-, eo qvod ahqvando falli utros- 
qve viderent. Auftor hujus Pyrrho Elienfis , de q vo 
haec tradit Diogenes Laertius ex Afcanio Abderita 
& aliis; qvod nihil turpc aut honeftum efle arbitrare- 
tur, nihilqj juftum aut injuftum > fcd tantum cx homi- 

num 
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nu conftitutione qvsdam talia cenferi. Verba Diogc- 
nis Laertii in vita Pyrrhonis adfcriba. y? e$«0t€» #]e 
xctAov * je cti^pov *^Je Suctjoy, *,e ctdotov.* WQfioi#$ i7n7rxvlm 9 
/wH<5eJ eivctf tw ctA>ifle»qt,voV^ ^ $ '^ 6 * ^*vV T*s chfyartxs Ttpzl- 
retv * y? ^totMov roJe « ToJe eivctj ex^tfov. ctx.o'A*9o$ cT >)v xctj tS 
- l&iapYtSwi^pirfQfjLivos fiySt (puAcfflo/ttevo* , ct^ctvlct u$i? c(ttevo? 
kfJLctjrcic, ei Tu^oi , x^ >tp>iftvjJ* x) oVct to idtulct , /*>jc^y TcttS ottcQ/j- 
ctauilfmTf&Ttffl. Qd^cQrif ju,eV&i uro t«v yvajpfjLt&v 7ia^t>to« 

AaflsvTcvv. Negabat quttqua turpe ejfe aut honeftum-, jtt- 

fiu autinjuftum : eade ratione tn omnibus nihit vere ejfe, 
caterum lege atque conjvetudine cuncJa hominesfacere. 
Ne^enimejje quicqnam illud potius quam iftud. Con- 
fentanea illi adhtfc & vita erat; nihil declinans nihil% 
devitans\fujlinebat currusfiforte occurrijfent^ & pr<e- 
rupta&canes &ta/ia> nihilomnino fenftbus permit- 
tens. Servabatur autem a fequentibm fe necejfariis . 
Enim vero cum nihil mtura. malum,hominive noxium 
diceret, fcd tantum exopinione ita videri : oportebat 
eum qvi Philofophum agere vellet, faftis declarare, 
qvod verbis afferebat-, ideoqve nec currus vitare, nec 
incurfantcs canes. Caeterum verbis quidem hanc i- 

pfumPhilofbphiam tradidi/Te,&: ro Wixw propofuifle, 
re vero & opere qvsedam pro malis habuifle, JEnefi* 
demus aliiq-, apud eundem Laertium tradunt. Nam 
cum aliqvando canem fibi incurfantem repulifTet. 
camqj ob rem a qvodam argueretur, qvod doccrinae 

fux 
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fiuc contraria faceret : refpondit tk ^ctAe^oy m oV^e- 
ga>$ exJuvcq dvQpooTtov 9 cWyfi?vi£eo&«f <Je d$ "oiov re, TpS^y ftw 
T&$ tpyois tfpos St vc$<LyiL<3L(gL ' e'< Je jt>i , ra ye \6ya» 
Quodperdifficile ejfet hominem tenitus exuere. Cer- 
tandum vero quantum quidem fieripoffet , prhnum qui- 
dem operibus adverfum res : fin minus $ faltem ratione. 
Verum in hifce non opus erat homincm exuere. Si 
enim revera malum non erat qvod fugiebat : neq^ o- 
pus erat ejus caufa hominem exuere. oed volebat ali- 
qvid dicere^ ne aliud verbis doaere, aliud re prseftare 
<. videretur. Iftaergo fe£ta nullam fapientiam nul- 
lamqve fcientiam profitebatur : fed casterorum qvi- 
dem fapientum difta evertebatj tota autem ipfius 
fcientia in eo confiftebat, qvod nihil fciret. Qvoniam 
vero hujus fe£foe homines id unicum in omnibus qvae- 
rebant,utomncs fcientias deftruerent: ne Mathefin 
qvidcm intaffcamrclinqvere poterant , cujus tam cla- 
rx veritates, tam cert^^emrmihattQiigs. Hanc ergo 
fcientiamutetiameverterent, varia conqvifiverunt, 
qvse tamen talia funt ut ab nemine fano admitti 
pofllnt. In caeteris qvidem difciplinis non foliim ali- 
qvid probabilc adferunt; fed etiam aliqvando verifli- 
* maprodunt. licut qvando difputant contra Aftrolo- 
gos aliosqve. Sed qvx contra Geometriam proferunt 
ea plane abfurda, & communi hominum rationi, a- 
deoqve ipfi veritati contraria. Qvod ut clarius pateat 
S«xti Empirici librum 1 1 1 . contra Mathematicos 

qvi 
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qui infcnbitur contra Geometras difcutiemus. Prio- 
res enim duo , JMathematicos proprie di&os non 
tangunt: priorenim fcriptus eft contra Grammati- 
cos, fecundus autem contraRhetoras^ficut neque po- 
fteriores , prsEter folum quartum, qui eft contra A- 
rithmeticos. Quse enim contra Muficos &: Aftrolo- 
gos libro V . & VI. pr oponit potius alid funt referen- 
da. Hujus igitur viri argumenta nunc examinemus 

CAP. III . 

Primum quod in-Geometris accufat Sextus Em- 
piricus eft , quod ad res fiias demonftrandas utan- 
tur h^pothefibus. Ita enim librum III. inchoat. 

EVeVei TmfjiirpajL cvvopovlis to <7t>£i$o$ tajv eVcixdAsSayW 
ixrfUs cL^piav tU cbtiVc^vvovkivoL\ <5ox.Sy xaj k(T<f)<t\h TrpoLy/jicL 
xet&Cjteuytfai to 1% V7nUaia? cUTtiJQrotj %g£ tt\s Tt&Lalpiaq 
cLg%ot4 * 3utA<»s ch e%oi jcoq yifLcls ty& ntpo? kv.&i ca7tfpy<na>$ 

cLpX* v TiOeo&rt/ ^ip) ty6 v7n>&<Ttco$ Xoyov. Quoniam 
Geometrx , confiderantes multitudinem dubitationum 
qu<e ipfos confeqvuntur , confugiunt ad rem qna vi- 
detur tuta & remota a periculo nempe ut ex hypothefi 
petant principia Geometria -> bene erit fi nos quoque 
contra eos dicendi principium fumamus ex eo quo ddi- 
cendum eft de hypothefi. Et libro I. in ipfa totius ope- 
ns prafatione ait hoc figillatim contra Geometras 
dici quod non oporteat accipereprincipia ex hypothefi. 
7tpo$ $t Ticcfxdpo^ ^repj T £ jLt^ Siiv 1$ vtfo&ittas AcLfJLQdveiv 

B Tflt^ 
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ro4 Explicat vero ipfemet quid per wroOfit* 

intelligat ,nempenon tragicamaut comicam hypo- 
thefin quam aftuum argumentum vocant > neque 
eam qua Rhetores utuntur > in quaeftione fingularium, 
fed qux denotat principium demonftrationum , 

u$ xafecnuvwtivQS. Hypothefinvocamusprincipiumde r 
monjirationum petitionem rei ad aliquid probandum. 
Sed cu triaprincipiorum genera Geometrae habeant, 
variaq-, (iib nomine hypothefeos comprehendantur 
ab hoc Auftore non explicata,ex mente lpforum Geo- 
metrarum hanc vocem exponemus. Proclus ergo com- 
mentario fecundoin i. Element. Euclidis, pag. 22. 
hsec de principiis Geometriae juxta Euclidem tradit. 
''Ettei^ *uQtf haupu ( 0 'EujtAeiJW ) raS xaivcU cipx<** 
iisle ras vnhfoiaiit x,cl\ rc\ curifMLfe, xotjTol oLtio [jlol^l *'£ict- 
Qtpu y^fTc^^L <7tclv'& oMiUmv, atoq fe% egj r&vfy d^laLLou 
■ xol\ oI\yucl jtctj vTn&taiS , £> ^>wi 0 $(jL\LLb\m KpisoltMi ' 
dtf^o&v ll& Jtoq rZ juotv8ctvov2f yiQ^yuov \ xcq xclJ* kvfg <7n- 

$QV 7ntpcLXdLiQcLV0LUV0V ll$ dpyyS &'£'V, cLfcl(j)/LLCL 70 TOiyfy 

jsiv, oiov , Tct /ro» civlod taou xou clnkyiXois iool eivetf. O&v <$& 
if^ji fjL&r evvoiov o col£m tS My>Lwa rh Jxt&mso , Tih&i 
Sl ojjlccs ^o-uy^apS tS XglllUvovU $ roiifav V7n)§i<n$ ifl«. 
To 3^ eivaj tov JtujtAov ^^tct T3iov<Tfc, *<oiy>iv ^v evvoictv 

V itfQuKliQoifjLev iSiPoUras ■ OK&<m,v%$ Si avyx^P^^ a - 7n ~ 

tf. 

• ■ * 
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fiifyte %a>e>($. <5re <Tfc ow x$\ etyvatfov S teyofjttw , J($u # 
<rvyxapW& Ttf juotv^ctvovfes e/twtf Aot/x6ctKeTctf * TW/tstutSt 
^ytow <Li\>\{JUcL tS& xs^v^tuv, oior.fe ^ctcnx? Td4 op9cc^ ywiai 

iW eivoq. Quje ita verta ^Deinde ipfa quoque commu- 
nia principia dividit (Euclides) m hypothejes poftu- 
lata & Axiomata. T>iferuut enim hkc invicem, ne% 
idemjunt Toflulatum > Axioma& Hypothefts ^Jicut et- 
iam divinus Ariftoteles alicubi docet. Quando emm 
id quodpro principio ajfumitur ,& difcentinotum eft 9 
&per fe manijeftum ac Jide dignum : tum Axioma id 
vocatur. quale illud eft: Jguaeidem funt aqualia et- 
iam mter fe funt aqualia. Cum vero auditor , cognitio- 
nemperfe claram& certamnonhabuerit ejus quoddici- 
tur y ponittamen una id ipfum & concedit ajjumenti : 
tum hypothejis eft. Nam quod circulus talis fttftgu- • 
r&> non quidem per communem notionem Jine omni do- 
ttrina percipimus : quando vero id audimus ftatim 
concedimus abs<% demonftratione, Quando autem id 
quod dicitur , neque cognitum fuerit auditori, neque ab 
ipfo concejfurn, & tamen ajjumiiur > tum illud poftnla- - 
' tum dicimus. ftcut ilfud, omnes reclos angulos tnvicem 
ejjeaquales. Et hxc quidem ita explicati ait ab Ari- 
ftotefe j alios vero non tam accurate lw?c diftingvere. 
Kca fw ApiqoleMs u<J>>! y*<m 7oi5t9* Sic&fiQrq tw t/>o- 

B 2 «- 
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Etfecundum Ariftotelis quidem fentmtiam hoc modo 
differunt Axioma Toftulatum & Hypothefis. Sape 
autem& h<ec omnia vocanttyr Hypothefeis , ficuto» 
mnis fimplex affirmatio Stoicis Axioma dicitur. Adeo% 
his quidem ipfa quoque Hypothefes Axiomata funt : 

' aliis vero ipfa quo% Axiomatafunt JHypothefes. Atq* 
haecultima verba diligenter fiint coniideranda. neq-, 

' enim optimi Scriptores Geometrae hanc Hypothe- 
feos diftinftionem accurate obfervant. Ariftarchus 
quidemSamiusinlibro. n*/>l fuytjw ^ syi/jjolttm 
vCaiqjj ti 5csm (\\m$* de magnitudine & diftantia . Solis ■ 
&Luna (quod unum ex omnibus ipfius fcriptis fuper- 
efle arbitrorj aliter voce Hypothefeos videtur ufus 
fuifle : quem quidem fcriptorem magni fane nomihis 
fummasque au&oritatis Latine a fe verfiim edidit Fe- 
dericus Commandinus vir de tota re Mathematica 

. prazfertim vero dc antiquis Geometris optime meri- 
tus. Grsecum vero textum ex tribns bonae notae Co- 
dicibus MSS. Bibliothecae Rqgiae Parisienfis exfcri- 
pfi , quorum copiam, ficut & alionim omnium tam 
Rcgice quam propriae Bibliotheca: MSStorum mihi fe • 
cerunt Clariffimi &: nunquam fatis laudati Viri Petrus 
&: Jacjbus Puteani , quibus fane ergo ob id alia- 
que in me collata beneficia plura me debere fateor 
quam praftare poifim. Is fcriptor princjpio operis . 

fui 
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fuiamenunc laudati fex TTOtfeosiS ut ipfe vocat prse- 
mittit, ex quibus fiia demonftrare vult: quas omnes 
adferibam,ut eorettius judicari poflit quid per vocem 
imQiotoos intelligat. > 

XyiflHJ ^ A. Thv XtXitvrvmp^ tS HA in td <J>o>j Act^,- 
jSctveiv. B. T>iv T>iv GYifAiov t* yjafr^is Koyv lyiw itpo4 tw ny$ 
SeAwns <tQ>ql\(hlv. T. O^v i SeAwvt ^t^o^^tcos i^uv CpoavvjTc^, 
nvtvf eU tw y\fUilpovi 0 «v|/iv rov £iopi£ov& Te cnuepJv 
XcLfirtfov Tfl?2eAviVvts fAytscv xxitAov. A. O&v 39 SeAwvtSV' 
xjffeljuos v\fjuv (pimrcq 5 TOTe ciutjSv cWe^iv t£ HAitf IXouracf 

Te^f THflOplXy tZj tS Ti&pTWflO^lX TpiA5t0$&>> E. To 17)? JJtlcS; 

'TrKd^ creAvjySv eivctj <ft!o. q. T w 2eA>W uTTOTeiveiF utto ttevte- 

Hypothefes fix. I.Lun^am a Sole illuminari. II. Ter- 
ram ad Luna Spharam punEti & centri rationem ha- 
bere. III Quando Luna bifedta nobis apparet > tum 

quidem maximum in ea circulum qui lucidum ab ob- 
fcuro diflerminat , verfus nojirum afpeElum inclinare. 
IIIL Quando Luna bifeEla nobis apparet tunc abejje 
illam a Sole minus quadrante circuti , parte quadran- 
tis trigefima. V. Latitudinem umbra duarum ejfe Lu- 
narum. VI. Lunam fubtendere quintamdecimampar- 
temfigni. Ex his Ariftarchi verbis liquet neque eum 

in gcnerali fenfu ufum fuifle voce vTroQtozas <juo ipfi. 
quoqueaxiomatacomprehendit} neque lpeciah* pro 

B 3 iis 
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iis qux demonftrari quidem nequeuntjconceduntur 

tamen abauditore fedper urroOeW idpraapue mdi- 
cafle quod Proclus ex mente Ariftotelis vocat po- . 
ftulatum. Neque enim vel pnma vel fecunda vel ter- 
tia hypothefis aut certius cognita eft ex fe, aut facilius 
aquoquam admifla, quam illud, Omnes anguli reffi 
funt inter fe aquales. Pofteriores vero tres hypothe- 
fcs etiam falfae funt, quod ex noftri temporis obfer- 
vatisliquet. Nequeenim Luna in quadraturis trice- 
fimampartemdeficit a quadrante, neque fua diame- 
tro quintamdecimam partem figni feu duos gradus 
fubtendit. quae omnia ex fallacibtis obfervationibus 
dependent. Hypothefis igittir Ariftarcho idem eft 

quod AwM*' five poftulatum Ariftoteli. Sed neq; Ar- . 
cliimedes ipfe voces has tam accurate diftingvit. Libro 
enim I. de Spharra Sc Cylindro,dicit primum fe potfere, 

Axiomata & ea qua ajfumuntur ad horum demonftra- 
tionem. Recenfet vero partim definitiones quasdam, 
partimetiamhypothefes. Omnib js autem recenfitis 

hxc demum verba fubjungit Tx-mv Si vtkmiww His ita 
fuppofitis. Vocat ergo fuppofitiones id quod antea a- 
xiomataappellaverat. Libro vero primo \aquiponde- 
rantium , ea quae illeicaxiomatadixerat, heicpoftu- * 
latavocat; &tamenhypothefes. Adeo ut hypothefis 
Archimcdi fit omne illud quo ad demonftrandum a- 
liquis quocunque modo utitur, non demonftrato. Vi- 

de 
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de Prafationcm lpfius in librum de Conoidibus & 
Sphaeroidibus ad Dofitheum. Hanc ergo ob caufem 
Sextus quoque Empiricus per 07n>9e<jEi$ Geometrarum 
intelligit omne id quod fupponunt non detnonftra- 
tum,tam definitiones & poftulata^quuAxiomata.Quo- 
niam vero omnes fcnptoris hujus cavillationes ex male 
vel intelle£ba vel ufurpata voce hypothefeos fluant, 
opera precium erit accuratius eam explicare. Prx- 
ter eas ergo fignificationes quas Scxtus recenfet, de- 
notat tyypothefis thefin aliquam cujus una pars vera 
cftj alterafalfo. AriftotelesAnalyt.Pofterior. lib.i.c.2. 
5"eovs«5 Sib fJL& oTnnpovh tov fjLoplcov tyi$ o\7n>Qxvaiu$ \<jLp,£<L- 
Mcm, ( oTov \eya td eivct* ti ei fin w<Li ti ) u^eois * i <Ti mcV 
TVT* opierfjLOS. o y^fopicrfjLosJecriS fxkv fffj liQt&i yfyo Api9* 

fL\\l{X09 fJL0V(Lb\, TD cLhdUplfy iffOL\ Yjtj TD -771)07». TR&lcnS cffc 

\Pl i<ti. To u e<?i /uirai , x,o&| td «voq^yadU raulov. 
Pofitionis du*e funt fpecies , hypothefis dicitur cutn 
alterutra parsenunciationisvelut? autefje aliquid aut 
non ejfe Jumitur : Altera eft definitio in qua neutrum 
accipitur. Nam& definitiojpecies pofitionis eft. Tonit 
enim verbi gratia Arithmeticus unitatem ejje jndivi- 
fibilem ,e*r quantum. Nec tamen definitio e(v hypothe- 
Jis. Neque enimidem eft dicere quidfitunitas^ & quod 
Jit. Differt tamen &c hypothefis hscc & definitio ab 
Axiomate, ut hic auftor dbcet,verbis antecedentibus. ' 
KfJovX <V dpxvis avMo>W/ojs Jtvivfw \iy» 5» f**\ e<n <5&»£<x(, 
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iw o&2/ ymhmiwmy dZiapa,. ^Principmm immediatum ,> 
argumentationis duplex eft. unum quidem thefis dici- 
tur 5 quod demonftrari non poteft 5 nectamen neceffiario 
verum videturilli qui h<ecdifcere cupit. Si vero ne- . 
cejfarioverumfuerit Axioma appellatur. Capitevero 
libri hujus VIII. ad quem locumfine dubio refpexit 
Proclus difcrimen inter Hypothefin & poftulatum hoc 
ponit \ quod ea quidem aflumatur confentiente illo 
qui erudiri vult, hoc autem , vel nori confentiente vej 
etiam contrarium fentiente. cW ylv h <5W&! QV& Xcljj,- 

$<Lw 4.xR& fmSi^cLc y Tcwfc, iclv jul& ^JtSvrct \clllCccv)i Tcfuav 
jdvQvlt, xncoMtfoi ' tl) tsa *x <*^2s uVofleoi^otMa tfpU «tejyoj? 
fiovov. Eolv Si V fAMSt/uuai hims Sifa, V ^ IvolvTIclc h&OYit 
XclllCvJm ' ro ccv^ <iPitifeLi.Kcd T*)<i> hoitypu xrxohans X) cuIhllol. 

Quando vero aliquis ea ajfumit qua alibi funt demon- 
Jlrata> neque ipfemet ea demonftrat ; tum fi quidem 
difcenti eadem probentur > fupponere ifta dicitur: five- 
ro ea ajfumat qua difcenti vera non videntur> aut quo- 
rum contraria potius videntur •, tum poflulare dicitur* .-. 
Et hac re dijfert poftulatum ab Hypot.hefi. Differunt 
ergo inter fe haec quatuor. Axioma, Definitio, Hypo- 
thefis, Poftulatum. Prius enim demonftrari quidem „ 
. nonpoteft,neceflario tamen verum efle deptehendi- 
tur. Alterum autem neceflarid pro vero non reci- 
piturj ficut neque tertiunij quas eo quidem interfe 

diffe- . 



. ' v DTgitizecJ by.Googl 



De Veritat. Geometr. \j 

difFerunt, quod hoc alterutram enuntiarionis partem 
admittat : illud vero fimpliciter aliquid definiat : am- 
bo tamen hoc aquarto diftingvuntur,quod ifta quidem 
confentiente auditore afTumantur,hoc vero,ne quidem 
confcntiente. Quxutreftius intelhgantur,Geometri- 
cis exemplishaec omnia exponemus. SupponitGeo- 
mctra dari longitudines, latitudines, &profunditates. 
& longitudines quidem poffe concipi fine latitudine, 
actumlineamvocattalemlongitudinemj tum quoq ; 
eandem longitudinem poffe conlideran cum latitudi- 
ne, fedfine profunditate, quam quidem fuperficiem 
appellat. Si vero omnes tres dimeniiones confidc- 
rentur corpus hoc appellat. Supponit etiam pofTe fu- 
perficiem vanas<figuras conftituere , vel circularem, 
vel quadratam , vel aliam quamcunque. Si ergo quis 
hxc negaret , utique diccret Geometra, vel longitu- 
do eft, vel non eft. Si non eft, ergo omnes res una co- 
hxrent, ac inter nullas datur difcrimen aut interval- 
lum, imo omnia unum punfhim conftituunt. Cum 
ergq hxc falfa funt atque abfurda , patet longitu- 
dines ac latitudines eflc , adcoque & Jineas & fu- 

Serficies & circulos & fphaeras cartcraque omnia. 
ixc ergo ex hypothefi pofita dicuntur , cujus ta- 
men hypothefeos nullus Mathcmaticorum meminit, 
quodde liis neminem ipfislitemmoturumconfidanr, 
adeoque hac inrevclipfo Sexto Empirico tefte re- 
£te faciunt Geometra: quod hujus hypothefeos nul- 
lam mcn tionem feciant . Verba ejus funt di&o libro. 

C K* 
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KcdfiHv TolmbfcfMW npcLyucL yfei kXififS l<x x& toiS^v, o- 

LwSi&ftautfe, hf&y hs itpayfjLcL vm^laLc *>3ipi$ X5t&$eu- 
y$*s tw uTrcSeaiF, iM'ii>ts!0eK XcLuCcLvcofjLiv y tTCwtif iS&isr* 
«iTujK w t"77o#9e&i , x^ctTrep v& vvv yfjLtpcLvlivcu, it \u\ 
$M/\tytcQzu $ oicfTrvSy, i y? 7re/>i<I)ctKe*flt tvW tSv tfpaLyfjLctlav 
jtf&ftv fci&cuovtxii <ty\v &axt y j^m 2 Aetya^feeW t>!v tr77o0ecnr* 
Resenim qua fuppnitur vel vera eji & talis qualis fup- 
ponifur velfalfa. §lupdfivera>ne eampetamus , neque 
adremfufpicioneplenam confugiamus nempe hypothe-. 
Jin,fedipfam ex feipfa affumamus : quandoquidem ve~ t 
ra & qua vere exifiunt nemo fupponit ,ficut diem nunc 
effe aut me difcurerevel refpirare. quonia enim hac ma- 
nifeflafuntperfe etiam firma habent demonfirationem y 
non vero dubjam hypothefin. Et fane dari longitudi- 
nes & ktimdines^dcoqufiJiiKas & fuperficics, tam 

idem hypothefes vocari .pofTentTww^amen 
letra illas hypothefes intelligunt quando tales 
nominant , fed longe alias de quibus poftea. 

Quoniam ergo apud omnes in confeflbeftlineas» 
fupcrficiesaccasteramGeometrise materiam dari, ne 
devocibus litigium oboriatur , voces fuas primum ex- 
plicantGeometrae,quibusfingulas resnominant quse 
in Geometria confiderantur. Oportebat enim eos 
qui veriflima prodere vellent &omnibus clara , illam 
quoque difficultatem toHcre quae ex ignoratis fcien- 
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tix terminis oboriri poflet , ac femel certo confti- 
tuere , quae nam res fingulis verbis mdicaretur > ne id 
quod de circulo demonftrarctur alius dc parabola pro- 
pofitum crederet $ aut quod tnangulo Ifofceliconve- 
niret> cuivis triangulo applicaret. Definitioncs igi- 
turinGeometria nihil aliud funt quam vocum ac ter- 
minorum explicationes , quid nempe &c quas res Geo- 
metrae talibus vocibus denotent. Sunt vero hx fim- 
plices pofitiones , non quidem neceflario verse fed 
quas nemo non conceflerit. Ut verbi gratia Trian- 
gulum eft figura tribus lateribus & tribus angulis 
conftans. Simplex hxcaflertio eft nulJam partitionem 
habens. Neceflario quidem vera non eft. Nequeenim 
tamevidenter patet Triangulum talemefle fignram, 
ac bis bina efle quatuor. Nemo tamen talem fuperficie 
quaztribus lateribus&tribus angulis clauditur, tnan- 
gulum efle negaverit , nemo non conceflerit hanc rem 
ita appellari pofle. 

Axiomata veroin Geometrianeccflario vera funt. 
Ut qux eidem aequalia etiam inter fe efle xqualia. Et 
aequaliasequalibusaddita tota facere arqualia. Harc 
enim neceflario vera funt, de quibus omnes homines, 
etiam cxcus qui dignofcere non poteft utrum nox an 
dies fit , ccrto pronuntiant hxc veriflima efle. 

Poftulata vero & petitiones ad conftrudTrionem 
diagrammaton funt neceflaria. Ideoque five auditor 
ifta mihi concedat, five non, cgo tamen id mihi fumo. 
Si enim Propofitionem quandam demonltraturus co- 

C z piam 



Digitized by Google 



20 VV ILHELMl. LANGl. ' 

piam peterem ducendi lineam v. g. a pun&o A. ad 
pun&um B. fi auditor id mihi negaret, ego tamem id 
facerem meamquc demonftrationem perhcerem, cum 
cgo aequa peterem,is vcro iniqve ageret quod jufta pe- 
tenti non concederet. 

Sunt vero prseterea quardam alia apud Geometras 
qnxfupponuntur faspenumerofalfa,ex quibustamen 
utverisargumentor, Ut v g. demonftraturus intri- 
angulo quodam re&angulo nypothenufam efle ioc 
pedumquandobafisfubtendens 30. gr. fueritpedum 
ccc. fuppono in triangulo v. g. ABC. in figur* n. I. 
AB. efie 300. pedum : quod tamen verum non eft, 
vix cnim oftavam aut decimam partem pedis aequac. 
Sed iftud quidem ita fit ob commoditatem demon- 
ftrandi. Ipfa autem demonftratio non in ipfis iineis 
coniiftit, fcd in iis veritatibus, quae ex claris axiomati- 
bus denaranftrantur , ut poftea patebit . Atque hx pos- 
funt proprie liypotl^sdici. Hifce ita explicatis, 
nuncipfius Sexti Argumei 

CAP. II II. r*i 

Primum ergo ipfius argumentum id concludere co» 
natur, nullam demonftrationem aut certitudinem per- 
hypothcfin pofle haberi. Epilogifino autem tali utitur. 
H^i i%u/>ov e?i j^jSeCcttov tt^os 'Tnsivmljr v7mQe<xa$ tx AccCetr, 

V cLTnqw ti x$\ ct&ins* A';^ el (W i%vpov, y&\ nf obTfTuijuvov i% 

vmQzeiM XvQjh ttisqv ywruji&i j(gu/3g£cttov, Gio-ayuv tgl 

lWLX*tw*~ & Si eVi tS 79 ivxtiw i\ bMnm tefiCdvovfe 
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<re<U ft. Quss ita verto ( interpres enim ficut in plurimis 
aliis locis ita heic quoque auftorem non intellexit, fed 
fenfum plane invertit). Aut validum &fide dignum eft 
ex hypothejt fumptum argumentum\ aut invalidum & 
fide minime dignam. St validum, ergo & contrarium 
fiex hypothejtjumatur verum erit & firmum, adeoque 
s pugnantiainvicemponentur. Sivero contrario ex hy- 
fothefi pofito fine demonftratione argumentatio falfa 
evadit^ergo & alterius hypothefis incredibilis quo% erit. 
ut neutrumfit affirmandum. Nihilergo acapiendum 
eft ex hypothefi.Qux quoniam nonfatis clara fiint, non- 
nihil illuftrareconabimur. Sexti argnmentum hoc eft. 
Modus demonftrandi ex hypothefi vel legitimus erk 
verumque inveniet , vel non inveniet. Si non invenit 
verum^ Tcjkicndusplane eft. Si invenit, ergo omnis ' 
argumentatio ex hypochefi du£ta vera erit. Habet 
autem hypothefis duo membra ut ex Ariftotele expli- 
catum , e quibus unum ponitur altcrum tollitur. Ve- 
lutiin hoc exemplo. Homo vel eft animal rationale, 
vel irrationale: fed eft rationale, ergo non eft irrationa- 
le. Heicdemonftratur hominem non effe animalir- 
rationale cx hypothefi. Sumo enim Hominem efie 
animal: Omneautemanimaleft vel rationale vel ir- 
rationale. SupponoautemelTerationale,quodtamen 
non demonftro^, J)icit ergo Sextus , quod h altera pars 
hypothefeos fumatur : tum coneludi hominem efle 
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animal irrationale. Si enim dixcrim , fed eft irratio- 
nale. Ergo conclufio erit non efle rationalem. Ncutra 
fubfumptio ex demonftratione eft, ideoque seque hoc ' 
diccrepofliimacillud. At vero ultimo hoc modo fal- 
fum concluditur. ergo modus argumentandi per hy- 

Eothcfin falfum concludit , ideoque legitimus ac pro- 
us non eft. Hxc fumma eft argumenti hujus Pyr- 
rhonici. Sed videndum quid contra Geometras con- 
cludat. De taliquidemHypothefiloquiturcujusuna 
pars afliimitur, altera rcjicitur, quae ctiam proprie& 
ftrifte fecundum Ariftotelem loquendo Hypothefis 
appellatur. Venim tales Hypothefes Geometriai- 

f" ^norat. Definitiones enim non dicunt lineam efle 
ongitudinem latitudine carentem, vel non efle : fed 
fimpliciter ponunt lineam efle longitudinem. Ita in 
creteris definitionibus.Sed neque Axiomata duo mcm- 
brajhabcnt,veru unam rem fimpliciter affirmant : quod 
ipfum quoq^ in Poftulatis contmgit. Inipfis quoquc 
faliis hypothelibus Geoliiettm^^iflaglkiter eam po- 
nuntexquaargumentantur, ut in tnangulo ABC fig. 
I. ponunt fimpliciter lineam AB. 300 pedum. Hoc 
ergo Sexti argumentum contra Geometras non eft , &c 
monftrat fe vel Geometricarum rerum plane rudem 
fuifle,velinfignem rabulamagere voluifle qui conqui- 
fitis adeo mendaciis veritatem undique obfcurare co- 
netur,cujusgenerishomines optandum fbret ut no- 
ftra aetas ignoraret. fcd proh dolor nullum feculum 
hoc fascundius. Cupiunt cnim homines illudi amant- 

que 



Digitized by Googl 



DeVeritat. GeoMetr. 23 

que eos qui fpeciofiflimis verbis fraudem fibi facere 
pofliint: eos vero dctcftantur quibus veritas cordi 
eft. Qujppe pauciflimi funt qui vera fapientiam amant, 
pauciores adhuc qui intelligunt. Ideoque fxpc nunc 
illud pluribus in locis coritingit , quod Anachariis qui- 

damSchyta fuo xvo apud Graecos notavit xlyxm yh 
ol o-otpol im^ Iitawi, xptv&o-i 01 clllcl^U. quod fapientes 
quidem proponant apud Grtecos : fed indofti judicium 
ferant. Verum fruftra deploramus qua: corrigi neque- 
unt. Ad Sextum noftrum revertamur, quiquidem 
primo fuo argumento nihil contra Geometras evicit. 

videndum quid aliis praeftet. Pergit igitur Ka} juw ?o 
V7tol&iyuim KfixyywL rflgi oAwfles U\ y&J\ TotSf&v ottwok au$ V7tok* 
fle/^Qt, V «vpeucW. 'Afttii ftev ifi, fvlfii ixlcdLuflgL £vfg 9 

. u$ rtfiLyiJLcL utto^/ios x.a&^u^pvles tw irmAi<nv, oM.* 

cLV^Jiv AajLtCavauev. fc7F6i7rcp tf<TfciS T dXyfivi ^ ovfa vtf&k&t, 
ro vvvvjuspxv iivty i> e/teJiaAeyeofJtt/Ji cw&mw. 
i >^P7n/Ji(payeia tStojv t£? Trpayfox/rwv au^Sfyev @t&caov e^eJ 
tw ^eo-tv, 5 iioL^a^o/«v>iv tw u77oQeo-jv. a/le e'< aA>i9e$ 6*71 tzj 
^pay^a LmSi cuILlli^l chflg eW ytw oV aAvi9eVt E\ Je tf;t ?9Z 
toiS^, aJAa -vf/euJW x.alesjjxev, £<ftV oCfeAoj avaxo^ e'x, Tjfc 
V7ro9eo-ea>s. KaV ju.uptdx.i5 au$ uT/oZtr^ejitefla ca^p^ ' 
<t>ao-< ^e/^eAiots jjx axoA&^no-ei rl o-vlltA^llcl ths Qn&ricts 
i^ciu7ra/)x^cyvop^«/A|vM$apxw. OujU^aM^eiTi* ots cuutto- 
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ffi%tl tS&S Tct ctx.oAs^svfe, 7n<i Toy^aveiv c££ta<rei, fjtWo,t 
713,70» au/cqpu ^TTto-iv • ivjUt y±f> UTToOjftje&i e>tct$os ^Sv to 

Tcl TflCt ^7CLp(t%lV(^ ' avvi^tl oTi J^TctC^ 

cx]a> >«v wre&i. AMcl jwiv m T/>ict TeVoupct e*!vcW jj roolWif 
tfjtay. Tct ctpct eg ox]« esiv. y^/ fupponitur vel ve- 
rumeftvelfaljum. Siverum-, nepofiulemus iUud con- 
fugientes ad rem fufpicione plenam nempe hypothefin : 
fed ipfum illud ajfumamus. quandoquidem nemo vera 
& qu£ exijiunt fupponit ,ficut nunc diem cjfe aut me di- 
fcurere aut refpirare. manifejia enim harum rerum ve- , 
ritas , ex fe firmam pofitionem habet^ non vero dubiam 
hypothefin. Siergo verum efi, ne petamus illud ac (i ve- 
rum non ejfet. guod fi autem non eft ejusmodi ^fedfaU 
fum fupponitur , nihil commodi exijtet ex hypothefi. 
Nam etiamfi eam ponamus millies , putridis ut ajunt 
fundamentts non fequetur conclufio quteftionis , qtid* 
proficifcitur ex prmc^piisjnfufficientihts. Quod 
fi quisquam ex qiiibuscunque /uppqfitis , confequen- 
tia yera elici dixerit , anne omnem is quaftionem 
tpllit ? Statim enim unusquisque notrum ex hypothefi 
ponettriaejfequatuor. Ethoc concejfo coUigeifex oclo 
ejfe. Sienimtriafunt quatuor & fex erunt ocio. Sed 
triafunt quatuorut ponit hypothefis^ergo & fex erunt 
ocKo. Verum hxc omnia vel ex ipfius Sexti verbis re- 
fatantuV. Diximus antea Geometras, Axiomata, Defi- 
nitiones & Poftulata, non eo modo in Geometricis 
ponere quo Hypothefes dubzas: fed ut certa & cogni- 

ta 
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ta principiorum loco adducere , ut fciat unusquisquc 
quibus ex Principiis Geometrx fua dcmonftrent. 
Vanum ergo eft fophisma Sexti ea quae vera funt non 
debere fupponi , fed fimplititer ut verum afTumi. 
Neque enim Geometra aliter quicquam faciunt ; nec 
ideo Axiomata recenfent , aut Definitiones , quod de 
iisdubitent: fed ut auditori exponant undefua pro- 
bent. Nemoautem negabit Axiomata Geometrica 
majorem certitudinem habere quam illa,qvse ut certis- 
fima Sextus afTumi contendit , nempe diem nunc efle. 
De hoc enim cxcus judicare non poteft : de illis au- 
tem quivisrationepraeditus. Nameidem sequalia et- 
iaminterfe arqualiaefTcomnis fanus affirmat. Si er- 
go illa qux clara funt ac certa non dubie, fed abfolute 
ponenda atque afliimenda funt ut Sextus docet, utiq* 
principia Mathematica ut omnium certhlima , vel 
ipfo fatente fophifta, neceflario funt admittenda. E- 
quidem in Trigonometricis aliquando illud contin- 
git, ut linca qiKxcunque trium quatuorve pollicum 
fupponatur trecentorum aut quadringentorum pe- - 
dum, nempe ut in antea addufto cxemplo , quando ad 
inveftigandam longitudinem lateris AC. fupponitur 
lineaAB. partium 300. Omniaenim fimilia triangu- 
la funt proportionalia. ut a Geometris demonftratur. 
Qyxergoinminoritriangulointer latera fueritratio, 
eadem quoque inter latera majoris trianguli erit , mo- 
dohocilli nmilefuerit. Ncque Geometra de illa li- 
nea demonftrat quam in charta habet,fed qua: pcr cam 
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Digitized by Google 



2<S ' W ILHEtMl LANGl. , * 

denotatur. ut bene ab Ariftotele eft obfervatum Po- 
ftcr. Analy t. lib. Lcap.VIIL Cfvti o T^l^ ^ev^ 

Xptcfrt/ ' tov 1« re«^g7?w +eu ftedttf xtyrf&f, TO<M*I <r>V 
V •^ctjetv n eu^eictv tw }«ypetju;tevw £x. eu^Sotv Serctv. &h 
rea^T^HS^cru^pctJve&jrcir Ttfvie eivctj ypctjtt/ujv V iu6* 

ecj^eyx&i, ctMct Tct cU r{em toixxpu*. Nequevero Geo- 
tnetrafalfu fupponit^ut quida ajunt: dicentes non debere 

faljum/upponi: id vero Geometram facere >cumj>ed*lem 
lineamvocet eam qua pedalis noneft^ & rectam qua 

. fcripta eftycum tamen talis non ftt. Sed Geometra non eo 
quicquam concludit quodhanc lineam talem dicat ,fed 
eo quodhoc denotatur. Omnia ergo Sexti Empirici ar- 
gumeflta quibus evinccre conatus fiiit, male Mathe- 
maticos ac figillatim Geometras agere, quod demon- 
ftrareconenturfuaexhypothefi, falfa funtac frivola. 
Pcrgit porro IpTas <|uqijue definitiones unamque o- 
mnino rropofitionem m"dutmim v v Qcare , de quo fe- 
qucnticapite agemus. , * 

CAP. V. 

Poftquam ea quae contra hypothefes Geomctricas 
a Sexto Empirico funt allata fatis refutavenmus, con- 
fcqucns videur, ut ea quoque falfi convmcantur, qiias 
contra Definitiones ab ipfo moventur. Dicit enim fe 
ipfa pnncipia Geometria» falfitatis convincere vetle, 
quo fafto , ipfam quoque fcientiam falfam effe con- 
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cludit. Sed nulla quidem alia is principia attingit 
quam folas Definitiones, atque in hoc omnem fuum 
laborem ponit ut probet, lineat, pun£ti, fiiperficiei& 
jcorporis definitiones a Geometris allatas, probas non 
efle. Primum ergo videndum nobis eft, an hoc iit prin- 
cipia Mathematicorum convellere aut eos felii ar- 
guere : inde quam feliciter hoc ipliim prarftet. 

Diximus antea definitiones in Geometricis nihil 
aliud efle quam vocum feu terminorum explicationes 
quibus utuntur. Quantam vero utilitatem idLe&ori 
adferat , quod accurate fciat quid fingulis terminis in- 
dicetur, illis praeciptie cognitum eft qui aliquam his 
difciplinis operam impenderunt. Nifi enim rermini 
eflent,non tam perfpicueGeometrae mcntem liiam ex- 
ponere poflent. Longis enim verborum ambagibus uti 
cogerentur, multisque vocibus id explicarequoduna 
fieri poflet. Quantas vero tum Leftori tenebras 
offunderent, quantamque difficultatem rebus per fe 
explicatu difficiJibus adderent. At vero fi voces quas- 
dam fimpliciter ponerent, line earum explicatione, 
perfa^pe nonintelligerentur ab aliis. Si enim quisquam 
multa de Parabolis, Ellipfi bus aut Hypcrbolis demon- 
ftraret , neque explicaret quas lineas hifce vocibus in- 
dicaret, furdis fabulam narrarct. Neceflariseergoftint 
vocum explicationes in Geomctncis, ut unus al terum 
intelligat , facilique riegocio (emel difcat , quid omni- 
bus in locis tali voce delignet. Imponit vero Mathe- 
maticus nomina fuis rebus non fempcr quidem opti- 
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ma Sc convenientiflima , fed ea qux primum ipfi occuf- 
runr. Neque fane homini, rebus graviflimis maxima> 
que utilitatis adeo intento , vitio verti debet, fi minus 
proprie loquatur. Qui vero de vocum proprietate 
funtfolhciti,mcliores pofilint introducere , veritate/ 
eadem retenta a<; illaefa. Quin etiam alias definitiones 
earundem rerum in medium adferre,fi praedeceflbrum 
minus commodae, minusve fufficientes fuerint. Ita A- 
pollonius Pergaeus definitionem Coni ab Euclidelib. 
XI. propofitam generaliorem reddidit, ut non tantum 
conis rc&is,fed ctiam fcalenis conveniret.Neq> tamen 
ideo vel Euclidem refutavit falfive accufavit, vel prin- 
cipia Mathematica deftruxit aut dubiareddidit. 

Praeterea videndum omnino erit quales ventates 
DefinitionesGeometricae contineant. Nempe fiippo- 
nunt tales res de quibus aguntin natura exiftere:& 
cum exiftant , fimpliciter indicant fe de iis rebus de- 
monftrarequae tatem naturam habent. Sic v. g. fiip- 
ponit Geometra dari longitudines & latitudines , & 
pofle longitudincm confiderari fine latitudine , quam 
tum quidem lineam dicunt. Hanc vero terminos fuos 
five extrema habere, quae pun£ta dicuntur. Pofle etiam 
lineas tales m vicem jungi, & pro diverfa conjugatione 
diverfas Figuras facere. Quae qui negaverit, nx idem 
interdiu Iblem lucere negabit. Sunt enim claris- 
fimaperfe, 6ctam certaquam ilhiquaz Sextusutcer- 
tiflima fine hypothefi ponenda yult. Verum Sexti 
ipfius verba audiamus. M(kkjiflt$Sii^ hhUMpwok 



Digitized by Google 



De Veritat. Geometr. jp 

-\>i\)$u$ <v7rif<xJX5 «nj/iSeCipcey eivctf mj <ip^*$ ^ 

cTttferiv Jju-cis oZf eaftcL ftev fci tz> m$ t%u$ t%cv JictSctcreiS, ytcwto^, 
^ctfe,@<LQo$,avtfpQ%fAv <5ictca<ns e'<?iv i )tct& v /cSjco*, ctvfv- 
^ev xctta, oeule^t Jf >i xct^ TZ^ctfe* ct7ro <5e£i£v eV'ct^<f*pet > 
7f it» ie )? )tctfe, £ct9os ct7H) rSv Trpoo-Go els TouTncra. Siy^s 
jttev fWicntf yp&pfm >iecQtt/ Cj)ct<ri. yp<tfifjti$ j* e7n<t>dveiay. 
hrtQau(eict4$e <&ptov tra/tct, 7rapo )£ u7n>^ct<fW]e<; xiyXci <nyfmv 
^veiKctf C^Sov dfUpl$xcH <&\<L<p[\ovy\ 7rtpap y^aLfi^. y^Lfi- 
/m <5e /twtos ct777\ctle$ V TTEpc^ e'7nCt>ctveiac 1 e^<J>ctvetctv «T^ ttedc^ 
c^a&s Jj TiXct^^ ct£ct9es. Tergentes autem deinceps di- 
cemus quod falfa & non probabilia contingat ejfe ipfo- 
rum artis principia. Statim ergo nos docent tanqnam 
primum & quod maxime accedit ad naturam elementi> 
quod corpus fit id quod habet tria intervalla feu di- 
menfiones longitudinem , latitudinem & profunditatem. 
Quarum quidem prima dimenfio efl per longitudinem 
fupernedeorfum: Secunda autemper latitudinem a de- 
xtris ad finiflra : tertia autem per profunditatem ante 
&retro. Siergo puncJus fiuxerity dicunt fieri lineam^ 
filineaautem^fuperficiemfin vero fuperficies> corptis fb- 
lidum. *Defcribentes igitur dicunt punBum ejfefignum 
carens partibus i & quodnullum fufcipit intervallum-, 
autterminum Unea. Lineam antem lon^itudinem ca- 
^rentem latitudine^ aut termmum fuperficiei. Superfi- 
ciem autemterminum corporis^aut latitudinem caren- 
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temprofunditate. Atque haec quidem refiitare cona- 
tur,acevincerenecpunQ:um,nec lineam, nec fuperfi- 
ciem Geometricam quicquam eflc. Verum (atis clarc 
his demonftrat, non fe ventatem quserere, fed tantum 
qnomodo poflit veritati contradicere. Etenim dari 
res quasdam quse longitudinem , latitudinem & pro- 
funaitatem habeant, non minus clare patet, quam So- 
lem lucere, aut me nunc refpirare. Imo de eo quidem 
etiam illi judicare poflunt,qui haec vera eflecertodi- 
cere nequeunt. Nam interdiu clarum efle caecus non 
dicet. Neqi caeeus aut furdus accurate judicabit quod 
ego refpirem. Sed quod longitudinem latitudinem &: 
profunditatem habeam uterque probe novifle poteft, 
& de feipfo aliisque rebus idem juciicium ferre. Ta- 
lcm vero rem corpus Mathematici vocant. Si ergo 
datur res qun* longitudinem latitudinem & profundi- 
tatem habet, datur etiam illud quod Mathematici cor- 
pus vocant. Datur prcterca longitudo & latitudo & 
profunditas, & ut res diftinte tatu fcparatim, quam 
conjun£Hmconfidcraripoflunt. At fi fongitudo con- 
fideratur fine latitudine, eft quidem id hnea. Linea e- 

nimdefiniturGeometris^o^ctTiActTeV. Longitudo fi- 
nelatitudine. Suntenim resdiftin&aelongitudo&la- 
titudo, ideoquefacileunum fine alio concipi poteft. 
Quisenimnegaretinfiiperficie ABCDfig. n. i. cujus 
longitudofit ABlatitudo AD. pofle fblam longitudi- 
nem, titpote rem a latitudme diftin&am, pcr fe conci- 
pi. Atverolongitudoitaconfiderata,quoadlatitudi- 
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nem dividi nequit,nec ullas partes in latitudincjubet. 
Eftvero talislinea terminus fuperficiei & cxtttmum 
illud quod non tam oculis incurrit, quam mente c6o- 
cipitur, inquofuperficiesilla definit. Si ergo extr^ 
mum fuperhciei & integra lineatam feparata concipi 
poffit , ut nullo modo divifionemin latitudme admit- 
tatjquidnietiamextremum lineaehoc modo concipi 
ptfflit, ut nullam longitudinem habeat. Extremum e- 
■ nimideft quo nihil eft extenus. at m fuperficie qui- 
dem, quodcunque ullam latitudincm habet, iddividi 
poteft. & per confequens una hujus pars exterior eritj 
altera mterior: adeoque neque illud cxtremum erit. 
Itaetiam in Iongitudine,id extremum erit quod dividi 
fecundum longitudinem non poteft. Si enim dividi 
poteft, partes habebit, quae ambae quidem extremum 
lllud conftituere non poflTunt, unum enim eft extre- 
mum. Quoniam ergo exttemum quod eft in longitu- 
c&^p^ terimnuslineaB T nullo modo divifionem in 
longitu^rie parteive ha&eat, utique omnino erit indi- 
vifibile. Eft enim extremum non fuperficiei fed linese. 
Atlineaantea demonftrata fuit nullas in latitudine 
partes habere : atque ex eodem principio conftat neq* 
lecundum profunaitatem pofle dividi. Punftus ergo 
linea? terminus neque inlongitudine,nequeinlatitu- 
dine, neque in craflitie feu profunchtate ullas partes 
habet , adeoque eft indivifibilis. Sexti vero argumen- 
taquodattiiktnehiliquidcmfunt. Inpuris enimca- 

villationibus confiftunt. rf <ny/*M »* Q<t<n mpw» 



j2 Wl LHELMI LaNGI. 

£frJ^SV^fyX iW >*& a ®t JLeL V0 ^ Tfit () * dtrLfJLctfgv. Kcd aZfict 
[Av ctv etvi JtevT ctuTitf. iwl /tti! e^ovTct £tctVa<nv sx, livctj 

0- CdfJLdL^L. AfciTnSt l Sv CLO-QfJLafo CtUTlfv UTnt/^lV , 0 7IOAiV l^4V Ct^Tn- 

^ctvov. To /tgv da&fJLOLl&i xfovo^ voiifei y^mUY^Jaaw/li ct^i- 

^tf^^fce/fflj. Jl <Tfe ?iy^1 V0e7&l'TY)$ y^CLfJLfxk yiVVYlTlTW. S TOl- 

vov e?iv OTtuiov ct^ioc^ctSv >i «Tiy/tn. ^Punftus igitur ( 
fignum ejfe dicunt nullum habens intiervaUum ) r*r- 1 
V/// concipitur effe^ aut incorporeum. Sed corpus qui- 
dem Jecundum illos non efi. Qu<e enim intervalla non 
habent nequecorporafunt. Refiatergo ut incorporeum 
dicatur. Quodrurfumeft abfurdum. Incorporeum e- 
nimnihil poteft generare.cum minimetangi poffit. In- 
telligitur autem puatfus gignens lineam. Non eft ergo 
punttusfignumy nullum habens intervallum. Sed du- 
plicemheic quidem committit errorem, primum in 
vocc generationis, fecundum fupponendo falfum me- 
diumterminum. Neque cnim Geometra: vocc gcner 
randieomodoutunturquoPhyfici in jjeneratione u- 
nivoca aut aequivoca \ fed illud quod ahud quocuncjuc 
modo efficit etiam modo fenfibus plane inipcrceptibi- 
li &: tantum intelle£tui obvio. Ideoque quando hac in 
re adhibent vocem ysveoi? , folam nudamque conftru- 
ftionem intclligunt. Sed neque abfolute vcrum eft, 
id quod in argumentatione pro medio tcrmino fup- 
ponit , illud nempe quod generatur debcre humano 
taftui obvium efle. Etenim qui minima ifta ammalcu- 
laconfidcraverit, utpulices aliasque, earumquc con- 
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jun&ione viderit, non dicat id quod generat tangi nc- 
ceffario deberc. Sed & multa animaliafunt pulic^igfr 
nora, quae vix integra tangi poflimt,nedurn partestani 
exiles, auibus tame generant de qyibus poftea accura- 
tius. Sea ut ad rern revertamur,non de fa£hone,aut ge- 
neratione Phyfica heic fermo eft , fed de Geometrica. 
PofTe autelineam ex pun&o circudu&o produci,is mi- 
nime negabit qui aliquid in rebus ad fapientiu fpe&an- 
tibus noverit. Sit enim planu quodda ABCD infig. n. 
i . cujus bafis fit AB ere&u fuper aliud planu AQadan- 
gulos re&os. Cii ergo fuperficies DC AB ulterius in la- 
titudine dividi no poteft, remanet linea AB indivifibi- 
lis, cujus extrema Junt A & B pun£ta,quae poft infinita 
lineae AB divifionem remanentindivffibilia. Msuieat 
pun&umBimmpbile, pun&um vero A circumduca- 
tar.certumeftextremumlinex AB, hoc eft pun&um 
A, defcribere lineaip circularem AE. Si vero ambo 
puncba aequali motu ferantur, tum utrumque lineam 
defcribere reftam ; & pun&um quidem B, lineam BE; 
punftum vero A reftam AF. atque eodem tempore 
lineam AB integram fupcrficiem AFBF. for- 
. quar quidem tam clara funt ut ab nemine nega- 
ri poflint,qui modo re£te hxc conceperit. Quoniam 
vero dubium aliquod heic harrere pofletj quo modo li- 
nca in infmitum ita dividatur, ut femper in minores 
minorcsqu^paxtes fecetur, idquc in infinitu quomo- 
do etiam extrenwiniillud,c|uod punftum Mathemati- 
ci dicunt, indivifijulefitj aLamque naturamhabeat: de 
hoc fequenti capite agemus.' 
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CAP. VI. 

Dicimusergolineam quamcunque termina tam in 
infinitum diviaipofle : terminum vero linca* eflein- 
divifibilem. Quodut demonftretur, fiippono cognita 
& demonftrata ex Euclidc lineam poffe dividi bifa- 
riam, de quo poftea:& duo latera cujus vis trianguli re- 
ftrlinei majora efle reliquo. 

Sint nunc infigura n. i i. extrerhaduorumplano- 
rum re£be linex AC & AB. qux quidem jungantur 
invicem circa A ita ut concurrant. Extrermtates por- 
ro earum C & B jungantur invicem redta CB. Divida- 
turCB bifariaminE.inlinea autem AC ponatur re- 
fra CF requalis ipfi CE: & inAB refta BH sequalis BE. 
dicoCF 6c BH non concurrere. Si enim concurre- 
rent triangulum conftituerent , una cum refta linea 
CB. AttumCB,unumlatus hujus trianguli, cflet x~ 
quale FC & HB. binis lateribus ejusdem trianguli, 
quodcftabfurdum; ergoFC &HBnon concurrunt. 
Ducatur porro ab F ad A redta, atq v illa duidatur bifa- 
riam in G. in re£ta autem AF fumatur re<5ba linea FK 
azqualis FG,& in re&a AH,sequaIis ipfi HG,recl:a HI. 
non tamen concurrent KF & H I. Si enim concurre- 
rent , conftituerent tnangulum una cum lineaFH. at 
fic duo latera trianguh reMinei KF & IHeflenta:- 
qualia reliquo, quod eft abfurdum , funtenim ne- 
ccflario majora. Cum ergo KF & HI non concurrant, 
ducatur re&a a K. ad I. dividaturque bifariam in L. & 
in refta AK fumatiu* linea KM. xqualis ipfi KL, & IN 
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agqualis ipfi IL. ut ambae KM & IN sequentur toti KI: 
dieore£rasKM& INnon concurrere. Si enim con- 
currerent,facerent cum linea KI triangulum, '& fic duo 
latera, ejusdem trianguli re&ilinei, non eflcnt majora 
reliquo,fed illi aequalia, quod eft abfurdu. Si lgitur pro- 
grediar conjungendoMN, &dividendo re&am bifa- 
riam in O, & fumenck* partes sequales PM. & QN ipfls 
OM&ON,neque concurrent PM & QN, neque fi 
jungatur PQ reda, atque m R. dividatur bifariant> 
partesquePS &QTfumantur ^quales PR & QR, i- 
pik PS & QT concurrent. Neque enim duo latera 
ejusdem trianguli reciiJinci reliquo vel minora vel as- 
qualia eflfc poflunt, fed neceflario funt majora. Atque 
? J u f* f lcut femper & in omnibus re&is lincis verum eft, 
itaetiam manifeftum redditlineas reftasin infinitum 
dividi pofle , eisdemque ih infinitum partcs detrahi & 
auferri. ficut lineis AC & AB, partes CF. FK. KM. 
MP. PS. SX. Xcc. *S. & BH. HI IN. NQ QT. TY. 
Y£-£e. & fi c in infinitum progrediendo, detrahuntur. 
irne* ver6 quae inter FH. KI. MN. PQ^ ST. XY. 
«£.&.& fi c m infinitum ducuntur, etiam bifariam 
m infinitum fecantur. Si enim linearum intermedia- 
rum una dividi ulterius nequiret, non dicam quoad 
lenfum, fed quoad intellecl:um> tum linea ulterius non 
eflct, fcd illud quod Mathematici punftum appellant, 
cujus pars nulla. Si vero punctum eflet, tum lineac 
quae ad iatcra funt concurrerent. ut verbi caufa fi quis 
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diccret Iincam & non pofle fecari , non ergo linea es- 
fer , fcd pundhim : adeoque & & in co pun&o con- 
currcrent , & cu *9> triangulum facerent. At aequa- 
turdimidixa/3 ) &;e£ etiamaequatiirdiniidia:*& ideo. 
quetota«$a:quatur duobus latcribus ejusdem trian- 
guli rectilinci &S & $i quod cftabfurdum.Non concur- 
runt crgo c^&e/S. idcoquc nequc pun£tum lllic eft, 

ied linea *&: qua* ideo fecari in parres poteft. A tq-, hoc 
ita in infinitum procedit. 

Quod fi dicatur non pofle in infinitum partes au- 
ferrialineis AC&AB, fedlinerequidem AB 5 poftaMa- 

tamultimoloco^jipfi veroAC,poftabIatam ^niiAt 
ul tra tolli pofle : nihil ergo ex lineis AC & AB reffdu-J 
um erit. quamdiu enim aliquid eft> rolli poteft. quod 
vero non eftj neque tollitur : ergo terminus &: extrc- 

mum line± AC cntin^ §e AB. in Qupniam ergc*di- 
£himfuit principio lincas AB & AC concurrerc circa 

cxtrcma verfus A. ergo concurrent circa 3?: adeoque 

&: lineae «i&fi^ partes linearum AC & ABconcur- 

rent circa^.Undetriangulum erit conftru£tumcx <5W 

*fi & j8t. fed eft dimidium ipfius Sc etiam di- 

midium ipfius ergo latus unum trianguli rcftilinei 

*£erita:quale binis ejusdem trianguli latcnbus, quod 
eftabfurdum. Non ergo concurrcnt CA& BA civca 
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punfta * « ideoque ifta punfta neque eorum extrema 
f tmt. unde adhuc aliquid ipfis auferri poteft. Et hoc 
lta in infinitum procedit. < ; ■n:yLr ^ -,>u 

Ex quibus manifefte demonftratum eft, primo, li- 
neas recW in infinitum dividi pofle , 8ca quacunque 
linea rc&a (emper partem aliquampofle auferri.-fecun- 
do, duas recl:asconcurrentesfemvic^lnin punfto ne- 
ceflario contingere. 

Cum enim AC & AB non concurrant m eo quod 
dividi poteft , fed indivifibili: ergo concurrunt in pun- 
&0. Atquandiuparsdimidialinese intermedice lineis 
vel AB vel AC demi poteft, non concurrunt. Partes 
enim qua? demuntur, sequales fiint linese intermedise: 
ideoque fi concurrerent, triangulum reftilineum ha- 
beret lirium latus reliquis duobus lateribus sequale, 
quod cft abfurdum . A t linese AB, AC in infinitum di- 
vidi poflunt, partesque iis in infinitum detrahi: ergo 
neque in infinitum concurrere pofllint, quatenus linear 
font,hoceftdivifibiles; fed neceflarium eft, ut con- 
curfus fiat in indivifibili,hoc eft in pun&o. 

Habemus ergo neceflario aliquid indivifibile quod 
nullo modo dividi poteft : & habemus praeterea illud 
qnodininfinitum dividi pqteft. Ncque entm ullain 
re&alinea divifioconcipi poteft, quin ftatim alia ha- 
rum partium -divifio fequatun Si enim id. non eflet 
concurrerent latera v & per confequens triangulurn 
conftitUerent cujus duo latera tertio xqualia. • Nulla 
ergolincaquamvisin infinitum dividatur , in punfta. 
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dividecur. Ncque ulla tam minuta lineas pars fumi 
poteft, qinr, quamvis in ccntummille partes fecetur, 
unquam pun&um fiet. Si cnim fieret, tum eflet indi- 
vifibile: at fi indivifibilc,ulterius dividi non poflct. Er- 
go linea in infinitum non divideretur. At demon- 
ftratum & lineam in infinitum dividi.Cum ergolineain 
punfta dividi non,poflit, neque ex pun&is componi- 
tur. Ex quo enim aliquod componitur, ln idipfum re- 
folvitur acdividitur. At hnea in pun&a nullo modo 
dividitur: ergo nequc ex punftis componitur. Pun&us 
quidem unicus fluens aut motus gignit lineam: non ta- 
men jungendo fe cum aliis pun&is,fed fimpliciter mo- 
tum fuum peragendo. In quacunque ergo linea, infi- 
nitapunfta fumi pofliint. Nam omnis divifio fit in 
pundto. ergo,cumcujuscunque linese infinitae fint divi- 
fiones, etiam infinita in quacunque linea erunt punfta. 
Nequein majore longioreve lineaplura erunt pun£ta 
quam in breviori & minori. Quod uc intelligatur, fe- 
quenti capite demonftrationem quandam Geomctri- 
camhuius rci proponemus. 

CAP. VII. 

Suppono inhacdemonftratione circulum, fi fupcr 
planum aequaliter ac perpendiculariter circumvolva- 
tur,etad easdem femper partes, a punfto quoda in pe- 
ripheria usque ad idem pun£him,defcnbere lineamre- 
&am sequalem circuli peripheriae : quod etiam quivis 
fatisperfeinteUiget, moao figuram n. 4. paulo dili- 
gentius inlpexerit. Circulus enim ABD concipiatur 
' > de- 
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devolviinplano quodam pcrpendiculariter, motux- 
quah, ad easdem femper partes verfus HC: dico eum 
quidem in hoc plano defcribere lineam reftam AC. 
Circumvolvaturcirculus usquedum B tangat lineam 
ACv. g. inL,dico AH&qualemefTcipfi AB. Eodem 
vero modocircumvolvaturcirculus EGPOliiper EH, 
ita quide ut G tangat linea EH,in pundto I.Re&a ergo 
EI. minor eritquamre&a AL. Etenim cum periphe- 
riacirculi ABD majorfit, quam periphena circuli 
EGPO: majoretiam erit re&a, aeqtialis periphcrisecir- 
culi ABD, quam recTra a^qualis peripheriae EGPO. & 
per confequens,quadrans illius|majorquadrante hujus. 
ELergore&alinea defcripta a quadrante peripheria? 
circuliEGPO minoreft, quam AL refta defcripta & 
quadrante circuli ABD. Sit nunc OPGE circulus in- 
fertus circulo ABD, ita ut uterque fliper eodem cen- 
tro F fimul circumgyrentur. Promoveatur ABDcir- 
culus verfus C. in plano AC. etiam EGPO promove-> 
bitur eodem tempore in plano EH, defcribens lineam 
EH. Neque peripheria circuli EG unquam difcedet a 
re&a EH, non magis quam peripheria AB a re£ta AC. 
At ubi quadrante majoris circuli perafto, pun&um B 
fuerit in L.centru circuli F erit in K. per.xix.III. Elem. 
refta enimKLeft perpendicularis ipfi AC.Ergo FB fa- 
cietlineamKL.&perconfequensGerit in R Linea 
ergo circularis EG. defcribet lineam ER. Siergo linea 
ex punclis componitur: quo t igitur pun&a in Imea EG 
totetiamcruntinER. femperenimEGtangit ER in 
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punclo wdeoq-, iicut hujus pundta mutantur , ita etiam 
lllius pun£ta mutantur , adeoque fingula punclra 
EG tangent fingula puncta ER. Et quoniam EG 
incipit cum linea ER ih punclo E, & terminatur 
eumlincaERinpun&o R, feu G: ergo quot punfta 
fuerintin EG,totetiameruntinER. Sedeodemmo- 
do, quando EG deciirrit in plano EH, non moto cir- 
culo ABD, defcribet lineam EI. ergo, quot punfta 
fucrintin EG, totetiam erunt in El. nam incipientc 
EGincipitEl: & ternunante EG, terminatur EI. & 
femper quamdiu EG fuper EI movetur, tangunt fein- 
vicem in punfto.quotergo puncta fuennt in unaiinea, 
tot erunt in al tcra. Sed antea diximus tot punfta efle 
inERquot inEG.ergotot erunt in ERquot in EI. 
Ergolineamaximatot habebit pun&a qvot minima. 
Verum fi linea expunctis eflet compofita: ergo qvo 
plura pun&a linea haberet, eo major efTet: & quo pau- 
ciora, eo minor. quod tamen non fit. Ergo linea ex 
punclris non componitur. 

Atque ex his refutatur alterum Sexti argumentum. 

l^vXio^ n<x<xfifw <miw , $*Xcva><; e<mw&7n<$QviM 

fltlUV TYIV CAM ^OLflfMV, TDiVVV V, fHy^HS <TK 

Cw^P^-w e<n <td Qy^wv w kv^ /uiytjos. ■ 
cvyxtxtop^* <^ T « Ptyijxs rns^ttpL/juk (rvfi^^Ttxcvkv^ 
Tvyxixw ' £ kvQ k& fiiytyoStfy % k$\l?x!& ywxifa. 
Sienim probetur fphderam in uno punclo planurn contin- 
gere> & circumrotatam, lineam defcribere : manifejium 
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eft^quod cum infequentiafe invicem punffa totam lineam 
componant> ipfum quoque pun&um magnitudinem >ha- 
beat^quandoquidemlineamagnitudinem exp/eat: Con- 
ceditur autem puncJum explere magnitudinem li?ie£-, 
ergo & magnitudinem habebit, neque indivifibile erit : 
Sed non conceditur punftum linese magnitudinem 
augere : fienim id verum foret , ergoquae plura habe- 
ret pun£bamajorlineaeflet,quam qu2epauciora: & vi- 
ce vcria , linea major plura haberet punfta quam im- 
nor* Verumiftaomnia exaddu&a antea demonftra* 
tione refutantur Eadem enim circuli portio EG de* 
fcribitlineam EI. & lineam ER. ergo sequalia numero 
punfraifteduselinea: haberent, & ex do&rina Sexti 
arquales cflent : quod tamen falfum eft. ER enim mul- 
tomajoreftquamEI. Non ergo pun&um auget ma- 
gnitudinem lineae 5 neque eft lineae pars. quomodo- 
cunque enim linea fecatur, & in quotcunque partes, 
nunquam partes lineac erunt pun&a , fed lineae, quam- 
vis minutiiliimc : quandoquidemlineain infinitum (e- 
catur,adeoque in mfinitum progrcdiendo partes line«e 
femperfunt divifibilesj punftum vero nulla ratione 
cft divifibile, ut antea eft demonftratum . 

Mirabilis fane eft hxc indivifibilium & in infini- 
rum divifibilium natura,qu£ limites humani ingenii 
cxccdit. Quippeintclledlrusnofter ficutnatura fua fi- 
nitus cft, itainfinita mtnime capit : quod alio quodam 
noninutiliexemplo illuftrabo, quo Galilxus Galilaei 
infignis fummoque ingenio prseditus Mathematicus, 
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infiiisdemonftrationibusdemortulocali &c. ufus eft, 
Ex principiis Axithmeticis conftat pofle numerum 
quemcunquein femultiplicari. Numerus auteminfe 
duftus dat qu_adratum:ipfe au tem numerus radix voca- 
tur. Cum ergo omnis numerus poflit ex fe quadratum 
generare , ergo omnis numerus alicujus quadrati radix 
erit. Quot vero radices funt , tot etiam dantur qua- 
drata: quxvis enim radix fuum habet quadratum. Si 
cnim radix in fe multiplicetur generat quadratum. 
Dicendum ergo foret, quot funt numeri,tot etiam funt 
radices. Nulhis enim dari poteft numerus qui non 
poflit in fe duci,adeoquequadratum ex fe progignere. 
Quotergofunt numeri, tot etiam funt radices. At 
vero quot radices, tot etiam funt quadrata. Ergo quot 
numeri fimplices,tot etia funt quadrati. At hoc ultimu 
verumnoneft. Ab unitate enim usque ad denariuin- 
clufivc, dece quide funt numeri fimpiices, fed duo tan- 
tu quadrati,quaternanus nempe &: novenarius,vcl nu- 
merando unitate,qui fiiripfiusauadratum efficit, tres. 
Ab^iporroad ioo numeri quidcm funt 94* fimplu c b, 
fed q u ad r a 1 1 tan t u m feptem. ne mpe, 1 6. 2 5 * 3 6 .49 . 64. 
81. ico. adeoque inter unitatem &centenarium in- 
clufivc numen quidem erunt $9. quadrati vero fine u- 
nitate 9. cu unitate 10. Inde aute ad 1 000. numen fim- 
plices funt 900: quadratiaute folummodo viginti&u-? 
nus, hoc eft in mille numeris,quadrati trigin ta & unus. 
Porro indece mille numens ubi ad myriade afcendi- 
mus, quadrati tantum funt centum. Quod fi numeri» 
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quiiooooexceduntusquead 1000000 inclufive , fu- 
mantur,eruntilliquidem 990000, quadrati autem 
nongenti , adeoque in fimplicibus numeris 1 ooooco, 
quadrati erunt iooo. Inter numeros ergo ab unitate ad 
eentenariu vix tertia pars eft quadratorum. Ab unitate 
vero ad centenarium,pars decima eft quadratorum. A 
centenario ad millenarium , quadrati partem fimpli- 
cium numerorum explent quadragefimam quintam, 
ab unitate autem ad millcnarium partem fere tricefi- 
mam fecundam. A millenario ad myriadem, pars cen- 
tefima quinqiiagefima fextaeft quadratorum , ab iini- 
tate au tem ad myriadem pars centefima. Denique a 
myriadead miilionem C ut vocant } pars tantum mil- 
Jefima & centefima quaaratos habet numeros , ab uni- 
tateveroadmillionempars millefima. Numeri ergo 
fimplices decadis, triplo plures fimt quam quadrati: & 
Hccatontadis , decuplo plures : Chiliadis autem, tri- 
gecuplo:Myriadis vero,centuplo. Denique in millio- 
ne ut vocant feu myriade myriadum , numeri fimpli- 
ces mrllecuplo plurcs funt quam quadrati. Atquc ii in 
infinitum progrediatur, quo plures numerij eofempcr 
pauciores quadrati. Id ergo quod ex clara , ut vide- 
tur , certaque rationc pro certo veroque concluditur, 
verum tamen non eft. Alia cnim eft natura finitorum 
aliainfinitorum. Si enim fimplcx numerus res finita 
forct, ita ut dari poifet ultimus numerus fimplex quo 
alius major non eflet. tum etiam daripofient totidem 
numeri quadrati. Si enim diceretur millenarium o- 
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nium numcrorum fimplicium maximura efle , ut hoc 
nullus major daretur, tum omncs numeri fimplices 
mille omnino effent , iidemque oranes radices , qui in 
femultiplicati mille quadratos generarent , &fi qua- 
drati cum fuis radicibus multipiicarentur, millepro- 
dirent cubi, & fic mille quadrato quadrati, & mille cu- 
bocubi.&c. Sed non ita eft: numerus enim in infinitum 
augeri po teft, neque aliquis fumi,qvin eo major detur. 
Quod fi ad cubos,quadratoquadratos,cuboquadratos, 
cubocubos, caeterosque ejus generis numeros progre- 
diamur, argumentum quidem eodem nlodo verum vi- 
debitur ied re & opere falfiim eadem via deprehende- 
tur. Quot enim numeri, tot radices: nullus enim nu- 
merus eft, qui non in feipfum muitiplicari poflit,adeo- 
que quadratum ex fe gignere. At quod quadratum ex 
fegenerat radix eft. Sed eodem modo poteft etiam 
omnis radix cum fiio qvadra to multiplicari,unde nafci- 
tur cubus. Cumergo omnis radix habeat fuum qua- 
dratum , omne autem qvadratum cum fiio radice mul- 
tiplicatum cubum generet: ergo quot radices,trftcubi. 
At vero propofitum fuit tot cfle radices, qvo t nume- 
ros : omnis enim numerus in fe multiplicari poteft & 
qvadratu generare. Adeoq* omnis numerus^ft alicujus 
qvadrati radix. Ergb qvot numeri funt, tot etiam cubi 
erunt. Porro radix dufta in cubum dat biqvadratum 
feu qvadratu in fe du&um, qvartive ordinis numemm. 
Rurfus radix in hunc du&a, dat numerum qvioti ordi- 
nis : & in hunc du&a fexti ; atq> fic in infinitum progre- 
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diendo. Quotigiturradices, hoceftqvotfuntiratneri 

fimplicesjtot nvadrati,tot cubij&tot qvarti,imoSE* 
tij fextiqve ordinis numeri , atqye fic in infiniturn. \ 
vero hoc falfum eft. Quadra ti enim longe pauciore 
funt qua numeri fimplices , ut jam demonftratum fuit : 
cubi vero his pauciores j qvarti vero qvinti & fexti 6r- 
dinis numeri longe adhuc pauciores. In decade enim 
unus tantumcubicuseftnumerus, nempe o&onarius, 
praeter unitatem qvi fiuipfius cubus eft: qvarti, qvinti, 
fextiveordinis nullus cft,nifi pro his omnibus unita- 
tem ponas. Si enim unitatem centies in fe multiplica- 
veris,hoc eft unitatem centum vicibus multiplicaveris 
per unitatem, femper prodit unitas. In Hecatontade - 
a^utem cubici numerifimt tres,nempe 8. 2 7. & 64.. qvi- 
bus fi unitatem addas erunt qvatuor. Quarti ordinis 
tres omnino funt 1. 16. 81. Qukiti & fexti ordinis pra> 
ter unitatem unicus tantum iflunoqvoqviseft, 32. in 
V. &c 64. in VI. In Chiliade cubici qvidem numeri 
eum unitate decem, qvarti vero ordinis qvinqve 1. 16. 
$1* 256.62 f. qvinti ordinis tres. 1 . 3 2 . 24 3 . fex ti or- 
dinis totidem. 1. 647~<>.Porroin Myriade cubici qvi- 
demnumeri erunt 21. qvarti veroordinis 10. qvinti 
fex. & fexti ordinis qvatuor, unacum unitate, qva: in 
caeteris etiam numeratur. Adeoqve qvo major nume- 
rusfuerit, eo pauciores, refpedtu numeroruni fimplici- 
um 5 fimt qvadrati,& adhuc pauciores cubi,&: mulro ad- 
huc pauciores qvarti, qvinti, fextiqve ordinis numeri. 
Et qvo longius ab unitate recedas, tanto plurcs erunc 
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numcri lrrationales, qvam qvadrati: & qvadrati,qvam 
cubi: &deniqvecubi,qvamqvarti ordinis numeri: &fic 
ininfinitum. Ettamenverum eft, omnem numerum 
poffe in fe multiplicari, & iterum in produfhim, & ite- 
ruminproductum, & iterumin produ&rum.Jatqve fic 
ininfinitum. Adeoqveetiam certum eft nullurn pla- 
ne numerum dari, qvin fit radix alicujus qvadrati: tum 
qvoqve radix alicujus cubi: & porro radix alicujus nu- 
meriqvarti, qvinti, fextive ordinis. Certum praete- 
rea eft omnem radicem quadratam fuum habere nu- 
merum qvadratum : ideo enim radix vocatur qvod in 
fe dudus numerus qvadratum generet. Omnem qvo- 
qve ra.dicem cubicam fuum habere cubum: & radicem 
qvarti ordinis fuum habere biquadratum: & qvinti or- 
dinis ac fexti eodem modo , atqve fic in infinitum. Si 
I crgoomnisradixqvadratafuum habet qvadratum er- 
go qvot radices, tot qvadrati: &qvot radices cubicar, 
tot numeri cubici, & fic in infinittim. Sunt autem o- 
mncs omnino numeri radices qvadrara, & cubicse , & 
qvarti, qvinti, fcxtiqj ordinis numerorum &c* NulluS 
enim numeruscft, qvihosomnesex fegenerare non 
posfit. Quot crgo numeri,tot radices,tot qvadrati, tot 
cubi, tot biqvadrari , tot bicubi. Nempe, ii ullo certo 
numero definire vclim, fallor > neqve ullo modo dice- 
rc poflu, qvot vel numeri fint, vel radiccs, vel qvadra- 
ti, vel cubi &c. fed re&e & vere dico efic numeroinfi- 
nitps. Adcoqve infinitumnumerumefle, inqvo, tot 
funt qvadrati, qvot numeri: tot cubi, qvot numeri.tot 
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qvinti, fexti ordinis numeri,qvot numeri fimplices. 
Quoqvidem modo, inter omnes intelle&u noflro 
comprchenfibiles numeros, fola unitas erit numerus 
infinitus, eritq* & radix, & qvadratum, & cubus, & bi- 
qvadratum , & bicubus, &c qvocunqj demum progredi . 
voluerimus. Naturamenimhabebitomnibus hiscon- 
venientem. Quadrati enim numcn hanc habent pro- 
prietatem, ut femper inter fe unum habeant medium 
proportionalem : Cubici vero duo: quarti autem or- 
dinis tres: qvinti of dinis qvatuor: fexti ordinis qvinq ; 
& fic in infinitum. Sic inter 9 & 1 6. duos numeros qva- 
dratos, datur medius proportionalis i2.1nter4 
duos etiam qvadratos,medius proportionalis datur 1 8. 
Porro inter duos numeros cubicos 27. &64- duo medii 
proportionales dantur. 36. 48, Sic inter qvarti ordinis 
numeros S 1 . &c 2 56. tres dantur medii proportionales 
io£. 144. i5>2.&fic in cxteris. At vero inter unita* 
tem & qvadratum qvemcunqj numerum , etiam datur 
media proportionalis: ut inter 1. & 81. qvadratum 57. 
daturmediusproportionalisp. inter* 1. & 6\. cubum 
dantur duo medii proportionales. 4. 1 6. inter 1 . & 81. 
qvartiordinis numerum dantur tres medii proportio- 
nales. 3.9. 2/.&;ficin aliis omnibus. Qvocirca, uni- 
. tas naturam o*inium cujuscunqve ordinis numero- 
rumhabebit: &qvod neqvicqvam in infinitum pro- 
grcdicndoqvxrimus, id infola unitate intcr omnesr 
noftro intelle&u comprehcnfibiles numeros, inveni 
mus. 
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Quid divina fcrutamur myfteria , & aeterna ac infi- 
nitaanguftis intclle&us noftn limitibus circumfcribi- 
. mus? Haecfaneinclariftimis ac cuivis maxime obviis 
principiis fundantur:& tame qvando ut infinita & indi- 
vifibilia confiderantur, a noftro intelledhi pcrcipi mi- 
nime pofliint.Quis hoc intelliget?tot radices efle qvot 
numeros: tot qvadratos, cubos, biqvadratos, bicubos, 
&c. qvot radiceS) adeoq* qvot numeros:& tame in mil- 
lc mimerisiimplicibus,qvadratos tantumefle 3 i.cubos 
dece: qvarti ordinis, qvinq } : qvinti ordinis, tres : deci- 
mi vero ordinis, tantum unum,ipfam nempcunitatem. 
Sitot funtcubi, & qvadrato qvadrati &c. qvot nume- 
ri: ergo in mille numeris,mille cubi erunt, mille biqva- 
drati: vel e tiam mille erunt unum,& dece unum,& tria 
unum. Qvid abfurdius his dici poflet ? & tamen tales 
abfurditatcs committerc cogimur, qvando infinita ad 
finitorum rationcs examinamus. Qvid mirum igitur 
eft? non pofleintelle&um noftrum comprehendere 
qvomodoinfinitusille& incomprehenfibilis Deus & 
unus fit & trinus : qvomodoidem infua seternitate o- 
mniaagat: milleqveannifintipfiacunusdies : &cum 
ubiqve fit, nusqvam tamen comprehendatur? Quid 
mirum, fi nulla ratione afleqvi poflimus, qvomodo tS 
qvi omnia continet,omnia fuftinet , lcfem in utero vir- 
ginis fuftineaturxertis, in terra locis, circufcribatur, m 
cruce fuffigatur? Si enim ifta qva: manifeftis principiis 
nituntur, minimecapianobispoflint > eoqvodfint 
111 finita : qvanto mimis ea comprehendemus 
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q vx non tantum funt infinita,aeterna ac incomprehen- 
nbilia , verum neq-, ullo modo cognofci aut invdliga- 
ri qveunt, ex natura cognitis principiis:fed<di vina tan- 
tumgratiarevelantur. Fungos profe&o aut infanos 
fophiftas oportet efle eos , qvi cum videant in rebus 
pure naturalibus nihil fe intelle&u fuo dignofcere ubi 
ad infimta ventum eft, in divinis rebus & qvae omnem 
intelle&us capacitatem longe excedunt , majora & 
certiora fibi polliceri audent, aufu<k non dicam teme- 
rario fedplane furiofb ac Diabolico ,'ea omnia in du- 
biumvocare,imofalfiarguere conantur quae infirma 
& cxca ratione fiia perfpicere nequeunt. Anne ergo 
Solautlux non erit quod csecus iftavidere nequeat? 
an omnes Ibni pro nihilo habebuntur , quod furdus hos 
non exaudiat? Sed vero fi ifti hsec negarent, facile cx- 
terimortaleseorum infaniam dijudicarent, eo quod 
maxima hominum pars organa ab ipfa natura habeat 
ad harc dignofcenda:illorum vero ftultitia,qui humanae 
rationis modulo divina metiri volunt , eaque negare 
qu#intelle£hmonpercipiunt, nonquidem tamclare 
ab omnibus cenntur > cum omnium hominum ingenia 
his limitibus a natura fint circumfcripta, ut infinita ca- 
pere nequeant. Et homo tamen amDitioiifllmum ani- 
mal omnia fe intelligere ac ratione comprehendere 
pofle perfvadet , fuseque fapientix limites ultra termi- 
nos a natura pofitos proferre non dubitat. Sed ycr- 
tanthucillianimumatquc oculos, & ubi in minimis 
hifce ac vulgaribus rebus didicennt quam caxi fint & 
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omniplanerationcdeftitutijquando de infinitis 3 et- 
iam quxe in natura confiderantur 3 judicium erit feren- 
dum : demum divina debita reverentia venerentur, 
fideque apprehendant quae ratio non percipit , ut de- 
mum eo fniantur, qui cum omnia contineat , nulias ta- 
men partes habet: fed totus in omnibus omnia implct. 

CAP. VIII. 

Et Sexti quidem argumcnta pra?cipua contra pun- 
c~ti Geometrici definitionem huc usq* examinavimus; 
duo tamen adhuc rcftant paucis attingcnda. Primum 
eftquodpun&um fit pars lineae; alterum quod fit in 
loco. ex utroque colligit non efle indivifibile fed divi- 

fibile. Deprimoquidemitaait Kcdftwu^tyiSTwk* 

i<n ra Cpauvo^vct, Itc.u V Svv<ttgir ht tdTs tytoofJL&oiS \<t~ 

/Beiv mvM mfiwv WTn&s ifiGtsaZ&v, «KSXov a>$ b ms voh- 

tdTs XvQJiQtfaL *n toik&v. EV Si yt toT? ioS^S^ i& ffflf 

Uiwfy\dZ& y e#«foqfam 9 mcT h toT$ w^fc. Ilav 
tdjvuvtd IvtoTs cdod>(&\$ vm<7rbrflw titos ni&/L$ C M ^««oi ? Qw 
T&TG) YjL&XaLfA&in&i ttvo? i Jtpov Qjf Tc$n$* fApos «teitf V7TSf> 
iqmf <xx,eov, VTmmflmWM Eav ySv kQe\ufiw iu$ , fnia^at^Li 
T8j£$ £ i d/pedptats. ToSe uepos uyos ume^oy, wju$ WlQvu~ 

Tm-m^ S»JgH td fjuhtos hcmHy jgj 0 lp utyija^ t&fy&xir, ry^g 
1% (hilymttx^ Hh*J<>$. IlSv ctpot to b cdo&j&is (jfiuov ti- 
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vo$ Xft o[)tpoy [Aiytf-os e^ov, fc% i<nv <j$\<L<pyflgv. ojtv ei <^ 

idcoV ctufc vmpXW, a$Tt iqeJ ctu^ £ict£aoiv e£<j TravTta?, c>4 

^iayaow efi 7rty^iAwi'. 7ratereacumeaqua mani- 
fefta funt , cernuntur per ea> qua apparent, quoniam in 
iis qu£ apparent ,fumi non potefi alicujus fignum & fi- 
nis quod fpatio careat ac dimenfione : perjpicuttm eft 
quod nec in iis quidem qua cadunt fub inteUigentiam 
fumetur quidem ejusmodi. In jenjibilibus autem nihil 
poteft fumi quod non intervallum habeat ac dimenfio- 
nem, ut oftendam: quamobrem ne% in iis qua cadunt fub 
inteUigentiam. t Cui ergo in fenfibilibus accidit termi- 
num alicujus ejfe & punttum , illi etiam accidit , & ex- 
tremum alicujus ejfe, & partem illius cujus eft extre- 
mum. Qupd veropars alicujus eft^etiam ipjiim comp/et: 
quod antem aliquid complet , omnino auget ipfius longi- 
tudinem. & quod magnitudinem auget id omnino eft ma- 
gnitudo. Omne ergo quod in fenfibilibus eft punffum, 
& alicujus extremum , dimenfione non caret. quippe 
magnitudinem habens. Unde etiam fi id quod cadit fub 
intelligentiam tranfeundo ex fenfili iutetligitnus , cum 
eo intelligimus , etiam ipfum pun faum , & linea ejfe ex- 
tremum , & fimul eam implere : ideoti dimenfionem ha- 
bere^ fi quidem eandem acquirit & efflcit. Sed ftultis- 
fimum eft vellc de iis rcbus qux fub fenfum non ca- 
duncexfenfuumjudicioargumentari. Si cnim fenfu- 
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umjudicio ftandumforet , utiquc Sol vix bipedalis 
eflet> imo unius tantum pedis magnitudiuem aequa- 
ret. Tum quoque infinitos errores committeremus 
in rebus etiam manifeftis , fi qux fenfibus apparent 4i- 

neomnirationiscxamine,pro veris recipi deberent. 
A fenfibilibusergo ad intelligibilia argumentari, eft 
plane infulfum. Ponit prxterca dari aliquod puncium 
lenfibile: quod falfum omniho eft. Quicquid enimfen- 
fibus apprehenditur quamvis minutiflimum, tamen 
ncc linca eft, nec puri£tum: fcd fuperficies. Verum ut 
Geometrice procedamus, clara demonftration? ma- 
nifeftum faciemus, extremii & terminu fuperficierum 
imofolidialicujusfeucorporis,partem illius minime 
effe cujus elt extrcmum: quod Scxto planccontrarium 
eft. Sumaturin figuran. V. ABC re£ta linca fedta bi- 
fariam in B. & centro B intervallo AB defcribatWfc- 
micirctilus ADC,&eode ccntroB,intcrualloauteEB, 
minori quam AB,defcribatur circulus EXF*Extrnatur 
fupcr AB quadratu AD.&: fupcr BC quadratu Bl.eode 
modo fuper EB&BFconftruantur quadrataBG & BH. 
cductisque diagonalibus BG.BK.BH.BI. jacebuntBK. 
BG & BH. BI, fibi invicem indire£tum. moveatur 
nunc totu planu ACKI in gyrum fuper axem BD. de 
fcribet ergo AK. vel CI. cylindru cu jus altitudo AK, 
diameter ABC vcl KDI: EG autcm vel FH alium de- 
fcribct cylindrum,cujus altitudo EG, diameter EF vel 
GH. Tnangulum vcro KBI. circumacTum codem mo- 
tu fu pcr axem BD. conum defcribet cujus axis BD, 
bafiscirculusdefcriptus fupcr diametrum KI. Trian- 
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gulumquoque BGH conum fimiliter defcnbetcujus 
axis BX bafis circulus defcriptus diametro GH. Deni- 
que in hac circumrotatione ADC femicirculus di- 
midiam fphaeram defcnbet cujus diameter erit A C : & 
EXF femicirculus etiam dimidiam fphatram defcri- 
bet, cujusdiameterEF. Demantur utrinque portio- 
nes fphaericae , cono KBI plane intadto. hoc eft, m mi- 
nori hemifpharrio dematurtotum fegmcntum fphaeri- 
cum quod conum BLR ambit, planoquc EBL defi- 
gnatur. In majon autem hemifphaerio , auferatur feg- 
mentum fprurricum quod cylindrum EG, & extremas 
partes coni BZ ambit, Sc plano AEGZ indicatur. Rc- 
manet ergo in majon cylindro , portio cylindrica 
qvx repraefentatur plano AKD. In minori autem cy- 
lindro remanet portio cylindrica reprafentata plano 
EXG. Totus autem conus KBI manet integer, ficut 
ScconusBGHI. Secentur nunc portiones hx cylin- 
drica: & conus ipfe , plano quodam parallelo bafi ma- 
joris cylindri fen AB. verbi g. plano MN. erit crgo 
portio cylindrica quae repra:fentatur plano A MP , a> 
qualisconoBLR.pereaquxdemonftrata funt ab in- 
ngni Mathematico Luca Valerio libro fecundo de 
centro gravitatis folidorum Propofitione XII. Sed 
per eandem demonftrationem portio cylindrica re- 
prsfentata plano EOL, aequalis erit cono BLR. Atq$ 
ho c in omni fc£bione parallela verum eft. Ubicunque 
enimportioneshxcylidrica: nna cum cono fecantur, 
modo planum fecans,*bafi cylindrorum & coni, pa- 
railelum fuerit : femper portio cylindrica acqualis erit 
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fegmentoconico feu cono illi qvi i majore abfcindi* 
tur. Idque in omnibus partibus verum eft qvamdiu ul* 
la pars fumpta fuerit. Cum crgo portio cylindrica re- 
pradentataplanoELOfitxqualis conoLBR: & por- 
t ocylindrica repraefentata plano APM asqualis fit ei- • 
demconoLBR.eruntiftae duae portiones cylindricas 
inter fe aequales. Et fi feftio in infinitum continuetur 
planoad bafin parallelo, femper portiones cylindricx 
inter feeruntaequalesjutpote eidera cono aequales. 

Praeterea, fuperficies plana qux duobus circulis, 
quorumdiametrifuntLR. & OS. terminatur, cujus 
latitudo repraefentatur retta OL, & eft bafis portio- 
nis cylindricae EOL. aequatur plano circulari cujus 
diameter eft LR bafis coni LBR. Cum enim BTL an- 
gulusfitre&us,quadrataexftru£tafuperLT & TBa»- 
quantur quadrato fuper LB. hoc eft fuper EB vel OT. 
Aquatur autem latus LT lateri BT , angulus enim 
BTL re&us, TBL autemdimidiusrefti : undeTLB 
etiam erit dimidius refti. Quadtatuni ergo fuper LT. 
aequale eritquadratofuper TB. Unde quadratum fu- ' 
perOT aequale erit binis quadratis fuper LT. Qua- 
tuor ergo quadrata fuper OT hoc eft quadratum ex 
OS.aequaliaerunto&oquadratisex LT. hoceftduo- 
bus quadra tis ex LR. Sunt vero circuli inter fe ut qua- 
drata diametrorum. per. 1 1 . XII. Element. Cum ergo 
quadratum fuper OS. duplum fit quadrati fuperLR 
utpoteaequale binistalibusquadratis,ergo & phnum 
circularecujusdiameterOS. duplum erit plani circu- 
laris cujus diameter LR. ablatoque communi plano 
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circularidefcriptofuper LRdiametro, remanet pla- 
num circulare reprarfentatum redta OL , quod binis 
circulis defcriptis ab LR & OS terminatur 3 arquale 
plano circulari fuper LR defcripto. Eft autem circu- 
lus fuper LR bafis coni. Planum vero circulare reprar- 
fcntatum refta linea OL bafis portionis cylindrica; 
EOL. Bafis crgo portionis cylidricae aequatur bafi co- 
ni. Atque hoc in omni feftione parallela ad bafin ve- 
rum eft. Eodem fere modo demonftratnr bafin por- 
tionis cylindrica* APM. aequari bafi coni LBR* lun- 
tta enim PB recta , erit quadratum defcriptum fiiper 
PB sequalequadratis fuper PT. TB. hoc eft quadratis 
fiiperPT& TL. quandoquidem BT. & TL intet fe 
funt sequales, ut antea di&um. Eft vero PB aequaiis A B 
utpote ejusdem circuli radius. AB autem sequalis MT 
oppofito lateriejusdemparallelogrammi MB. Un- 
de PB & MT aequalcs erunt, & quadratum fuper MT, 
sequale binis quadratis, uni fuper PT , alteri fuper LT. 
Unde quatuor quadrata fuper MT , hoc eft quadra- 
tumexMN, a^qualiaeruntquatuor quadratis ex PT, 
hoc eft quadrato ex PQ^& quatuor practerea quadra- 
tisex LT, hoc eft quadrato ex LR. Habent autem 
circuli eam inter fe rationem quam quadrata diame- 
trorum. Planum ergo circulare fuper NM diame- 
trum aequale eritplano circulari fuper PQ diametru, 
& prseterea plano circulari fuper LR diametrum . Hoc 
eft, planum circulare MN, excedit planum circulare 
LR, plano circulari PQ. Auferatur planum circulare 
PQaplanocirculari MN. remanet planum circulare 
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terminatum binis circulis defcriptis ex MN&PQ dia- 
metns, qUod reprxfentatur MP. refta, eftque illud 
aequale circulan plano LR. Atque hoc in omni feftio- 
ne parallela ad bafesconi & cylindri verum eft Eft 
veroplanum circulare fuper MP, bafis portionis cylin- 
dncs AMP. Circulus aute fuper LR bafis coni LBR 
Bafisergo portionis cylindricae in omni feftione pa- 
rallela ad bafes coni 6c cylindri, xquatur bafi coni. An- 
teaverademonftratumfuitbafin circularem OLpor- 
tioniscylindricaz GEL arquari eidem bafi coni nempe 
circulojfuper LR. ergo arquatur etiam bafi circulari 
MP portionis cvhdricae MAP. ldque in omni feftio- 
ne adbafesparallelaverum eft. Si ergo portiones hx 
cyhndncae m infinitum plano ad bafes parallelo fe- 
centur 5 6c conus quoque eodem modo fecetur : erit 
quaevis portio cylindrica cono asqualis, & ipfx por- 
tioncs cylindnca! mter fe aequales, denique cujusvis 
portjonis cyhndncae bafis refpondentis fibi coni bafi 
xquahs, & bafes portionum cylindricarum inter fe x~ 
quales. Adcoque fi tofus cylindrus ACIK plano^* r fe- 
cctur , ent portio cyhndrica repraefentata plano uA« 
aequalis portioni cyhndricx >E3. &finguLx harumae- 
quales cono Jb, bafesque fingularum intcr fe axiuales, 
nempeplanucircularereprxfentatum hnea f*«\ QVZ l 
Jep anocirculan ,/3 5 fi„ gu la qU eplana aequaha circulo 
, Itr t^ A ^^ E f lintin r erfe ^q^Ics, bafesque^qua^ 
les habent , fingulxque harum aequales cono *Ba, ba- 
fcsquefingularumaequales bafi coni feucirculo fuper 
*k Quamdiu ergo fltc partes aut cyhndricarum por- 
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tionum,aut coni remanferint, tamdiu etiam inter fe x- 
quales erunt,modo ut antea dixi. Decrefccndo autem 
cylindricae hx portiones terminantur in circulo , & 
majoris quidem cylindri portio,in circulo defcripto fu- 
per ACX minoris vero cylindri portio , in circulo 
defcripto circaEF.Conus aiitem terminaturin punfto 
Si ergo extrema hxc feu termini horu corporum ac 
fuperficierum , partes revera eflent , quod fupponit 
Sextusj utiquecirculus AC sequalis eflet punfto B:^ 
etiam circulus EFxqualis eflet punfto B: & ipfimet 
circuli A C &c EF inter fejeflent xquales : quod efl: ab- 
' furdum. Qupmodoenim femicirculus ADC xqualis 
' efletpun&o B? autfi indivifibilium ratio haberi ne- 
queat,quomodo femicirculus ADC arqualis eflet fcmi- 
circulo EXF? At fiintegri circuli, ex AC &JEF de- 
fcripti, xqualesefTent: etiam femicirculi] lnvicem ae- 
qualesforent. Extremumergo corporis alicujus,five 
linea fit, five pun&um>pars non eft . quod erat demon- 
ilrandum. 

AJ terum Sexti argumentum eft, quod puncTrus fit 
inloco. AM' gi^ot(7iinquit 1^05 tcU tumlv&s l^mx^f 7 ^ 

(Tcii VTtVJVTQvlit 01 tov E^TooSev» Ae>«K, oJt & QlfiLWV X\l 

l*m\0LfJL£<Lm T1V0L TDrfOvjPii %$L%gL {jLZT£ U TO ^lOL^LLQi Tl6 % CLLl- 

jUA]$, $v\v <Ti TTOi&l TW y^cLLlfJLnV) 0«7TC§ kSlCLVQVlfy '. p&tf VOUr 
1 > f 1*1 I > /1 f — tf V f? JL „ 

Tctj to otTTD tivos TOTtx ti$ tivcl TD7n>v ex. jeivecODt/ ctfTOg to vtag% 
Sedejtismodi argumentis occurrere folent Eratojlhe- 
nei & dicere , quod punttum neque uttum occupat lt- 
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cum ne% metitur fpatiumline^fedfluens facitJineam: 
quod quidem eft ejusmodi , nt ne cogitari quidem fojfit. I 
Fluere enim dicitur ab aliquo loco in aliquem locum ex- 
tendi , ficut aqua. Sed male rurfum argumentum a 
fenfibilibusad infenfibilia , acorpore ad non corpus 
ducit.Nam quod corpus, cum fluit, locum mutat, inde 
non fequitur, eaquae non funt corpora, locum mutare 
fluendo. Imo quomodo locum eamutare poflunt quae 
nullumhabent? Eftenimlocus fpatium vacuum cor- 
pore plenum. At fi locus lpatium eft aliqua replenum, 
punftumquidem m loco Phyfice loquendo non eft. 
Nam cum nullas habcat dimenfioncsj neque fpatium 
implerepoteft. Quod fi definitionem Ariftotelis fe- j 
quamur, qua is definit locum circumliriptionem con- 
tinentis certe neque pun&um in l*co ent. Omnis: e- 
nim circumfcriptio fit vel lineis, vel fuperficiebus. At 
id pun&o non convenit: ergo nec ullo modo eft in lo- 
co. Verum quidem eft,pun&um quando fluit, non ibi- 
dem manere ubi erat , fed late loquendo, locum mu- i 
tare.utinfig.n. 4 punclrum Fquando movetur ab F j 
in K, mutat fane locum feu 1» aut fuum ubi. Et ita ; 
quidem punclum eft in aliquo loco feu ubi. Verum id 
nonprobatpundhimeflecorpus. Locus enim quifo- 
lis corpor ibus eonvenit eft fpatium ut antea dixi : id 
vero in quo punctum eft, nullo modo fpatium dici po- ' 
teft. Punftum quidem tranfeundo feu fluendo ipa- 
tiumaiiquodinlongumfacit. Sed in fpatio trine di- 
menfo,ut loqvunturPhyfici, non Continetur, nec cor- 
pus eft. 

CAP. 
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CAP. IX, 

Et ha&enus Sexti dogmata exarninavimus qu^ 
contra Definitionem pun&i protulerat: nunc ad ea, 
qux delinea&fuperficiedicitpergamus. Acprimura 
quidem negat, lineam efle pun&i fluxum : quod neq-, 
nos dicimus. Aliud enim eft dicere hnea eft punfti 
fluxus : & aliud, linea fit ex fluxu pun&i. Linea er- 
go neque punftum eft quod fluit> neque fluxus pun- 
&i: fedid quod fluxu punfti defcribitur. Hoc ergo 
argumentum riihil contra Geometrise principia con- 
cludit.-ficutnequeilludquodfubjungit, non efle li- 
neammultafignalocata per ordinem. id ejiim antea 
demonftravimus lineam non componi ex pun&is, ne- 
queinpuncTa dividi pofle. Fit enim linea, ex fluxu 
vel unius punc~bi, vel plurium. ficut illaqua? in plano 
excircumgyratocirculodefcribitur, explurium pun- 
&orum fluxu nafcitur. Aliud enim eft quod efficit li- 
neam, aliud ex quo efficit. punftum enim efficit Jinea, 
non ut materia linea?, fed ut inftrumentum potius vel 
efficiens. Cum ergo hxc omnia contra Geometria» 
principia lineseque dcfinitionem nihil concludant : his 
miflis ad ea pergamusquibus abfolute evincere cona- 
turlineam non efle longitudinem fine latitudine. Ait 
vcro ^M-ifxtfjum <Ti v\fjLM cutp$5$ Sk h rois vqyi&s, *k & 
to7$ flac&iSTs evp^<jp^e.ey ^bvac^ev^r T(Xli<^ir«| 

^ofjj h fJLglf To7$ au^^fi 5 fc7rei7r&£ 0 cLV \<i&Q(JJW CUcS»^ fMffl<0$ y 
Ttf?9 7^TATi^7m\^ C7VV 7700-2 7J^*Tei JOhJ^S^ ^ St 
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fjWOCOt, O&V iW CtU$ /JUMOS KS^G' ICTDTH& <J>UActTTOVTeS, %i<ra- 

^ttev Tcus iwoloUS to 7th<L^ , tyjj l^pimvoi to ctu^TrotS^v, 

eAttTTOV /t€V 7D '7X}\ct&_* 3^U eActTTOV ytYQflMQV VQYlOVjJltV , eTrtic^LF 

^ctTTctg QjiowfMV qifriocu. tS 'TiKctT^ 70 fjukcs^yutk 
fjutows ^ctv^ffio^Sct^ctM' ctvottpeiTctf a t5 ^xitt e^oict. 
Sinos autem diligenter atque accurate confideraveri- 
mus^nequeiniis qu£ cadunt Jub inteUigentiam , jmn* 
/» fenfibilibus inveniemus uttam fumi pojfe latitudinis- 
expertemlongitudinem. Etin fenfibilibus quidem^quan- 
doquidem quamcunque fumpferimus fenfilem longitudi- 
nem>eamomniratione& omninofumemus cum quanta 
latitudine. In iis autemquie caduntfub inteUigentiam y 
quod aliam quidem alia angufiiorempojfimus mehte con- 
cipere longitudinem* Quando autem ex aquo eandem 
fervantes longitudinem^ cogitationefcindimuslatitudi- 
nem-, aliquatenus quoqueidcm facimus, ac latitudinem 
fninprem ac minorem concipimus. Tofiquam aute femel 
eppervenerimus, ut latituaine privemus longitudine, tu 
7ie% longitudme ulterius coprehendimus , fe s d ipfius etia 
Iongitudinis cogitatio JimultoUitur. Sed quonia Sextus 
longitudine fine latitudine conciperenequitjjagedu 
ex claris demonftrationibus eam deducamus , atq ; in- 
teUe&uicomprehendendamproponamus. Nam fen- 
fibus haec velle percipere> id veroinfanum foret: cum 
non fallaci fenfiium judicio ac cenfiira : fed acutiflimi v 
ingeniiperfpicacitatihaec fint committenda. 
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Sit ergo planum ABCD in fig. 6. fupcr hoc autcm 
perpencUculariterere&ufit paraflegrammu re&angu- 
lu AGEF. Aliud auteparallelogrammu huic & quoad 
fingulalatera, & quoadangulos aequale, inhoc eodem 
plano ABCD fitere&um perpendicularitcr : itaqui- 
dem ut una extremitas FE tangat extremitatem pa- 
rallelogrammi AGFE. dico extremitates horum pa- 
ralielogrammorum tangere fe inuicem m linea re£ta. 
Cum enim FE latus parallelogrammi AGFE fit per- 
pendiculare plano ABCD : ergo fi ab altera plani par- 
te,ab eodem punfto E,educatur refta linea,eidem pla- 
no ABCD perpendicularisjjacebunt ifta? dux linea: 
* fibi invicem in direclum per x 1 1 1 1 . Primi Elem. Rur- 
fiis cum latus FE parallelogrammi BHFE fit perpen- 
diculare eidem plano ABCD. ergo rcfta a pundto E 
ab altera plani parte edu&a ad reftos angulos , in dirc- 
ctu iacebit ipfiEF.Latus crgo parallclogrammiAGEF, 
una cum latere parallelogrammi BHFE,eidem redhe 
in diredtum jacebunt , adeoque unam eandemque rc- 
cTram lineam facien t. ( Euclides libro x i . propofit. m. 
• demonftravit, fi duo plana le invicem fccent, commu- 
nemipforumfe&ionemforerefram lineam. Sed alia 
methodo ufus eft , illudquc fuppofuit,, quod nos nunc 
demonftrare volumus, rectam nempe lineam omnis 
latitudinis efte expertem ). Duo ergo hcec plana tan- 
gunt fe invicem in recta linea: ideoque & planum feu 
parallelogrammum AGFE tangct planum ABC D in 
reclra linca AE ; &: planum feu parallelogrammum 
BHFEtangetplanum ABCDin reclalinea BE. Sunt 
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vero AE & BE bafes tangentium fe invicem paralle- 
logrammorum : ergo ipfa» retta? linex AE & BE fe 
invicem tangent, angulumque reftilineum efficient 
AEB. 

Qupd II fpatium inter BAHG alio parallelogram- 
mo claudatur perpendiculariadplanum ABCD> v.g. 
plano ABHG,tanget quoque paraUelogrammum, fin- 
gula horum planorum, inre&a linea ad AB. AG> & 
BH. quarum AB una cum BE& AG duos angulos ef- 
ficiet: & tres AB.BE.EA. triangulu.Tum quoq;HGF 



1 
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parallelogrammij & 
HF & EB a & GF & EB etiam latera oppofita ejusdem 
parallelogrammi: ergo tria horum triangulorum late- 
rainvicemsequalia erunt, adeoque tota triangula a> 
qualia. Dividatur parallelogrammum AB HG bifa- 
riam refta KL. a parallelogrammo autem AGFE au- 
feratur portio sequalisipfi ALKG parallegramma*&: 
fit parallelogrammum:ablatum ab AGFE parallelo- 
grammo , AGXO. Ab altero quoque parallelo- 
grammo HBEF auferatur quoque parallelogrammum 
LBHK. quod fit HBPM. Sunt autem AGXO & 
AGKL paraltelogramma in eadem altitudine: ergo 
&: bafes erunt tfquales 5 adeoque L A aequahs AO. tum 
quoqueLBaequaliserit BP. Quando ergo a paralle- 
logrammisAGFE&BHFEauferutur paraflelogramma 
aequalia parallelogrammis AK. LH etia a re&is AE & 
BC auferuntur reftse AO & BP xquales reftis AL & 
LB bafibus parallelogrammorum ablatorum. Dico 
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autem parallelogramma AGXO-& BPHM inclinare 
quideminvicem, nec tamen concurrere. Si cnimcon- 
currerent , utique & bafes eorum BP. AO. & fummita^ 
tes HM & GH fe invicem tangerent. At vero tum li- 
neae iftae cum lineis GH Sc B A triangula duo fimilia & 
aequaliafacerentjinquibus duo lateranon majora es- 
fent reliquo. BP emm & AO latera xqualta funt AL 
& LB lateribus, hoc eft toti AB. Hoc vero eit ablur - 
dum. Cum ergo nec AO tangat BP nec GX tansat 
HM.nequeplanum AOGX tanget planum BHMP. 
Jungatur termini ipforu PM.XO. plano parallelo ipfi 
HGAB.iltqj planuillud parallelogrammu MPOX.di- 
vidaturhocquoq; parallelogrammum bifariam induo 
parallelogramma, fingulisque horum, aequalia duo a- 
lia parallelogramma auferantur a parallelogrammis 
XOFE & MPFE, fintque parallelogramma ablata 
XOQR&PMST. dico neque hxc parallelogramma 
polTe fe invicem tangere : nifi & linese OQ & PT fe 
invicem tangant. At hoceftimpoflibilc: latera enim 
OQ& PT tum triangulum cum OP facerent , in quo 
ambolatera fimul fumptaaequaliaeflent tertio: quod 
eftabfurdum. Quodficrgo terminiRSQT, parallc- 
logrammo quodam jungantur , illudque dividatur bi- 
fariam,& sequalia femifli hujus parallelogramnia utrin- 
que aufcrantur: ne illa quidem fc invicem tangcnt 
proprer di&as caufas. Superficiebus ergo AEGF & 
BHFE in infinitum partes demi pofliint , ac paiallelo- 
grammum ABHG. in infinitum dividi. Si enim pro- 
grediendo ut caeptum cft,eo quisquam venirctj ( ut n6 
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quoad fenfum, fed quoad intelleftum} nihil ultra ipfis 
parallelogrammis auferri poflet : utique haberet eo- 
rumejctrema. Atinextremis fe tangunt invicem. Si 
vero [parallelogramma fecontingunt 5 & lineae AF. 
BF fe contingent. Si vero fe contingunt , faciun t uti- 
que, cumbafi proxime antecedentis parallelogrammi, 
triangulum , inquo duo latera erunt sequalia uni,quod 
eft abfurdum. Atque hoc ex demonftratione antea 
allatadepun&o liquet. Concludo igitur fuperficiem 
ininfinitumdividipofle. Tum quoque duo parallc- 
logramma nusquain fuper,ficie aut divifibili in latitudi- 
ne cocurrere. Quadiu enim illic fiiperficiesaut divifi- 
bile eft, tamdiuno concurrunt.Concurrunt ergo in in- 
divifibili, feu in eo,quod nullam latitudine habet. De- 
moftratu vero antea fiiit conta&u horu parallelogram- 
morum fieri in linea. Ergo linea erit indivifibilis., ne- 
que ullam habebit latitudinem. quod erat demon- 
ftrandum. Patet ergo ex his non tantum longitudi* 
nem fine latitudine concipi pofle, fed etiam in natura 
efle longitudinem fine latitudine , quamvis fenfibus 
comprehendi nequeat : nempe lineam, quse in duo- 
rum planorum contadhi eft , omni latitudine carere. 
Sicut autcm antea demonftratum eft, lineam fecun- 
dum longitudincm ininfinitum dividipoffej nec ta- 
menunqtiampartcsejusforepun£ta : Ita etiam nunc 
demonftramus fupcrflciem omnem, &c quoad longitu- 
dinem, &quoad latitudinem, ininfinitum pofle /ccarij 
nequetamcntali(e£Hone unquam ad lineas perveni- 
ri. Adeoque, ficutinomnilinea, infinjtapun&aac- 

ci- 
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cipipofle demonftratum eft nec tamen ideo lineam 
cx pun&is componi ; ita hinc etiam concluditur in fu- 
perficie infinitas lineas accipi pofle 5 nec jamen fuper- 
ficiemex lineis componi. quod ut re&ius intelliga- 
tur , fequenti capite Geometrice demonftrabimus. 

C A P. X. 



Concipiatur in figura num. VII. planum aliquod 
iquadrangulare ACX.re&angulum, inquo fitus fit cy- 
linderre&us ATSD cujus bafis lit circulus DAB s di- 
coprimum , cylindrum contingerejplanum hoc in li- 
neare&a. Etenimfi cylindrus plano quodam per a- 
xem ita fecetur , ut idem planum , in extremitate cy- 
lindri , tangat planum in quo cylindrus eft : ent pla- 
num fecans cylindrum, ad aliud planum , perpendicu- 
lare. Sit enim planum ZFA fecans cylindrum per a- 
xem : in extremitate autem feu tcrmino fc&ionis , cir- 
ca AT. contingat planum ACX: erk planum AFZ 
adplanumACX perpendiculare. Cum enim planum 
hoc, fecans cylindrum per axem , fit pallaUelogram- 
mum, per ea qux a Sereno fimt demonftratalib. I. de 
SccYione cy lindri, propofitione 11: bafis vero paralle- 
logrammi,nempe re&aAZ,fit diameter circuli ABZD, 
qux ideo ipfiAC refta: eft ad angulos re&os per xvn 1 . 
1IL Elementorum: ac per eandem, etiam bafis altera 
parallelogrammi, qiuceft diameter circuli bafeos cy- 
lindri, fit perpendicularis eidem plano: totum ergo 
1 lelogrammum , quod cylindrum per axem fecat, 
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crit pcrpendicukrc ptano ACX. pcr propofitioncm 
\vi ii. lib. Xf. Etementor. Tangit autem plamun 
hocce planimi ACX in linea, per propof. 1 1 1 . XI. libt 
Elem.vclperea,qii£praecedenticapite a nobisfucre 
demonftrata.ergo, &cylindrus tanget planum inli- 
nea. Si enim non tangit inlinea, utique tanget in fii- 
perficie. Habet vero fiiperficies latitudinem , adeo- 
que terminos latitudinis. Si ergo in fiiperficie tangit: 
utiqiie per axem cylindri duo plana educi poflimt, 
contingentia planum in quo cybndrus eft, in linea. 
Id autem eft impqflibile. Demonftratum enim eft , o- 
mne planum, quod per axem cylindri ita ducitur, ut in 
extremitate cylindn planum tangat , in quo cylindrus 
eft, neceflario ad illud planum efle perpe ndiculare. Si 
ergo aliud planum v. g. a.b. per axem cy lindri educa- 
tur, tangens ACX. iti b. in *extremitatocylindri : ergo 
angulus FB A erit re&us, adeoque in triangulo AFB 
erunt duo anguli re&i: quod eft abfurdum. Tangit er- 
gocylindrusplanumin redfra linea: 6c quod, per axem 
iplius, planum ducitur,ad conta&um plani, in quo eft, 
reftos angulos cum plano eodem facit. Ldque in omni 
cylindrotammagnoquam parvo abfblute verum eft. 

Manifeftum autem eft,fi cylindrus fiiper planum a- 
liquodlibere circumvolvatur,aequale planumdefcn- 
bere parti circumgyratar fuae fiiperficiei. Circum- 
volvatur ergo tali modo cylindrus ADTS,planuq;de- 
fcribat AL.xqu^alc quartae parti fuperficiei rpfius cylin- 
dri. Sit porro alius cylinder nunor , cujus bafis circulus 

EGP 
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EGP, moveaturque in plano sequaliter , usquedum 
<juarta pars fuperficiei * fuo circuma&u, defcripferit 
planum EI. Planum ergo EI, minus erit plano ALi 
cumhoc,defcribatur a quadrante fuperficiei majoris 
cylindmillud vero,a quadrante fuperficiei minoris cy- 
lindri. Sit nunc minor cylinder ita majori infertus, 
ut ambo communem axem habeant , motoque majori 
cylindro, minor etiam circumrotetur. Quando ergo, 
quadrante fuperficiei majoris cylindri pera&o, major 
cylinder tetigqrit planum ACX in refralinea L Y, mi- 
nor cylinder,circumgyrata quartaparte fu£ fuperficiei, 
tanget planum EH in re£ta Rd : adeoque duo hi cylin- 
driarqualiaplanadefcribent , cujusbafes erunt crqua- 
les, re£be nempe AL & ER. Planaenim quse per axem 
cylindroru tranfeunt, tanguntplana in quibus cylindri 
moventur, ad angulos re£tos:ut demonftratum ruit. 
Tanget ergo planum FG planum ER ad* angulos re- 
&os. 8c planum FB tanget planum AL etiam ad angu- 
losre&os. Jacent vero duo plana FG & FB fibi invi- 
cem indire£him:adeoquc FG planum eft pars plani 
FB. Si enim ducatur k planum quoddam e.f tangens 
cylindtum PGEinre&a rcpraefcntata punfro G.pla- 
num hoc erit parallelum plano per axem ZF A . Con- 
ta&us enim cylindri & plani fit ad angulos rcfros , ut 
antea probatum : adeoquc angulus cGF azqua- 
■ lis angulo PFG, reftus, refto. Sedeodemmodofiad 
contadummajoriscylindnin lineacxB, tangens pla- 
num cxg. h. conftituatur , cnt planum ex^. A. paral- 
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lelu plano per axem cylindri, & angulus^BF , xqu2.Ua 
PFB angulo , rcftus , refto. atque per eandem ratio-v. 
nem *GBa?qualis ^BG angulo. anguli ergo *GB Sc 
FG^aequales duobus reftis, ideoque FG &GB bafes 

5>lanorum, in direftum fibi jacebunt per x 1 1 1 1 . I. E- 
em. adeoque ipfa plana in direftum jacebunt. Quan- 
doergoplanum FB adplanum AC fuerit perpendi- 
culare $ etiam FG eidcm plano erit perpendicularc.Et 
cum AL & ER fint plana parallela, quando ergoplanii 
FG,perpediculare fuerit ALplano,etia perpendicularc 
erit ER plano, per porifmaxui. propoiitionisinverfas 
librixi.Elementor. At fi FGplanti perpendiculare eft 
ER plano, etiam FB crit perpendiculare eidem plano 
ER: adeoque ER.parallelogrammum arquale AL pa- 
rallelogrammo. Pars crgo quarta cylindri minoris, de- 
fcribet planum ER, a:quale plano AL. Scd antea per 
femotus cylindcr.defcribebat planum El.minus plano 
AL. Ergo eade cylindri fuperficies xqualiter circugy- 
rata,modo majus defcribit planu,modo minus: adeoq; 
minimus cylindrus, & perexigutim defcribitplanuni, 
& maximu^c avaftiffimu,pro diverfitate cylindri ma- 
jorisinquomovetur. Defcribendo autem plana hxc 
cylinder, femper planum tangit in linea. Et cum in u- 



traque circumgyratione aequaliter circumgyretur, 
lemperquc planis fuis alias , atq; alias lincas tangat, in 
plano fubjefto ergoin ambobus planis arquales nu- 
mero erunt linece, hoc eft tot in plano EI, quot in pla- 
noER. Atfi fuperfiaes ex lineis componeretur, id 
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eflet impoffibile. Quo plures enim lineae, tanto major 
fiiperficies r & quo pauciores linese, tanto fuperficies 
minor eflet. Non ergo fiiperficies componitur ex li- 
neis. 

Atquehincfequitur,fimille line2e,imo quotcun- 
que demum, conciperenturinter fe invicem junftae in 
latum , nullam tamen fuperficiem facere , nullamquc 
latitudinem haberej fed unam tum fimpliciter lineam 
conftituere. qiiod paradoxon etiam Geometrice erit 
demonttrandum , ut Sexti argumenta in contrarium 
eo facilius falfi convincan tur. Ex iis quidem, quas huc~ 
usque fimt demonftrata, idipfiim facile liquet. Nam 
fi hnea nullam plane habet Iatitudinem , ergo quam- 
vis centum mille congregentur lineae, nullam tamen 
latitudinem facient : cum non poflint id dare quod non 
habent. Sed quoniam hoc tam accurate intelligi ne- 
queat-, ficut neque illud, quomodaquotcunque lineae 
jungi poflimt , & omnes tamen unam lineam confti- 
tuere : id fchemate 8. explicabimus. 

Sitfolidum triangulare ABCRST binis paralle- 
logrammis redT:angulis,invicema?qualibus > & uno mi- 
nori-, binisq^ aequalibus triangulis retftangulis compre- 
henfum , quale figura vi 1 1 ♦ exhibet. Duo ergo paraU 
logramma nempe BCRS & ABTR concurrunt circa 
RB. Separata vero hsec bina parallelogramma ante 
contaftum, fingula fuos proprios terminoshabent: a- 
deoquc rcrminus parallelogrammi BCRS, nempcli- 
nca RB ante conta&um , diffcrt a termino paral- 
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lelogrammi ABRT. adeoqueduoifti termini duas li- 
neasdiftinaasfaciunt. Quandoveroduo hxc paralle- 
logrammajungiinvicemcaeperint, tunc duse hae lineae 
etiamquoad latum invicem junguntur. Dico autem 
nullamlatitudinemfacere, ftd duas lineas jun&as 
namtantumconftituere. Ex iis enim, quseanteafunt 
demonftrata,conftat, duo haecplana fe inlinea con- 
tingere, fine omni latitudine. Contingunt fe autem in- 
viccm fuis extremis, qux funt du# linese. Ergo dux 
lineas fiunt una , neque conjunctas in latum fuperficiem 
dant, aut latitudinem ullamfaciunt. > 

Sumatur nunc aliud folidum triangulare huic pcr r 
omnia fimile & aequale. Repraefente tur vero , in figu- 
ra 8. prius folidum, triangulo ABC : hoc vero, trian- 
gulo BED. Jam duse planae fuperficies hujus folidi re- 
praefentatae BE & BD re&is , tangunt fe invicemin li- 
nea hoc eft , dux extremitates narum fuperficierum, 
feu dux linese jua£t2einvicem,faciunt unam lineam: ut 
in priori demonftratuni foit. Jungantur nunc invi- 
cem duo hxc fctida ABC & BDE verfus B. ita ut AB 
planum, ipft B©' plano in direcTrupi jaceat. dux ergo 
fupcrficies AB *8t BD binis fiiisextremis tangunt fe in- 
vicem m linea B: adeoque ex duabus lineis una fit. Sed 
etiam fupcrficies EB, tangit fuperficiem AB, in linea 
B: & fuperficies GB, tangit fuperficiem BD,yi linea>B. 
Quatuor ergo linese, termini quatuor plaiiorum, ^em- 
pe AB. CB. EB. &: DB, junguntur invicsm, in linea 
reprxfentatapun&oB: neque tamen ullam latitudi- 
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jiemfeciunt, fcd omn^s unam lineam conftituunt. 
Tangunt enim quatuor hx fuperficies fc invicem 
idque in una linea : ut anteafuit demonftratum. 

Sumanturnvncalia duofolida triangularia duplo 
majoraquamillaqu^hucusq-, confideravimus. Nem- 
peretentaeadem longitudine&latitudine, binisque 
aequalibus parallelogrammis iisdem pofitis , craflities 
feu profunditas augeatur: ita ut pro trianguio ABC 
rectangulo,fiimatur dupycatum ifofcejes; nempe in fi- , 
guravi 1 1 . BCE: & proparallelogrammo CAST, fli- 
matur duplum hujus, nempe parallelogrammum 
CEXS. Cum ergolatusparallelogrammi BE,excon- 
ftru&ione, fitiequale lateriBC: totumque parallelo- 
grammum, reprsefentatum BE reft£, toti paralielo- 
grammo, reprafentato BC re£td, aequale y ergo fi fc4i- 
dum triangulare BEC, imponatur folido griangulaii 
BAC,itauc planuBEimponatur planoBC,tangent duo 
hcec folida, fe invicem ,adeoq;fuperficies planre, in ter- 
minisfuisCS &EX.&utrumque in BR convenicnt. 
Concipiatur folidu hoc alteri impoiitum efle in figura 
8. & effe EFB. Alterum autem folidum huic per omnia 
fimile & arquale fit CQB, impofitum folido A5C. 
Tangent ergo duo plana folidi hujus , nepe Cfi & QS, 
fe invicem, in linea B. & duo hxc plana tangent duo 
plana FB &cEB in lineai?. adeoque quatuor linea:, ter- 
mini quatuor horum planorum,-componuntur in linea 
B$ nec tamenlatitudinemullam faciunt ;in una enim 
linea folida haec fe tangunt. Sed in eadem lineai? tan- 
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gebant fe antea quatuor alia plana, ut antca eft demon- - 
ftratum. ergo o&o linese compofitse quoadlatum, ti- 
nam lineam faciunt, fme omni latitudine. Quod fi rur- 
fiis bina folida, pofterioribus folidis fimilia & aequalia, 
his imponantur : quadrabunt fiiperficies invicemj a- 
deoque QP B & GFB tangent feinvicem in re&a re- 
prxfentatain B. adeoque rurfus quatuor reftae lineae 
conjungunturquoad latum cum prioribus ofto : nec 
tamen ullam latitudinem faciunt,ied omnia haec folida 
ACB. CQB. QP5. GF£.*FE5. EDB. tangunt ab 
una parte fe invicem in linea B. Si rurfum his alia fi- 
milia & aequalia folida juxta eundem modum impo- 
nantur , pro finguhs folidis, duas lineas habebimus, 
quae prioribus lineis junftse, unam fantumdant linc- 
am, nec caeteris crafliorem, nec ullo modo quoad lati- 
tuchnemau&am. Sic indimidio prismate cujus bafis 
AKD, axis£, folidatriangularia PO£. ONANMA 
ML5. & ab altera parte GfiH. HBl. IBK. K£L. fibi 
invicem lmponuntur : pro fingulis vero folidis duae li- 
nese prioribus ad latera apponuntur, adeoque in hoc 
dimidio prismate, viginti o&o lineze jun£tae invicem 
unam dant lineam, neque ullam latitudinem haben- 
tehi, neque ullo modo audtam. Quod fi prisma fuma- 
tur quingentorum laterum 5 feceturque ad fingulos an- 
gulos plano per axem j habebit etiam in fe quingen- 
ta cprpora triangularia, qualia defcripfimus: &fi fingu- 
lacorporahsecce figillatim confiderentur, erunt illic 
mille parallelogramma invicem arqualia : quae omnia 
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fe tangent invicem verfus unam partem in linea, Tan- 
guntverofeinviccmfuisextrcmis: ergomille termi- 
nimille paralleIogrammorum,hoc e(r,mille lincae jun- 
gunturinvicemadlatus, & unicum tantum lineamfa- 
ciunt. Qupdfiprismamille laterum aequalium fuma- 
tur, fe&uq-, fuerit ad fingulos angulos,per axemj erunt - 
illic bis mille linex,invice,in axe conjuncT:ce,qu2e tame 
omnes una Iineam dabunt, nec latitudine auftam, nec 
craffitie : fed omni latitudine & cra(Fitie carentem. . 
Atque hoc ipfum in quibuscunque, quotcunque late- 
rum, prismatibus videtur,nifiinfolistriangularibus^ 
hoceft,quaebafes habent triangulares* Etenimfiper 
fingulos angulos, planis per axem ftcentur, dabunt tot 
prismata triangularia, quot latera, quorum quodvis bi- 
nisextremitatibustangir aliud, omniaq-,prismatatan- 
gimtfeinviceminre&alinea. ^ - 

Qjiod autem in lineis hoc modo verum eft : etiam 
in punftis verumoftenditur. Demonftratumcnim an- 
tea fuit , duaslineas tangere fe mvicem in pun&o. At 
fmguteharum Iinearum fua habent extrema, fuosqiie 
tetminos, quibus fc invicem contingunt. Si ergo in fi- 
gura 8 . bahs prismatis multanguli, folummodo confi- 
deretur, quatenus in plura triangula dividitur, quse. 
omniain pun£to B conjunguntury patet mille, & cen- 
tum mille pun&a, invicem jun&a, nec longitudinem, 
nec latitudinem, nec proftmditatem ullam habere. a- 
deoqueomnibusomninopartibus carere , cum nullis 
dimenfionibus menfuretur. 
M, Jt . CAP: 

- 
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CAP. XI, 

Atque his probe confideratis, haad difficile eft fal- * 
fitatem argumentorum Sexti intelligere, aliteque ob 
oculosponere, Isquidem ex hypothefi Mathcroati- 
corum, abfurdum quoddam colligere vult, qud falfi i. 
pfas hypothefes convincat. Ita enim ait. Mek£aft 5 
SiSiSdmutwttt $i&$'mftiL&m <w%v uTroOeW *x Wti „ 
<Grf Q&cdmv m fymmv. Apioxu <Lv\ols ™ ifywayq&fb. 
fi*v a$ x& v&tpo* i\iy>fjuv ?pt<po/ww nwm dvTYis toIs ftlpot 
xxncXovi yz<x.<pw. cis-Tn^ JtapifjLOL^ ovk (jmilU ho&tc* yuLyi- 
iuw eV^-ro «njr 7iWM& fft*a* Jnhdis 'vmpxw. tjS&im Si 
™ rvfa. & tstf jaSfct ?ray fApos <m ypfLfm 

e%e< orfiuov, to h mlluqv vpiQofuvov XJLfxAcv y^dcpu , hvfoti jfjtT 
mJTXS ogtr i eiGact X<tfipA 7 pi<pofwy,, yfr ymm to7$ Uv&U f£~ 

piOX XAJX\0X<t<t>VOU, 3 <Tl hoLWfJLOL ^&^T?*,™? 00*770 T^ YJSi^H 

f^XM Wtfyfrrns -mtAQtpu*; tTriTnSis, &re Ifai 
afonAoiS vwxpxw TM W&xolQoli&ovs xjlblKxs, V SiHfZ&s 

'iifx&htTaw e^Aay, ekeAS^w flipOS* 

mllVOH TYIS eWfcfcf 70 /4* >LV>L\0y>OLQitJLlVQV, l jfa wMltU ilttOS 
\ \ / \ . i - * ' 
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ftSove%e4V<J>cccn. $ 7t& ovfJLWf spiQofjLwv JcujcAo^ct^eiy. 
evvix&s iMwAois U7fBcp%«vo.oy!otf1^ xt!x,A^,i*)oiiV<»^j<n/ye%5^ 
6)5 tdv ctuTW eTTixeiVTDTipv, » »9i etMov Tixt^ ctMov 'n&X^y 
pi<5evo$ <n. i cceitf /u&c^ nnihwfe. ^ et /tev ^Jv iu$y faf^tfoir 
wrov 7ray]e? j eW yamdi^ x,ux«Aos, *, tvt&>, t c*f eAct^fefc 
xux.A« $ <Qfl$T($ x«7?axet^e?2&,o /tet£o>y $ tty&TQ %7iw%v 
•7«6(A)r79ix.9? x^rftf x,ux,Ao$ IW yevw&i, 07^ eyiv i-re/*-* 
<£cttyov. & ^yu virro^ e^ic;. Qwep^et* 01 x,ux,Aot cW tdV iu^py TD-Tnjy 
e^r-e^etv - ti ^ /&^tM»Aoi rvyxouwov cSye /teSt^u fju^^m^u^ 
kfjLtpU mpXw , (TVfjLtTtKypGMrovo-i td cc-*o Ty xiv7ifS /te%/)l <T).$ 

moQtfvw; ^i&.wcu Si yi ^ct/t/tcct. ki ec^ct ^et/c/tcct evfc- 

crt # TJ-Kafc 3C5ci vx, ct^ctTa^ xaflesW»' Tranfeamus 
autem ac doceamus , 4? illorum ipforum hypo- 

thefibus fieti poteftut procedat quaftio. Tlacet iis 9 re- 
ftam linedm , fi vertatur omnibus fuis partibus cir- 
culos defcribere. ut fuperius etiam a nobis di&um Juit. 
Qui auidem conftantijfima eorU fpeculationi repugnat, 
^uodlineaftt longitudo carens latitudine. gjuseramus 
autemhocmodo. Namfi y ut eft eorum fenteutia y univer- 
fapars linea habetfignum y fignum autem dum vertitur 
defcribit circulum •> oportebit ex eorunijententia. quan- 
dorefta linea vertens y & omnibus fuis partibus circu- 
lumdejcribens y dimetitur intervaUum a centro usque 
ad extremam planam fuperficiem y tunc aut inter fe coth 
tinuos habere circulos qui deftribuntur, aut irfier fe in- 
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tervailis disjuntfos. Sed fi funt quidem inter fi inter- 
vallis disjuntfi ^fequetur , ejfe partem aliquam fuperfi- 
ciei, qu<e non dejcribitur in circulum 3 & partem retta 
qu£ in hoc quidem fertur fpatio^ non defcribit autem 
circulum : quod quidem eft abfurdum. Aut enim nm 
habet in hac partejignum retta linea ; aut fi hdbet , non 
defcribit circulum , quorum utrumque ejl prater ea qua 
dicuntur a Geometris. Dicunt enim omnem partem 
iinea habere punffum: & omne punBum^Ji vertatur^dfi- 
fcribere circulum. Sin autem exiftimant circulos inter 
feejfecontinuos : aut ita funt continui, ut eundem lo- 
cum teneant : aut ut alius juxta alium Jit coUocatus, ut 
Tiullum punElum interjiciatur. Omne enim puntlum> 
quod cogitatione eft interje£tum> debet eundem circu- 
Jum dejcribere. Etftquidem eundem tenent omneslo- 
cum,jiet unus circulus , & propterea major^ & qui eft 
extra omnes , caterosque comprehendit circulus , erit 
aqualis minimo eirculo & qui eft in\ centro: quod eft 
abfurdum. Non Junt ergo circuli Jic continui ut eun- 
demteneantlocum. Siautemfunt paraUeli ut inter eos 
non cadat aliquod pun&um carens partibus: complebunt 
latitudinem a centro us£ ad fuperficiem. Quod Ji cow- 
pleant tenent aliquam latitudinem. funt autem line/e. 
Ergo linea habent aliquam latitudinem^ neque ejus funt 
expertes. Sedtotum nocSextifophisma in eo confi- 
ftit, quod lineam ex punttis compofita arbitretur , at- 

3ue partes lineae efle pun&a : quod falfum efle antea 
emonftravimus. Ut autem omnia re&ius intelligan- 

tur, 
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Tur, argumentum ipfiim explicabimus Ajunt Geo 
mctrae re&am lineanr, fi sequaliter omnibus fuis par- 
tibus promoveatur , tum fuperficiem planam defcri- 
bere : fi vero una extremitate immobili manente, re- 
&a linea circumgyretur , circulum ab extremitate al- 
tera defcribi •, a tota autem linea, planum circulare. 
Cum vero in quacunque linex parte punftum fumi 
poffit, juxtaMathematicos j ergo quot punfra in li- 
neahaccirculumdefcribente,totetiam crunt circuli. 
Hi autem circuli vel contigui fiint , vel difcreti. Et 
difcretiquidem nonerunt: ftatimenim in fpatioifto 
quodinter duos circulos fuerit, aliud fumeturpun- 
Stum , quod etiam circulum defcribet. Si vero omnes 
hicirculi tanguntfeinvicem , utique velunum circu- 
lum faciunt , vel plures. Sed non unum. Tum enim 
minimus circulus qui centro proximus eft, aequalis 
eritcirculo exteriori & maximo. Plures ergo invi- 
cem diftin&i funt circuli , qui quidem totam circu- 
laris hujus fuperficici latitudirrem undique explent. 
Ipfeergocirculareslineadatitudinemdant, adeoque 
idhabentquodaliisconferunt. Haxfummaefttotius 
argumenti hujus Pyrrhonici, quodtamen facile red 
arguitur ,ficonfideremus,lineamquamcunque in in- 
finitum dividi poflc , nec tamen unquam ad pun&a 
perveniri. U bicunque ergo in linea punctum aliquod 
fumitur , ftatim linca ifta, in eo pun&o, in duas partes 
feftaeft. Infiguraenimn. lx.reftalinea AB. motaea 
ratione ut pun&um A quiefcat , B vero moveatur , de- ' 

K 3 fcri- 
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fcribit quidem, extremitate fua B, circulum BFGjtota 
vcrohnea, planum circulare comprehcnfum circulo 
GFB. Nequehsec lineapluresfacitcirculos quam u- 
num, nempe BG. Aliud emm eft planum circulare, 
aliud circulus inhocplano defcriptus. Sumatur nunc 
in refta A B punftum aliquod C . dividit ergo hoc pun* 
&um lineam AB in duas partes , feu in auas lineas, 
nempc AC&CB. Aliaergoeftlinea AC,aliaveroli- 
nea Ai?. Sienimiinea AC moveatur, punfto A.im- 
moto, defcribet circulum CHI. re£ba vero AB defcri- 
betcirculum BFG.nequeduo ifti circuli fc unquam 
tangent , ncque iidem ullo modo funt. Intcr eos au- 
tem linea eft CB, quae planum circulare GFB. IHC 
motufuo defcribit. Qupd fi inter C&B aliud pun- 
&um fiimatur K, rurfus refta AB in duas lineas divife 
e(t, nempe AK & KB. defcriptoque, ex AK, circulo, 
critinter binoshofcecirculosfpatium circulare com- 
prehen(umcirculisexAC& AB> quod quidem refta 
¥LB defcribitur. Eodem modo fi m AC refta, fuman- 
tur alia pun&a,ut D aut F: erit re&a AE, fe£a in duas 
partes, in AD nempe, & DC: tum quoqueAD in duas . 
lineas fedlra erit , nempe AE & ED. Qupt igitur pun- 
ftainlinea ABfumuntur : tot etiam partes. in eadem 
linea fumentur , qua? tamen partes, omnes funt linea?, 
npnveropun&a. Lineaenim in infinitum dividkur, 
non quidem in punfta, fcd femper in Iineas. Ideoque 
interfingula pun&aquae fumuntur, fcmper erit linea. 
C2jjodcunqucenimpun£tum in haclineafumitur, vel 

eft 
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eft ide cu priori, vel eftaliud. Si ide eft cu priori, eunde 
quoq; circuludefcribet,adeoq> nulla dabit latitudine. 
Si non eft idem cum priori, ergo in alia lineae parte fu- 
mitur > reftamque in duas alias reftas dividit» Si enim 
* pun&umD.fumamrinpun&oC.erunt AD & ACli- 
neae aequales. Sivero fumatur alio inloco, vel verfiis 
A, vel verfus erit linea AD vel major vel minor 
. AC. SienimD.fumatur inter A &: C, erit AD mi- 
norquam AC.finautemDfumatur inter j3& G. cnt 
AD major quam AC. In priori cafu aliquid addendum 
erit ipfi A D u t azquetur ipfi AC. in pofteriori vero ca-* 
fii, aliquid detrahendum. At illud quod vel additur, 
vel detcahitur, parseft linese y adeoque linea; utah- 
teafuitdemonftratum.Nullum ergopunftuminrefta 
linea fumi poteft, ab aiio punfto , in hac ipfa linea , di- 
verfiim, nifi aliam lineam det , priori vel majorem, 
vel minorem : adeoque inter duo quaecunque punfta, 
quae in eadcm linea,diverfis in locisjfumuntur necefla- 
rio erunt lincae. Et quamvis in his quoque lineis pun- 
ftafumi poflint, tamen eo ipfo hae quoque lineaein 
duas alias lineas dividuntur, idque ininfinitum proce- 
dcndo. Linea enim in lnfinitum dividi poteft, & ta- 
men partes ipfius femper funt linea?,nonvero punfta, 
ut antca eft demonftratum. Quot ergo punfta in re» 
ftalineafumuntur j tot etiaminter eadem punfta li- 
nex reftae concipiuntur. idque in infinitum. Quot au- 
tcm punfta, tot circuli: quot autemlineae, totplana 
circulariajfingulis binis circulis interjefta. Adeoque 

non 

- 
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noncirculidant latitudinem, fed plana circulis inter-» 
jefta, qux ex motu re&arum linearum oriuntur. Si e> ! 
nimcirculi latitudinem iftam efficerent, utique tan- 
gerent fe invicem. Alias inter circulos fpatia eflent 
vacua. At circulus circulum tangit tantum in uno 
punfto; ut demonftratum Euclidi, propofit.xn .lib.IIL 
Elem. non quidem exiis quae nunc difputamus; fed 
principiis,quse extra omnem dubitandi aleam fiint po- 
fita. Qui vero ita fe intra contingunt circuli , noa 
poflunt habere idem centrum > ut ex iisdem certiflimis 

?rincipiisEuchdidemonftratum eft, propofit. vi . lib.. 
II. Elem. At verocicculiomnes infigura IX» ha- 
bent ex hypothefi ipfius quoque Sexti, ldem centrum» 
ergo fe invice tangere nequeunt. Ac fi fe invicem noi* 
tangunt,neque fuperficiem explere poflunt, adeoque 
ncclatitudinemfacere. Nonergo latitudo circuli ex 
circulis duftis fit, fed ex fpatiis &■ fuperficiebus cir-* 
cularibus,qu#j reftis, inter punfta quaecunqs,fumptis* 
defcribuntur. Ex multis autem parvis latitudinibus* 
magnam componi pofle, dubium non eft. Non habent. 
ergo vel circulares,velaliae lineas latitudinem. quod e- 
rat deraonftrandum. 

cap. xi r. 

Sed opponet forfan aliquis huic noftrae refponfio- 
. ni illud Sexti argumentum,quod ftatim, ante hxc vei* 
ba, quae, laudavimusattulit)quoprobareconatur,dua^ 
lineasinvicemin latumconjungi pofle, ita utomni- 
bus fuis partibus fe invicem tangant 3 & diftin&ae ta~ 

men. 
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mcn maneant linea?. Si enim dux lincx hoc modo jun- 
gi poffunt , quidni & circuli hoc modo jungentur > Ar- 

gumentumSexti hoc eft. E'» y*f i yi*v>H* vn&s 
l7ntycLviicLc juuhtos i^ctles xatJe^aaL } £n\ov cos o&v l^n^ai- 

/tii, f} llIcl kfjL<$oTt(yLi. Koa ei ll& llIcl cd Juo y^cLLifjLcii yv/Gf&i, 
tm \ >i ^ctfiLiM 7&(y.$ \<w hntpw/uotf, Yi Si iinQoLViicL Qh- 
fjicL^s ,tSv <ffc JuoTy ^cllcllw lucls cllul ytvofi&cev^ yivviaov^t tl) 
cd Juo hn^oLveicu llLol vmtycLvucL. TvvSi JuoTy bnQcLveiffl llicls 
imQcLVua; ytriJwrGiv, i% clvcljw tqam jytl fvo Qi/tct^t 
ir* (%lul. Tw <Ti JuoTy QoLLolTttv iroi ytvofjulvav ,£ wt^J^ioMi 
?9cti Tnt^t^eaif , iM* evaxns, 07rt$ e<nv cttfwctQr. EVi ZrvSr 
^uv Qp/tctiwK cWyctfei ii -m^iaii yhicQnf, 
*7n% ucVet^? X5tj iwfeoix^oiay tvtw, t7n wtw <Te VcTct/taJj. Kctt 
AfyoJ Ai0&> 7ra^LWtfiivoc y (jiVioos Q<ft!pfip, )(<f) ctcfct* 
LLcuikfafxclvbiisL&xcLftLLW) &)t ev<^&i. a<j-e «V ctV yeyoivfe oti * 

ivo^cL^fxcdiiicLy^cLLifLiy Si emm linea, qu<e latitudine 
caret , terminus eft fuperficiei; manifeflum eft , 7? 
fuperficies fuperficiei adjungatur , 5p<f/ cV«^j lineas 
parallelasfieri , velunam eandemque ambas. Qupd 
Ji dua linea una linea fiunt etiam du<e fuperfi- 
cies unam facientfuperficiem y quandoquidem Itnea eft 
terminus fuperficiet , fuperficies autem terminus corpo- 
ris. Atfiduafuperficiesunamfaciuntjuperficiem^er^ 
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go necejfarhm eft> due corpora unum corpusfieri. Si ve- 
ro duo corpora> conjungendo fe invicem } unumfiunt: ap- 
pofitio non eftappofitio+fedunio: quodeft impofjibilc. In 
quibusdam enim corporibus appofitio eftunio, ut in aqua 
&fimilibus: in quibusdamvero cortoribus id nequa- : 
quam fieri potefl. Nam & lapis lapidi appofitus , &fer- 
rum , ferroy&adamas, ajamanti fecundum lineam^ non 
uniuntur invicem. adeoq, nec du£ line<e fiunt itnalined. 
Sed duo plana fibi invicem in linea refta conju ngi , an- 
tea Geometricedemonftravimus :ex quo quide prin- 
eipio id fequitur , duo quoq-, fblida plana in fuperficie 
fe contingere. Quod vero Sextus pro ahfurdo habet, 
appofitionem & unionem tum eandem rem fore, id 
quidem, fire&e accipiatur, abfurditatem nullam ia 
Mathematicis facit. Sienim duadinex rcStx compo- 
nanturinvicemindireaum , faciuntunam redam li- 
neam, majorem qutdem utraque priorum, ambabus 
vero arqualem. Eodem modo fi ofto cubi conjungan- 
tur invicem,ita ut fuperficies, fuperficiei,accurate con- 
veniat, faciunt cubum unum omnibus ofto cubis a> 
qualem. Neque video quid abfurdi- iin Geometricis • 
hoc dare poflit. Nam quod lapis lapidi,aut ferrum fer- 
ro hoc modo non uniatur, de eo in Phyficis potius di- 
fputandura , vel fi mavis in Mechanicis. Geometrae- 
nim neque lapides confiderat , neque fer rum : fed ge* ' 
nerahter omne illudquod in longum, latum , crafTum- 
que extendituir; atque eadem facilitate, ^qua quodvis 
eorpus, in quotcimque sequales partes dividit, qua; fr- 

mul 
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mul jun&ae, sequantiir totij eadcm etiam, ex quotcunq-, 
corpuribus , aliud corpus componit , his omnibus a> 
quale:qnod fanePhyficus auc Mechanicus nequaquam 
ea arte facere poteft. Si enim cubus aliquis matenalis 
in ofto cubos erit dividendus , cubi ifti minores , fimul 
fumpti, non erunt aequales, & fimiles, cubo majori. 
Dum enim (ecatur cubus , perit aliquid ex materia: 
yel fi materia eft mollior, forma viciatur.Ideoque par- 
tesharomnes compofitx nunquam prius totumexhi- 
bere poflunt,propter minutas iftas portiones matcrise, 
qux perierunt. In Geometricis autem, harc omnia alio 
modo confiderantur: ncque enim materiales cubos, 
materialibus inftrumcntis, fccat> fed intelleftn fc- 
fta, eo modo, efie intelligit, ut partes fimulfum- 
ptx arquentur toti. quod in Phvfica & Mechani- 
ca regulari fectione nunquam prxrtari poteft. Qviod 
fi punftus drvidcns aut fecans lineam , vel linea 
fecans fuperficiem , veldenique fuperficies fecans fo- 
lidum, ullam in fecrione dimenfionem habuerit : tum 
vel partes hnea? , fuperficiei , aut folidi , huic dimcn- 
fioni refpondcntes, detrahentur folidoj adcoq^ partcs 
folidi jufto minores erunt: vel etiam fict penetratio di- 
menfionum. Sed pcnetratiodimenfionum eftimpos- 
fibilis:nequeenim duo corpora, fimulSc femel, idem 
fpatiumimplerepoflunt. Non poteft ergo materialis 
cubusullomodo,inocrocubos, toti xquales, mate- 
rialitcr dividi. Et tamen pofllint,in quocunque folido 
cubo, octo cubi mente cocipi,quifimul fumptijintegro 
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dibo a?quales erunt. Atque ha?c confideratio ad Geo- 
metram pertinet. Siverocubus, ita in o&opartes fe- 
&us, confiderari poreft $ illud quidem, quod fegmenta 
hxcce facere mtelligitur , in quantum fecat, omni 
craflitie neceifario carebit. Stultum ergo eft a mate- 
rialibus ad immatenalia argumentari. Neq ; rationes 
Sextiquicqua. concluduntquibus fua firmare nititur. 
Kcd y±f> aMttS, el 'tmais i<R tw Svo yqeLfifjLW fuZ$ ym/Awv y ^ 

fjL&cMy vqi <5ti QJopcu QvfJL&caitw. Nam alioqui, quoniam 
ejl unioduarumlinearum, qu£ effec~t<e funt una-y & cor- 
porum coitio & coalefcentia : oporteret fieri feparatio- 
nem^ non per eosdem ipforum fines , fed dum avelluntur* 
per alias atque alias partes , adeo ut etiam con- 
tingeret interitus. Sed hoc quidem, in materialibus 
ac crafiis rebus aliquam daret difficultatem , in corpo- 
ribus autem, lineisve aut fuperficiebus Mathematicis, 
ne confideran quidem meretur. Id enim quod con- 
jungitiir , etiam eodem modo Geometrice feparatur, 
quo conjungitur. Neque ld corpoTribus, lineisve Ma- 
thematicisullo modo nocet, quod in compofitione 
eorumfieriexiftimat Sextus , nempe ut uno termino 
priventur. Demonftravimusenimantea, lineasquot- 
cunque &puncl:a, invicem conjun&a, unum pun&iua 
unamque lineam facere ; ita tamen , ut neque iineas 
minores fiant, conjun&«e: nec majores , feparat#. Et 
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fane, in conjun&ione hac linearum , non unum extrc- 
mum perit : fed ambo. Id enim quod antea extremum 
erat , extremum ulterius non eft ; fed mediuni. Certe 
quocunqjlococoncipiatur, extremumironeft. Nam- 
quealias, res nunquam ednjungerentur. Conjundho 
enim & unio,proprie & accurate loquendo,eft,quando 
duae res ita inter fe junguntur,uc unius extremahant e- 
xtremsf alterius. Sic inlineaAB,in figura 8, AB&BD 
conjun&ae funt,itaut hx lineae duo tantum extrema 
habeant nempe A&D. itaut A, quod crat extremu li- 
ncx AB,fitnunc extremu BD. & B extrcmulinea?,BD 
fi t etiam extremu A D. Cu ergo in omni conjunftionc 
novi termini acquiratur, debent neceflario, verfus par- 
tes conjun&ionis , veteres termini & vetera extrema 
aboieri. Neqjenimpluraverfus easdempartes extre- 
maeflepoflunt. Si enim unumeft extremum, aliud 
Tenequit. Tum enim prius, extremum 
ur > quandoquidem aliquid daretur hoc 
exteriusJDebent ergo,in omni conjun&ione&compo- 
Ctione , extrema, in partibus, ubi compofitio feu con- 
jundtio fir> neceflario tolh. Neque enim alias ullo mo- 
doconjunfrio vera & compofitio fieri poteft. Contra, 
fi res feparentur, novos acquirunt terminos. Eft emm 
feparatio feu divifio, quando res fub aliis terminis etfe 
incipiunt, quam antea erant. Non ergo mirum eft, ii 
ea, quac in compofitione, terminos fuos amiferan t ; rur- 
fiim, in divifione acquirant : cum & ea, qua^ompofita 
non concipiuntur , dividi tamennequeant, niii no- 
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vos terminos acquirant. Atque hoc non tantum in 
Geometricis verum eft fcd etiam in rebus materiatis: 
ficutcuivis,rerum naturamaccuratiusconfideranti,pa- 
tet. Non habet ergo linea ullam latitudinem: neque 
punftum ullam chmenfionem. 

CAP. XIII. 
Reftantadhucduo Sexti argumenta quibus Iinea- 
rum latitudinem probare conatur, qux hoc capitc 
examinabimus. Primum eft, quod linea neceflario lati- 
tudinem habeat, quandoquidem Jatitudinemmetitur. 
6'&v y^>, * <ty>fX0v d-m t5 JceV^s Ivjik ?/>g>>j&i , ^ J| UvtSs 

HSL&ypity XVXAQVtTVTtvfo ■ 71WITW w [xtpw rS iv& 

™* ™P$ipW*4 TfhWS Qtpl&l i Iv^UOL ^CLfjL^ , 5l £ 

Xl$u *wtAov, Ttctf Sv pua'(il f m typofjLm, kcl^ *>$£ # J?i 
i^jcct^t 7raj/7»v (J^e&i, o Aov ii rn$ 7npi$tpucLsy&&i4tTgl\<ru 

Quando enim qu<e a centro ducttur retta linea vertitur 
&per feipfam defcribit circulum, tuncaut per omnes 
parteslatitudinis,qu£ eftintra circumferentiam fertur 
rettalinea, aut non per omnes.fedper aliquas. Etjiper 
aliguas qutdemfertur.ne defcribit quidem circulum.ut 
qu£per altquas quidempartes feratnr ,peraliquas ve- 
ro non. Smantemferturper omnes, dimetietur totam 
arcumferentia latitudinem. Latitudinem autem di- 
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fnetiens^ habebit latitudinem. Nam quad eji dtmetiens 
latitudinis^ latitudinem habere debet, quatnetitur* Re- 
£ta ergo linea circulum dimetiens, juxta Sextum , lati- 
tudinemhabebit: adeoquc linea omni latitudine ca- 
rebit. Hoc ipfum alio adhuc argumento confirmat: 
nempc , cum diagonalis quadrati metiatur quadra- 
tum, hoc eft, linea, planum feu latitudinem; crgo finea 
latitudinem habebit. Sed omnis rallaciain verbis con- 
fiftit. Geometrae, cum confiderarent omnesomnino 
magnitudines triplici dimenfione comprehendi , cui- 
visdimenfioni, peculiare nomen impoiiierunt , ut res 
diftinc~tee, diftincris vocibus exprimerentur- Ita cli- 
jftantiam nude confideratam, mter duo quarcunque 
extrcma alicujus corporis, vocarunt longitudinem. Si 
vero dua? dimenfionesfimul confiderareritur, tum vo- 
cabant latitudinem: non quod fuperficies, in utramque 
partem , fecundum longitudinem menfurari non pos- 
iet, aut quod non aeque verfus illas partes longitudi- 
nem haberet, ubi latitudo confideratur, ac verfus iU 
las, ubi longitudo* /edutlongitudinem puram & fine 
latitudine confideratam,a latitudine diftingverent,hoc 
eft fimplicem & primam dimcnfionem, a duplici feu 
fccunda & compofita. Nulla ergo datur latitudo , in 
qua non fumi pofiit longitudo. Sed longitudo fine la- 
titudine datur. Ut veroigratia incubo figura n.x. fi- 
ve fumas intervallum ab A ad G, five ab A ad B, five 
ab A ad C, five denique ab A ad E, velF, vel D, fem- 
per eft longitudo quaedamj& quocunque modo hocin- 
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tervallum fumatur, potes fcmpcr habere longitudi- 
nem fine latitudine-, fi folam diftantiam inter duo pun- 
£ta extrema confideraveris. At vero fi in hoc cubo non 
diftantiam duorum pun&orum , fed integrum aliquod 
latus confideraveris , utpote ABGCj habes longitu-. 
dinem pariter ac latitudinem. Jn omni autem parte 
latitudmisdatur longitudo. Qupniam enim latitudo 
eft:terminos habet. Termini vero diftant invicem, 
adeoqueintereoslongitudo fumi poteft. DifFert ta- 
men longitudo a latitudinc. Deniqj fi totum cubum 
confideravenm, habeo non tantum longum &latumj 
fed etiam craflum : & tamen in quacunque parte cras- 
fitiei eft longitudo, quia in quacunque ejus parte fumi 
poteftlinea.. Habet ergolinea primam& fimplicifli- 
mam menfuram in (e, qua omnes magnituchnes men- 
furantur. Neque negant Geometrae vellatitudinem 
vel craflitiem linea menftirari: tantu diftindbis vocibus 
diftin&as dimenfioncs indicant Nempe, fimphciflir 
mam dimenfionem vocant lineam, qua omnium, quo* 
rumcunq; terminorum diftantia? fumuntur: magis ve- t 
ro compofitam dimenfionem, quae juxta duasrationes 
menfuranda venir, neque unicailla fimpliciilima ab- 
folvitur , ftiperficiem vocarunt. Tertiam dcniq ; , quse 
nonnifi triplicimenfuracognofcitur, corpon tribue- 
runt. Id ergo quod menfiirat aliud ^debet fane quan- 
tumefle,&: dimenfioneminfehabere: fednon cande 
quam menfuratum. Simpliciflima enim menfura, & 
ex qiia cxtere dimenfiones componunCur,racile com- 
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pofitas metitur. Joculare ergo Sexti argumentum eft 
quod latitudmem menfurat , illud latitudinem neces- 
fario hafeet. Neque enim linea, fua iatitudine mcnfu- 
rataliamlatitudinem 3 fedinfuperficie 5 diftanriam tan~ 
tum terminorum, & ab una, &abalterapartefumit. 
Cumque in fuperficie du* fint dimenfiones , qvx qui- 
dem ambae longitudine conftant , & longitudine men- 
furantur 5 unam quidem dimenfionem Geometra lon- 
gitudinem vocarunt, alteram latitudinem , ufi hac in 
re vocibus vulgi. Sapientis enim eft verba & voces ex 
commum hominum ufu fumere , inde autem ad fuum 
uuim applicare. 

Secundum Sexti argumentum eft, quod , quoni- 
am cylmder planum in lmea tangat, circumvolutus 
autem planum defcribat ; inde fequatur , Jineas omni- 
noIatitudinemhaberc,quandoquidem, planum, hoc 
eft,Iatitudinem,componant. Toy acWgcy <J>*ci 
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^cLLtficd QjfJL^nhypoiTiKoui Xacu TV ^ctiv^ iyctyx^l^ ^cC* 

«^tfow, «c/e ^uiJ^ eivou /t*bco$ &7ihcL%s> Xti fOkW 

yyLfifjukt. *Dicunt etiam cylindrum per rettam lineam 
tangere p(anitiem y & evolutum metiri planitiem per 
partes ponendo alias atqve alias reftas. £$upd Ji ita 
eft, omnino etiam ex recJis conjlat planities : & cylin- 
drifuperficies rurfus completaejl ex recJis. Undequo. 
niam & plana fuperficies latitudinem habet , etiam cy- 
lindricafuperficies latitttdinem habebit^ neque erit Jine 
latitudine. At quod latitudinem facity detet ipjum o- 
mninoUatitudinemhabere. Manijeftum ergo eft y quod 
quoniam rett* linea expleant latitudinem , etiam ne- 
cejfariolatitudinem habeant •, ideoque^necullam longi- 
tudinem, etcpertem latitudinis : & propterea nec lineam.. 
Sed in hoc argumento vel falfum Sextus fupponit , vel 
malcconcludit. Anteaenim demonftravimus fiiper- 
ficiem ex lineis non componi , & quamvis infinita: nu- 
mero linese in quacunque fuperficie fumi poflint : non 
tamen lineas efle partes fuperficiei. Idque ex hoc ipfo- 
problematequod Sextus heic proponit, manifeftum 
iecimus : ita ut ncmo contradicere poflit, nifi qui ina:- 
quales magnitudines in totidem aequales partes fecari 
pofle contcnderit. Omnes emm linese, quoadfecun- 
dammenfuram, funtinter fe arquales, nec ullam ha* 
bent latitudincm. lmofi in gratiamSextiponeremus>. 
lineam 3 aliquam habere latitudinem, dicendum ta- 
menomnino foret, lineaxn x idefle, qvod minimam 
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Jatitudinem habet. Unde,per hanc rationcm,omnes 
lineae, qvoad latitudinem, forent sequales : fi quidem, 
omnesminimamlatitudinemhaberent. At tum quas 
ex plunbusaequalibus latitudinibus componeretur la- 
titudo,major eflet , qvam qvx ex paucioribus. De- 
nionftratum vero eft,& maximam, & minimam latitu- 
dinem, aeqvales numcro lincas habere* necplures in 
una, qvam in alia poffe concipi. Ergo ex lineis fuper- 
ficies non componitur, neque lineae funt partes fuper- 
ficieru, neque latitudinem ipfius conftituunt- Si igitur 
Sextusinde probare velit , lineam latitudinem habere, 
quia fuperficiem conftituit , adeoque latitudinem fa- 
cit : falfum fupponit. Neque enim fuperficies compo- 
niturexlineis. Quodfiautem Sextus, hocipfum non 
fupponere, fed allata demonftratione probare velit j 
jam falfum concludit ac male argumentatur. Neque 
enimfeq*uitur,quoniamcylinder tangit femperpla- 
num in linea evolutus autem , planum defcnbit: 
quod-ideo, velcylindrifuperficies, vel planum ex li- 
neis componatur* Etenim in quacunque fuperficie, 
tam circulari, quam plana, infinitse lineae fiimi poflunt. 
Sedfi quidem diffcrantinvicem,neceffariointer eas 
datur fuperficies : atque in circulari quidem circularis, 
in plana autem plana. Ac in plana quidem dari , hinc 
patet, quod duae fuperficies , in infimtum , quoad k- 
litudinem , fecari poflint , ut antea demonftratum : i- 
deoque nec unquam ulla divifione ad lineam perve- 
niatur. Si enim ad lineam perveniri poflet > fuperficies 
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ininfinitunon divideretur. Atqjhocinplanaquidem 
fupcrficie antea demonftravimus.In circulari autem fu- 
perficie idipfum inde liquet , quod ficut in circulo, per 

3uaecunque puncta , lineae a centro ad peripheriam e- 
ucantnr ; ita in cylindro per quascunque lineas plana 
ab axe cylindri perfuperficiemeduci poflint. Qup4 
fi in circulo punfta fuerint diverfa , etiam edu&as li- . 
neae diverfe erunt , & circa penpheriam diftabunt in- 
vicem, quse diftantia eofenfibilior, quomajorcircu-' * 
lus. At n diftant , ergo linea inter eas fiimi poteft . o- 
mnis enim diftantia linea menfuratur. Quod autem in 
circulo per lineas & puncta, id rn cylindro per plana & 
lineas demonftratur. Nam fi diverfas in cylindri fu- 
perficie linex fumantur,plana per axem ad fuperficiem 
edufta, diverfa erunt ; adeoque, circa fuperficiem , in- 
tervallainterhaecplana ; unde & lafitudo. £untqui- 
demhaecvaldefubtilia& intelle&ui non fatis obvia, 
fed mirum illud noneft. Infinitaemm, indivifibiliaSc 
perpetuo ac ininfinitu divifibilia, qui intelletu com- 
grehendere fc pofle exiftimat, infinitas lntelle&ui 
iuo vires adlcribit , pluraque fibi tribuit, quam 
habct. 

CAP. XIIIL 

Ethaftcnus quidem eaSexti argumcnta examina- 
vimus, quxcontra eflentiam punfti, linearum & fiiper, 
ficierum proponit : hoc autem capite, ea prx manibus 
fumere volumus quac adverflis corporis naturam 
atque eflenriam dicuntur. Primo autem loco , ar- 
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gumentum proponit , quod palmarium exiftimat , &c 
1 quoomniaGeometrarumprincipiademoliri cogitat, 
quod quidem ex contaftu corporum defumit. Duo e- 
nim corpora tangunt feinvicem qaando conjungun- 
guntur. Tangunt verofe invicemfuis extremis. Vei 
ergoextremaiftacorporum, funtcorpora : vel etiam 
corporanonfe invicem contingunt. At fi extrema 
corporumfuntcorpora,ergofuperficies habebit pn> 
ftmditatem. Extremum enim corporis eft fuperficies. 
Si vero fiiperficies habet profunditatem , ergo linea 
quae fuperficiem defcribit habebit Iatitudinerii,& punr 
cTurn quod lineam format , non omni carebit dimen- 
fione. Hxc fumma cft argumenti ipfius: quod quidem 
eofaciliusrefutatur, quoeaqua? ad extremorum fpe- 
culationem pertinent antea a nobis manifeftius funt 
explicata. Demonftratumautem nobis eft lineasqui- 
demduas,quando feinvicem in angulo tangunt, nullo 
modo conta&um in linea facere,id enim plane efle im- 
poflibile : fed in pun&o. Et tamen punftum hoc non 
efle partem Imcx , fed tantum ipfius extremum. Ita 
quoque in fiipcrficiebus demonftratum eft , eas fe invi- 
cem tangere in lineis , nec tamen lineas ex fuperficie- 
bus componi. Eodem ergo modo , etiam corpora fe 
inyicemtanguntnonquidcmincorpore fed in fuper- 
ficie. Sienim in corpore fe tangerent* utique fieret 
penetratiodimenfionum, vel unius corporis fuperfi- 
ficies alterius corporis fupe^ficiei cederet, adeoque * 
vel unius, vel amborum corporum fuperficies muta- 
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rentiir. Cto n d° cium manusmanum tangit, nonto- 
ta manus totam manum tangit : fic enim&- artense , &c 
ofla,&mufculitangerenturinvicem, fingula a fingu- 
lis,&omnia ab omnibus. At tum quidem neceflario 
fieret penetratiodimenfionum : unumquecorpus effet 
inlocoalterius, adcoqueduo corpora fimul & femel 
uno in loco, quod eft abfurdum. Quod fi dicam cutim 
tangere cutim j verum id etiam eft , fed non qua cor- 
pus eft. Etenim cum cutis craffitiem habeat , pars illa 





n 


»7* 





tota ipfius fubftan tiam tangit , fed tantum id quod cu- 
ticulx adjacet. Verum quidem eft fi cuticula prematur 
ipfamquoq-,cutimpremi,una cum fuppofita pingve- 
dine. oed aliud eft motus , aliud contaftus. Omnis 
autem preflio fit cum motu : imo ipjfo preflio eft motus. 
Quodiirurfuscuticulamconfideremus, certum qui- 
dem eft, eam, efttremum cbrpus in manu efle. Illa ta- 
men parte qua cutim tangit , alteram manum non tan- 
git. Adeoque nec cbrpore toto tangit , fed tantum 
cxtremo (iii. Sed in rebus materialibus , omnia tam 
accurateexplicarinequeunt. Corporaenim matena- 
lia vix finc aliqua colliflione & violentia tangerefe 
invicem poflunt. Geometraverocontaftum confide- 
rat <feparatum a violen tia. Sextus ergo heic antiqvum 
obtinet dum, a matcrialibus,ad ea qux materie carent, 
male argumentatur. Id certum & clarum eft, corpora 
fe invicem eo plane modo contingere , quo plana, 

pla- 
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plana $ & lineae, lineas 5 hoc eft fuis extremis: neque 
extremum idem elTe aimillo,cujus eft extremum,fed 
omnino difFerre invkem. Refte ergo dicitur , & cor- 
porum , &fuperficierum,Sdinearumextrema fe invi- 
cem tangere: & nihilominus, corpora, Sclineas , & 1 u- 
perficies, tangere feinvicem fuis extremis. Quamvis 
enim fupcrficies, lineae, & punfta, non fint partes con- 
ftituentcs aut materiales corporum , planomm, aut 
longitudinum : fiint tamen extrema corporum, & ve- 
lut partes circumfcribentes ac termini. Sicut enim ter- 
minusagri, non eftparsagri, ex quo ager componi- 
tur. nec tamenager finetermino eft, & quorum ter- 
mini fe mvicem tangunt , illx etiam agri fe invicem 
tangunt : ita etiam nec corpora , nec fuperficies li* 
neaeve, expunttis, lineis, aut fuperficiebus compo- 
nunturj& tamem fingula fingulorum, termini fimt. 
Aliud ergo pars componens feu conftituens & aliud 
terminus. Pars componens (eu conftituens dat rei , id 
efle, quodeft: terminusautem, datrei efle finitum, 
neque in infinitum extendi, fed certis limitibus cir- 
cumfcribi. Quibus confideratis, etiam alterum ar- 
gumentum Sexti fuafponreruit. & inquit Qa>fju>L 

re^&t^o*, 1 okJpQio-fMs TXTwi&TDQStuL, A>A<t xa>di£e- 
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i<H fJMTt txijos fift,t &&Jo$;Uu 5*Ti vojoai aS/juL. S 

X«,e£ <b*hM$ f lm%&<m iViwv ajTUfutfgi e<rJ, $ « x-oiva t2> 
c^/tctT&>vCwo^os>tvW&» axrLfjLcuroS. y^f $ * C^ e "* 
o-j$ tSv ?iy/t2v )! (uo^bV ™ v X*/*/** cura^ctTOycJJuo-^ 
^cjjjxiJiav * 7roi£ e/epeov 19 co-^tuttoov <rfytct, 3to> >t tv -TTActTV* 

^caVoiSacq^peo^ca^Tu^v C 2 ^' " * M*™ W-« 
Twye^ToC^/^j^ 67 *^ eWjCtyeTnyo^v oVoy e^n -roT? Teci* 
fxti^ous yvifex to £0/^. & corpus , #f Geometra 
ajunt , ttfaf eft.quod tres habet dimenfiones, longitudi- 
nem> latitudinem&profunditatem: aut corpus eftfe- 
parabile ab his , /ta * uidem ut aliud fit corpus , aliud <ve- 
ro corporis longitudo , latitudo^ & profunditas vel ha~ 
rum dimenfionum congvegatio ejl corpus. At verojimi- 
le non eft h<ec a corpore feparabilia effe. Ubi enim ne% ejl 
longitudo , neque latitudo , nequeprofundttas , iUic non 
poteft concipi corpus. Si vero congregatio horum intel- 
/igiturcorpus,& hoc praterea nihueft-, necejfario fe- 
quitur quod cumfengula feparata careant corpore, et- 
iamcompofita corpusnonhabeant. Sicutenim compofi- 
tio punilorum , & linearum corpore carentium , nuttum 
corpus folidum & refiftens facit: ita etiam compofitio la- 
titudinis , longitudinis , & profunditatis , rerum incor- 
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poralium , non facit corpus folidum & rejiftens. Si ergo 
ne%Jinc his corpus eft, ne% hoc eft ; utique incomprehen- 
fibtleideft quodGeometrw corpus dppetiant. Scd an- 
tea demonftravimus nec lineam ex pun&is , nec fu- 
perficiemex lineis , generari : atque eodem modo nec» 
corpus ex fiiperficiebus. Unde nec hoc Sexti argu- 
mentum, neque quae fequuntur, quicquam ad rem fa- 
ciunt. In corpore quidem omnes tres dimenfiones 
confideraripoflimt, tedhx dimenfiones corpus non 
conftituunt. Siccoloralbus,inalbo$ niger, in nigro 
corpore, concipitur 5 neque corpus tale fine colore eft: 
non tariien color eft corpus $ vel corpus illud eft color. 
Ridicula igitur plane eft Sexti hoftri confequentia. 
Si corpus fine his non eft, & tamen hxc corpus non 
conftituunt , ergo corpus concipi nequit. Mul- 
ta enim in corporibus, imo in quibuscunque rebus 
concipipoflunt, ac revera intalibus rebus fiint,qux 
tamen eflentiam illius rei non conftituunt. Diximus 
antea de colore, infinita corpora efle in quibus color 
eft,&quifinecolorenon exiftunt:nectamen, color . 
ideoeftcorpus, autcorpus illud neceflario eft color. 
Concipiuntur ergo dimenfiones hx in corpore, imo 
reyera infuntcorporijquamvis eflentiam ipfius, ut ma- 
teria non conftituant* Nullum enim corpuseft, cui 
non aligua fit longitudo , latitudo , & profunditas ; i- 
mo fine his , ne corpus quidem concipi poteft. Non 
tamen ideo funtpartes,ex quibus corpus componi- 
tur: fed dimenfiones , quae omne corpus necefiario fe- 
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qvuntur j quibus fublatis tollitur corpus, & quasfine 
corporc non fubfiftunt,fed nihil funt. Optandum qul- 
demScxto foret,ut quod tempus ftultiflimse huic fc&x 
impendit , id difcendae diflferentiae , inter fubftantias 
& accidentia, tribuiflet* Nequeenim tamridiculaun- 
quam propofuiflet , fi ullam reru vulgatiflimarumfoli- 
dam unquam cognitione habuiflet. Veruignorafle hxc 
videtur, non quod ignoraret,fed quod veritatem nulla 
alias fronte impugnare poflet , 11 contra propriam fci- 
entiam aliquid diceret. Atque ha:cfuntilla,quibus 
eflentiam linearum , punclrorum , fuperficierum, & i- 
pfius denique corporis Geometrici evertere conatus 
fuitSextus,faneq«aminfa:liciter. Nihil enim aliud 
his omnibusprxftitit, quam ut laniorum hominum, 
rifui fe exponeret , iisq-, exemplo eflet qui fimili ftulti- 
tia & audacia , certiflimas veritates manifeftis falficati- 
bus evertere volunt , non quidem eruditionis aut 
fapientice oftentandse caufa, (fapientia enim ventatis 
eft cognitio & falfitatum fuga> eruditio autem eft pos- 
fcflio fapientia: , non vanitatis aut ftultitiaO fed ut aliis 
ambitioncm prodant luam, & quam vacua cerebro ge»- 
ftent capita , qui ne eas quidem veritates perfpicere 
autfequipoflunt, qusenatura ipfafingulis hominibus 
implantavit. Sed dum delirando, vana fe£rantur, non 
veritatem tantum , fed 6c omncm quoque famam atq; 
exiftimationem perdunt. Sibi tamen placent , ficut & 
Sextusnofter, qui haec quidemtantifecit, utetiam 
bis poneret, pleraqueiisdem verbis , primo quidem in 
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hoc libro adverfus Geometras: poftea vero in com- 
mentariorum libro VIII. ubi contra Logicos de toto 
Stparte, aliisqueeo fpe&antibus difputat. Quardam 
tamen aliis verbis &c paulo plenius explicat, ficut illud 
quod antea propofuerat de punclro , quod tangere de- 
beat planum in quo lineam defcribit. Sed decontactu 
corporum antea fatis diximus. Id certum eft , fi cor- 
pus conicu,vel aliud in folidumangulum definens, im- 
- ponatur plano cuidam corpori j tum duo ifta corpora, 
tangere fe invicem in punfto. Qupdquidemexiis, 
quadiaclrenusdemonftratafunt facileper fe mtelligi- 
tur. Si vero corpus hoc pyramidale aut conicum , eo- 
dcm fitu n.oveatur fuper planum hoc in directum: 
lineam defcribet. Jam certum quidem cft , lineam 
hanc absque conta&u nongenerari: certumque eft, 
corpus pyramidale , aut conicum , aliud corpus , fem- 
per in pun£to tangere : nec tamen , vel conta£his ille, 
vel lineae defcnptio feniibus , fed folo intelle&uper- 
cipitur. Qupe ergocontra priora difta iunt , ea etiam 
contra pofteriora valent: cum eadem fint argumenta, 
iisdcm verbis concepta ut non opus fiiiftet , bis meo- 
demopere eadem fcribere : nififortepulchrum duxc- 
rit, colle&ores verfuum Homericorum imitari , qui 
plurimos verfus, alicubi bis,alicubi ter, ponunt,iisdem 
verbis retentis. Sed caetera Sexti pertexamus. 

CAP, XV. 

Poftquam diu cum lineis, fuperficiebus , & corpo- 
ribus,infxliciterludatum fe animadvcrthTet Scxtus> 
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rande hacpugna reli&a , definitionem reftariim linea- 
rum, angulique & circuli adgreditur.Compertum for- 
te habebat nildifficilius Mechanico efle , quam reftam 
lineam fcnfibus aliquo modo exhibere. Videbat quo- 
que vix unquam talem angulum, qualem Geometra? 
confidcrant , ullis fenfibus concipi pofle. Ideo heic 
fperabatfaciliusfibicefluraomnia. Verum nonminus 
heic fpe decidit fua , quam in prioribus. Videndum 
tamcn quid dicat, & quas rationes proferat. Contra 
re£be quidem linese definitionem hoc argumentu pro- 

Eonit.Kecralinea definitura Geometns illaqua? parti- 
us fuis cx sequo interjacet. At vero recla lineam dari 
inde probant quod partcs a:qualitcr fitas habeat. Ergo 
circulucommittunt Geometrse,& ide per ideprobant. 

Kca^i^lvTVTttv^ *9foS %f& kTmCt&flciiau; avlavap^as tfx,o- 
Aiya Sivaficv Iqi Xiyuv j oiov o&v tycLatv tv^fucu eivctf yqcLfiLLYV * 
Twe£ laXroiS eoLVTYis Lceptai x.e</tevw. Ivct y*froL aM.a TTa- 

ftflVl iKUVO fl\v QvfJitydLViStqW ok IJtf yiHTLYtt J%OLLLL<MS fJLY\ X' 

GYiS , tfde tvjuaL •^oLLifjLyi ytvoir av. Eixgc jyu ro taov Myi- 
• %gn ^X^^ > eva fJLtv T^omv ro laoLtiyiJts y )(3H fjcirrt vTrepi- 
^oye/Cfcty^, tS 5 Ae^&i icrov, ^Tfcu7re/>e;£oVeyov , Jta^o tcI 
Tni^ueucv £t!\ov icrov eiva| \ky>fw rcf imxykw. x#-8 eTepcv W 
Toep^ov e£ ur* Tct ^tfx.e(/t*va,Ti/]eVi ro ollclAqv. Out» «yoSr 
70 icroy idtcLQos 5taAv/tev ctvU rM opLOL\ov. Ar^as *v Er* «apo- 
«rayopevo^sofevoi rta>^7^ca Tfir ev^eww ^clllllw utto^o- 
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Cjtofe <pSoWu^eicl l?i ^ctct fu! Ji e£ Srtf toTs ectuTfc ttipe<n Jt&i- 
/^tevxjfei 10 70 "S^S^v (MLLcLMLLiwXcLLi&cwXGW itrsv,?iti 

X5t^TO^ Te P 0V - " fJL& 'TVX& f &< T0'Z5f<%V ) Tiheas ti<m 

cboyfoi' vi^vct, e%ei vovv to eu^Sctv eivca ^AtttttiV tw 1V0- 

fce>4^)f T)T$ icLVTYlS (Api<Tl, 5CsJ /"^Te UTTep^So-fltV TCtU&> LVrW* 

li^i-XOLu&w uttotvtcijv. EiJ^tok^^ To^ulepcr, Ji cWtStS 
£y\ txll&x hScLjrXtTiv ■ ei >« o& /icev e<7iv euOfek , TOpi^ctony tx, Ttf 
QLHL\a$ Tt ycjji iit ivjticu e^etv xuLLVtcL tcc /tcepn * to Si W tu- 
5*640« J xScQxt/ e<rz jtct^eiv, /cm eTnfictMo/S*.* tm eV)-eiV- 
Quamquam antea nonpaucadicipojfunt^ adverfus po- 
Jita eorum principta^ ut qvum dicunt>ret~tam ejfe lineam 
qu<e fita ejtex aquo fuispartibus. Nam ut alia pr£- 
termittamus, illud quidem evidens , quodfinonfit linea 
ingenere^ nec refta pojfit ejfe linea. ^Deinde aqvum feu 
aquale dicitur, duobus modis : uno quidem modo y id 
quodeft /equalis magnitudinis , &neque id exfuperat^ 
cui dicitur aquale , neque ab eo exjuperatur. ^uomo^ 
do lignum cubitale dicimus ejfe aquale ligno cubitali. 
Alteroautem ^ id quod habet partes ex £quofitas y hoc 
ejl planum & <equabile. Ita ergo dicimus , folum aqua- 
le y pro eo quod eft planum & aquabile. Cum ergo <equa- 
le dicatur duobus modis , quando Geometra reclam li- 
neam defcribentes dicunt ( Reffa linea eft^qua fita eft ex 
aquofuispartibus ) aut in primo Jignificato accipiunt 
<eqvum feu xquale^aut in fecundo. Sed fi in primo qui- 
demfignificato > plane defipiunt. Nullum enim habet fen- 
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u , ejfe retfam lineam^ qu£ ftt aqualis magnitudinis 
fuis partibus , & neque eas juperety nec ab eis fuperetur* 
Sin autemin fecundo , per idipfum quod quaritur doce- 
buntifiquidem>quodrec?aquidemeft, oftendunt, quod 
aquabiiiter & in retla linea habeat partes. In recla au- 
temlinea aliquid ejfefitum , dicere non pojfumus ,pri- 
" uam ad reclam animum adjecerimus. Sed primim* 
^ dem propria verba Geometrarum audienda funt 5 
inde Sexti argumenta confideranda. Definitioncs i- 
gitur varias linese tcStx recenfet ErocJus, partira prio- 
rum,partimpofteriorum Geometrarum. lib.II com^ 
mentar.inprimumElemEuclidis, dtin\i<iw k<po P L 

Kcu y±f tdfy, ri fih, eV ivjelas kfoli\oi$ xec^* W%ei/ 
itfayxap, t<* «JhVl ^ ^gxxn^ 
&l cicLyxoioK. dQw tii <su Ji X 7 po\cytxo\ <J)ct(r!y, rort -riv >iA<ojr 
eW^,?'™ f*i fUOS hjuat yvyfcu rt $ i creAw» x, 

to ^Tepoy. Tirty^ u-xi r*$ QaW e-Tn^ooQeloStt/, . 
Iamok iSd r \ i V" yt^fum. Retfam vero Hneam 
Tlatodefinitcujus^ Hoce- 
nimiisnecejfario contingit qua in direclum Jibi imri* 
cem jacent £}v<e vero alio modo diftant^ aliumvefitum 
habentyVeljuxtaperipheriamcirculiy vel alium quem- 
cunqve modum, id necejfario non contingit. £>uam ob 
caufam ipfi qaoque Jftrologi, Solem tum deficere di- 
cunt> quando in eadem retta lineafuerit cum Luna & 
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noftrooculo. TunceuimLunam.mediaminter illum& 
nosy utrique Qextremo) opponi. Atque hinc ftatim qm- 
vis difcit, reftam lineam , vere in natura exiftere , cum 
tam mirabiles effe&us habear, Jumenqucillud dulcis- 
fimtim,& quo nihil in vita jucundius,terris eripiat. Scd 
de eo velle dubitare, an re£ta linea in natura eflet > id 
quidemmanifefta foret infania. Et Sextus qui Geo- 
metras infanise arguere conatur , lpfemet ftultitiam 
fuam prodit, dum res mamfeftas, fe percipere non 
potfe, demonftrat. Verura definitionem aliorum Geo- 
metrarum examinabimus. Euclides quidem his ver- 
bisdefinit f£vBMyf*WiMi?vn1ffi% urtfws i<p' eiuiiij «ro- 
fzuon x£®u. Refia linea efi qu£ ex aquo punttis fita efi> 
qu£ in iffa Junt. Quae verba ut melius mtelligantur, 
Proch expofitionem adponemus. TotJiinquit loco 
laudato, ™ vjJucl; opiafjLoi 0 lui Eux\e!^$ rv^ chnSiia)^ 
xvi ov^TraptOe^^^^XoTXioLT^y, fiom tyv ivJ&oLi uror 
^tstl^/eiv haLwfJUL, to /bt*&£u tSv \tc kv%s on^etojy. oaov y^f 
k7nX u y<*> r *pM Ttff av^aelav ^ctTeptf , Tooyffr to [Ayffos tk 

iyjt«X4 T*t W7T olvtw 7ngy.liSfjWM. KoO. TM(9 691 to e£ ic* 
JtSo&Ttf '^>7se<l> , ectuTii? mfJLiWs. lu $\ *Wpi tyis «fpi^tpecafc 
V )(54 ot?A>t$ tivos y^LyifjJ^ , Jtio miftelct ActCoiS , to ptfgLfyj t^twv 
ctTTOXctjLtGctvojLtiycy txa^iicL t^^ctft/M^, jttel^oy e<7i TTS ct.7n>- 
?ct<reA>s (W»i Koti 7rct<rct K<L(jLfjun ^iwtuict <J>ctietcti, 
'7i?\M TW ivJuQ%. Koti o&uoy&s tvV otayxouoy £toW imy.vt' 
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Tih&oi Tris ctyctyjcoqct^. ^Definitionem vero retta linea 
Euclidesqutdemeam dedit , propofuimus. 
Ea verofignificat ,folam refiam aqualem effe interval- 
by qnodtnter punffa ipfius fumitur.guantum enimfue- 
ritdiftantiauniuspuneiiab altero, tantaeft magnitu- 
do ret~i£ line* , qua his puncJis terminatur. Ethoc ejt 
ex <equointerjacerepunc~}is,infe fumptis. Sienhn cir- 
ca circumferenttam aliamve quamcunque lineam duo 
puntta fumantur (j intervaUum illud line* hujus inter 
duo h£c puncfa fumptum , majus erit dijiantia puntfo- 
rum. Atque hoc omni linea contingity nijifoli retta. 
Vulgus quoqueeos, quiitinera conficiunt^ eafpatidqua 
fiunt juxta rettam lineam necejfario conficere ajunt, 
catera vero, qua extra rettam lineam funt , prater ne- 
ciffitatem jacere. Videmus ergo quid Euclidi re- 
£U linea fit, nempe idemquod verbis paulo clariori- 
bus expofiiit Archimedes , minimam omnium inter 
eosdem terminos. lib. I. deSph^ra & Cylindro. 
K<w£i*t* SA mtt* w <nic£ug bd"* 7t*4*M» 
y\<m eivcu tyv wJHom. AJfumo autem hoc, linearumau<e 
tntereosdemterminos fumuntur^ minimam ejfe rettam. 
Proclus lococitatohocmodo definifle Archimedem 
reftamlineamait. O r tft<& A>x»/A$tV iuJSd* iflmft 

Itct 
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i\<Lrru>v ,w e£ 'lax v.tiotfgu to!$ t^p^oxv icLwnhs. Sed& 
Archimedes reEiam definivit lineam minimam earum 
qua eosdem habent terminos. Quoniam enim ( ut ex //- 
bro Euclidis conftat^retta ex <equo fuis punftis inter- 
jacetjpropterea etiam minima eftomnium eosdem termi- 
nos habentium. Si enim minor ulla ejjet alia, utiq^prior 
non ex aquo fuis terminis interjaceret. Ex quibusli- 
guet, quomodo Euclidis definitio fitexplicanda ac 
intelligenda, & quid refta linea Geometris proprie 
fit, nempeilla linea, quaz, diftantia?, duorum pun- 
cTorum lineam termihantium, plane eft aequalis. Dicit 
autem Euclides reftam hanc 1n &eV)^^£ty'eW- 
mj^eioi? , non vero ait <m$ eewrifc mft&Ms* Nempe 
Geometrse faepenumero fupponunt re&am lineam in 
infinitumproduftam. Quae autem in infinitum edu- 
citur, terminos non habet , adeoque nec pun&a termi- 
nantia. Inter punfta ergo hujus extrema nulla po- 
teft fumi diftantia , quia punfta ipfa non dantur, Re- 
cTrsergolincxinfinitx non conveniret definitio Eu- 
clidea, fi quidem dixiflet,eain eflerecTram qua?pun£h"s 
feuexrremis fuisex sequo interjacet,feu quae diftan- 
tiae intcr fua extrema aequalis eflet; cum infinita diftan- 
tia haberi ncqueat. Dixit ergo e$' e*u«rife mtpms 
punffis au£ in feipfZ fumuntur. Nimirum quocunq; 
mloco duopunfta m reftalinea fumuntur, diftantia 
horum punaorum eft scqualis reftse , quse punfta hxc 

O con- 



106 WlLHELMI, £ A N g1. 

i 

conjungit: & re&a, requalis diftantiae. Liquctigiturcx 
his mala fid,e Sextum definitionem Geometricam 
redrc lineae citafTe , cum ait, re&am efle e£ \'ast xe> 
mi td7< t0' ectvri!* /*ieeoi qu£ ex aquo partibus in ea 
fumptis interjacet. Aliud enim eft pun&um, aliud 
pars linc&. Neque verum eft quod ait, Geometras 
explicare reftam lineam per planum , & planum per 
rectam lineam, hoc eft circulum committere : utrum- >. 
que enim falfum eft. Re&am enim lineam explicant 
per minimam diftantiam^ fuis extremis: &planam 
luperficiem , etiam per minimam diftantiam a fuis cx- 
tremis : utrumque optime & ex natura rei. Unica 
enimlineainterduopun&ofumi poteftomnium mi- 
nima,atquehaec reftaeft. Tum quocjue unica tan- 
tum fuperficies inter duas lineas fumitur , omnium 
minima, quce etiam fuperficies eft plana. Atq-, h#c a- 
deo per fe clarafunt ac manifefta,ut pluribus ea verbis 
cxplicare velle , eflet de communi hominum notitia 
dubitare. 

Necfafiiora fimt qiiae de natura anguli difputat. 

Oios Si o tnyi t*$ eV^etctc. \oy>$ roiisfe yivoff cu jgw i mfl 
T*s yariaLc. rictAiy yfy otolv t»TO^ct<J>o*le$ Aeyaxrir oTt yarid 
i<n $vq7y tV)-e<fiw fXM xjtT ctMnAct Mfwai td tj* xAicjw eAct- 
X W» >%' \tyx<ri td <tfjuif\ s QatuL, J <a> nsff ***** 
GYifmot x<h siyjvlir. A'Mcl TDfw ifutph QccfjioL \pl <& tlimajhm* 

w tSS fa Jvo /tujpv ct&t Smmfru • * yavict 

■ 
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<£cta)veiv<3ti v» Sifjuxpo\ipoj/. t£ S\ eAct%i<yff QufuLfe &S\t «t 

tjti ctpct TDKS^' ayiV? mfiMWBicq Aeyetf. 0 x& eWTo iw dnrlpm. 
£1 7^0 mtvT>» ^fltf&x^ * ftcupe^aefgt* i yawct, 

V fJM fiu(ov ife ec^ati V eActao-av yavtct. £v t fcf>m$ fmh- 1 
/ulcw e^ai jitc^tav tfc ctv eojn* \$t$ /-teye^os jctQopaL «xMa* 
Teti ^&guw fo^eA OTi^Ie* vi a^etov,Jiopi£e* ra*eV)-e«£$. 
Slopt^ov *bt ecut ct£ict<7>iSv. JsJ»*/* eftquoddere- 
£la dicitur , /* eft etiam quoadicitur de angulo. Rur- 
fus eritm quando dicunt defcribentes , Angulus eft dua- 
rumlinearum non in dtreflum jacentium.id quod eft 
minimum fub inclinatione : aut miritmum dicunt corpus, 
quod caret partibus^ aut quod efi y ut ipfivolunt y fignum 
&pun£tum. Sed corpus quidem carens partibus non di- 
cent y quoniam id nemo foteft in duas partes dividere. 
Angulus autem ut ipfi vofunt fecatur in infinitum. Et 
alioqui ex angulis alium quidem dicunt effe majorem, 
alium vero minorem. Minimo autem corpore rithil efl 
brevius: cum alias non iUudfed hoc minimum tum ejfet. 
Reftat ergo ut dicant id quod efi, ut ipficenfent , fignum: 
quodipfumquoque cadit in dubitationem. Si enimfig- . 
numeftejustnGdi) ut nullo modo nec ulla ratione uUum 
fufcipiat intervaUumac dimenfionem\non diwideturan^ 
gulus.fed nec erit uUtismajor autminor angulus. Its 
enim qua nuUum habent fpatium ac dimenfionem , non 

o i ! t°- 
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potefteffeul/ainmagnitudine differentia. Et alioquifi 
inter retJas cadtt puncJum , diftingvit retlas Quod 
autem diftingut, non utique caret dimenfione. Sed vi- 
dctur heic Sextus utGeometras arguerct, ipfe fibi de- 
finitionem confinxifle. Sanecumnon unum aut alte- 
rum Geometrarum deponte dejicere,fed totam Geo* 
metrixfcientiam vanitatis arguere inanimo haberet: 
debebat utiq; illam maxime dcfinitionem oppugnare, 
tali quar ab illoGeometra eflet propofita, quem caeteri 
omnes Mathematici pro optimo ac folide docto ha- 
berent. Euclides quidem multoante Sexcum Fmpi- 
ricum tempore fua confcripferat,magnamque peneso- 
mnes Mathematicosaudtoritatemobtinuerat. Debe- . 
bat utique Sextus, cum contra Geometriam in ge- 
nere aliquid moliretur, optimum in ea fcientia ma- 
ximxqj audtoritatis fcriptorem impugnare. Definit 
autem Euchdes angulum reftilineum his verbis 
ETnTrtSos Siymlctieflv i ivi7ri7ci8b $voy%cLfjLfj&v kTcfc/A&av jyu 

Vlanus angulus eft , duarum , qu£ in eodem plano funty 
linearum^je invicem tangentium^ & non in direcfum ja- 
centium, adiriviceminclinatio. Dcminimo Sextinul- 
lum heic verbum. Ideoque nec argumentum ipfi us 
contra Geometriam eft. Sunt tamen quardam in hoc 
ipfo Sexti argumento falfa, de quibus antea monitum. 
Proponit vero aliam quoque definitionem quam im- 
pugnat. Veriun neque eft Euclidis , fed aliorum Geo* 

me- 
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metrarum,utinfequentibusdocebimus. A>A' ««tyqwi 
mm 1% clutSv ^vicw Xty^iv to l/*^d ttJv xAunv «sf c%v hdwfjuL, 
Sed folent inquit quidam ex iis angulu appekare primu 
intervallum fub inclinatione. Ar cuxn alia definitio 
lior&magis naturae rei conveniens apud alios Geo- 
metrasdaretur : non debebat ob paucoru lmperitiam 
totafcientiamaleaudire* Atquehxc quidem Sextus ' ' 
contra anguli definitionem proponit , quae tamen 
contraGeometrasnihil concludunt, cum praeftantis- 
fimi Geometrse alias definitiones habeant. Quoniam 
vero nobis propofitum eft non ea tantum inquirere 
quse ab Sexto contra Mathematicos dicuntur , fed et- 
iam illa qiiae ab aliis vel proponuntur,vel proponi pos- 
funt : fequenti capite varias praeftantiflimorum Ma- 
thematicorum fcntentias de anguli natura ac defini- 
tione in medium adducemus, ut veritasxei omnibus 
pateat.' . ' 

CAP. XVI. 
<Juam difficile fit atque arduum naturas rerum ac- 
curata definitione explicarc •, illis cognitum eft qui 
naturam paulo diligentius funt rimari. Vix enim quic- 
# quamitftotanaturaeft, quod ita definiri poflit ut ni- 
hilineadefinitione fit vitiofum. Res enim vulgatis- 
iimx&ubivisobvixdifficillime cognofcuntur: ideo- 
que nec facile definiuntur. Lapides natura tanta co- 
pia pi oduxir, tantaque varietate , ut vix ullus fit mor- 
talium qui lgnoret, quid lapis fit. Nemo tamen per- 
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ram omnibusq-,nuinerisabfolutam lapidisdefinitio- 
nemunquam dedit, aut dare poteft. Qiud humano 
generi magis necefiarium , ideoque majori copiaa di- 
vite natura procreatum, quam fruges & fruttus ? Ne- 

3ue tamen vel tritici, vel fecalis, vel hordei accuratam 
efinitionem quisquam mihi dederit. Defcriptiones 
quidem qualescunque harum aliarumque rerum ha- 
bentur, & definitiones quas vocant caufales: tales vero 
quales jure debebant efle, a\it quse naturam harum per- 
fefte explicant, non dantur : eo quod natura ipfa per- 
fefte cognita non eft. Qupt plantae , arbores, gemmse 
in natura exftant , quarum fola exterior Ipecies & fi- 
gura cognitaeft ? caetcra latent , ideoque nec ullo mo- 
dotaliumrerum definitiodari poteft. Neque tamen 
ideoquisquamlanushxcinnaturaefle negayerit, aut 
nihil plane efle dixerit, lpforuve externa ac^identia ut 
falfa damnavent : eo.quod accurata rei definitio co- 
gnita non fit. I ta quoque in Geometria nofi fequitur, 
angulum nihil efle , aut vanam de quantitate anguli 
quaeftionem a Geometris moveri; eo quod natura &: 
eflentia angulorum cognita non fit , vcl faltem verbis 
pleneatqueaccurate explkari nequeat. Ipfimet qui- 
dem Vetcres Geometrae non conveniunt in definitio- 
ne anguli , neque fatis accurate explicare poflunt, ad 
quod pra:dicamentum referri debeat, cum in tanta 
angulorumdiverfitate nonomnes fub eodem genere 
tomprehcndi pofle videantur. Notatum hoc rroclo, 
Seabeodem conciliatio atque explicatio hujus diifi- 

cul- 
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cultatis quaefita^commentario inhanc.defirtit.Euclidis. 
Neque tamen omni cx parte mihi fatisfacit. Quic- 
quidfit, de angulo conftat, eumm natura rerum efle, 
& omnino unum angulum altero efle majorem , cjuod 
Geometrx fupponunt. Nam operofa illa quasftio de 
natura & definitione anguli Geometrae neceflaria non 
cft. Sufrkit novifle quam rem Geometra voce anguli 
defignet : quod qmdem ex defcriptione ab Euclide 
allatafatisliquet. Aliud ergoeft quaerere an angulus 
lit : aliud, quid fit , & in quo pradicamento. Geo- 
metra fupponunt angulum efle : unumque angulum 
altero majorem. Qupd fane neque ab ullo mortalium 
negari poteft. Naturam quoque anguli eo modo ex- 
plicant, ut plenior cognitio illius rei Geometrae non 
fit neceflana. Atque in his conveniunt Geometrae. 
Quandoverodeeodifputatur in quo praedicamento 
angulus fit, jacn nonulteriusGeometricaquaeftio agi- 
tur , fed Logica vei Metaphyfica. Hoc ergo quod 
Sextus urget contra Geometras, non Mathematicum 
cffc fed Logicum aut Mctaphyficum. 

Ut vero omnis fcrupulus Ledtori eximatur, placet 
hanc quoque controverfiam paucis abfolvere. Eude- 
musPeripateticus in libro quem de angulo fcripfit , in 
praedicamento Qualitatis angulum efle exiftimabat , fi 
quidemfideshabendaeritProclo, cujusverbis potius 
quammeishaecproponam. Lib. II. comment. in I Eu- 

clidis. EvSifMS iw o riep»7ia])jZrx,o^ @iQ\'m 7^d y*n<*4 
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vcav &x ilMw eivotj Qxov >Y ttv >tAi<riv tgJv y><t}j.ju£>v. E'i <Ti i 
1u^i5t>0, TTDiOTItf, )(5U.>) xAe&cri?; ttdiotvis, ev 7nnoTr!U %x^ cajf 
dLMTYft TMV 

Teripateticus librum deangulo fcribens* inTr^dtca- 
mento Qualitatis eum ejje affirmavit. Cum enim an- 
guli ortum ac conftitutionent confideraret > non aliud 
angulum ejfe pronunciabat quam linearum incltnatto* 
nem. Si vero rettitudo eft quaUtas, & fratJio quoque eft 
qualitas ; utiqueangulus, cujus conftitutio in qualitate 
confiftit tomnino erit qualitas* Verum multa funt ex 
quibus probari potelt angulum non efle qualitatem. 
Nuncquidemeatantumrecenfebo, quse aProcload- 

ferunturpaulo ante ha?c verba. Kca ed yavlcu TOioTjrres 
<$?Aov ok £% iv eien Tyis y^p TnnoTvf^ to /*ctMov w\ ThrTov 
oDceiot 7rct9vi 3 & to urovjgy cWov. tSu tdivuv fm Xeyw ctvitrtfS 
yk)Vl<^ 5 3(SM TW {W fJLei^oycL^TYflfSl eActTTOvct, iM* kvofiQiXS, £ 
TJoviwev^Mov>3tfViW,TW^5(ro-ov. T*%, ft % <ifom Mot- 
fltyuotiarv lm$tat e$iv ctMoT^ict itajflneii xst&CjWs. TIcLo-cl y? 
y^ioiTt\^f^\mSt^t^\Qyo^ j^a^ii^eveVi ywU /itctA- 
Aov, J <Te Wov. I^p^ T/£r<? ^wg»// qualitates non fint 
manifeftum. ^ua/itatis enim propria affettio eft^ fufci- 
peremagis ac minus \nonvero aquale ejfe aut inaqua- 
le. Alioqui^nonoportebat dicere angulos ejfe inaqua- . 
les , & unum quidem majorem alterum vero minorem: 
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feddicendum joret angulos ejfe dijftmiles, & hunc. qui- 
dem magis ejje angulum* illum vero minus. At veroh*c 
Mathematica conftitutioni plane contrariaeJfe,tnani- 
fejium ejl. Omnis enim angulus eandem habet rationem^ 
neque unus magis eji angulus-, alter vero minus. Plura 
non addam: cum ex his clarumfit , angulum in prsedi- 
camento qualitatis non efle. Verum neqj ad quantita- 
tem referri debet : neque angulus magnitudo dici. 
Placuitidquidem Plutarcho Mathematico, qui ante 
Apollonium floruit , ipfumq> Apollonium in eam fen- 
tentiam fecu pertraxit,ut ex eodeProclo difcimus,qui 
etiam definitioncm illam anguli nobis dederunt,quam 
Sextus ultimo loco adfert, quam vis verbis nonnihil 
immutatis. Uoaory^ $i\iytt<riv cww ^owif *n ttf&fa 
SiiwfjUL vim 70 OTy-iSoy eiyoq w yonM " 2y $ o nXfc&p^os i<nv 
els ctuT>iy tifcwt o-uy^Sy j£ tw XtoMowov. Aet^liyoq *U <p«- 
<n^<t<ni/^^%yi7roTV)cXa(7(yT£» Tnwx*™* fatQatuZr. 
Angulum vero quantitatem illi dicunt 3 qvibus definitur, 
primum intervattum Jub punclo. Inter quo s efi Tlutar- 
chttsj ipfumquoque Apollonium in eam compellens fen- 
tentiam. Dicunt enim, oportere aliquod intervattum 
pnmum eJfe,mterfet~tionem linearum aut fuperficierum, 
quaangulumcomprehendunt. Sedhxc fententianon 
tantum abipfo Sexto fatis bene retutatur, ut antea vi- 
dimus, verum etiam a Proclo paucis verbis rejicitur. 
Ita enim ait. Kalwy* O W tv ItA^ mjiXm W 
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£lcupe$y ' -zjf o$ Taf j£ eW 07n><rSy ct^opiorojuey td^S^, i£ $i exet- 
rtf T^ytcty ctyct^/ttev j ^iyyeoQTii 7f0<i)vov ;> ctM* £ ^uictv ytmcuv 
Enimverofi intervaUumiUud quod fub punclo eft con- 
tinuum fuerit, primum nulla ratione fumi poteft. Omne 
enim intervallum in infinitum dividitur. ^PropUrea^fi 
quantumcunque intervaUum fumamus> iUudgue utpri- 
mum feparemus , angulum per id ducentes , fit trtangu- 
lum ^nonverounus angulus. Verba Procli paulo funt 
obfcuriora, ideoque paucis ea explicabimus* In figur. 
n. II. fi angulus C AB dicatur intervallum primum (ufv 

?unfro,crit ergo vcl CB, vel FH, vel KI, vel MN,vel 
Q,velST,velXY,vel *0,veR*,vel fi in infinitum pro- 
grediaris,fpatiu tnbusquibuscunq,lineis comprehen- 
fum, quanim dua? funt partes lineamm AC &: AB. ter- 
tia autem alia quardam refta. At vero tale fpacium 
non unum dat angulum, fed mtegram format figuram, 
nempe triangulum. Quodciinque ergo intervallum 
ab intcrvallo CAB, ablatum fuerit,anguloq ; CAB at- 
tributum : idnon angulumformabit,fed triangukim, 
ncmpcvel AFH,vcl AKI, velAMN, &fic ininfini- 
tum. Ncqueullum intervallum fumipoteft primum, 
cum totum hoc intervallum in infinitum dividatur. At 
in infinito nihil eftprimum : cum eo femper aliud prius 
dari pofiit , fi quiaem divifio in infinitum procedat. 
Quodfi intcrvallum hoc continuum fumatur , neque 
dividatur, tum nihil in eo primum eft, quandoquiderrt 

omnia , 
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omnia fimul funt. Mala eft ergo & Plutarchi & Apol- 
lonii definitio, ab ipfis Geometris reje&a: ideoque 
non opus fuiflet hanc ut Geometricam a Sexto refu- 
tari. Carpus vero Antiochenus angulum quidem ad 
quantitatem retulit , nec tamen, vel fuperficiem,vel li- 
neam efle voluit , quod recenfet & uno verbo refutat 
Proclus. Kip^ q tihoxtv* wov ^woqQwTwy»- 
vlcuf x^Sutg^ * Tnutx**™ «-v™ >§*W«* * 

* ica. ov yS 1 zw/ td t<J>' ev x Actyct^v U7iap^«y ^cLpfm. Ty^ & 7n»- 

Carpus vero Antiochenus angulum quidem quantum 
ejfe dicit > & jnfervallum linearum aut fuperficierum 
qua eum comfrehendunt. Et hoc quidem intervallum 
juxta iMumpunBum difiare: nec tamen ideq lineam efe. 
Hocveroomniummaximeabfurdumeft.darimagnttUr 
diuem, qua juxtaunum punttumdiftat , neque tamenfit 
linea. Proclus rem unico tantum verbo indicare vo- 
luit, nimirum,perabfurdum efle, fi quis vellet affirma- 
re 3 nllam magnitudinem,pra:ter lineam feu longitudi- 
nem, in iis poffe confiderari, quae diftant quidem invi- 
cem, fed tamenjuxta unicam menfuram. Angulum 
vero magnitudinem non efle vel hinc patet. Si enim 
rnagnitudoeft: ergo cum alia magnitudine poteft con- 
ferri. Qusevero comparantur invicem , habent quo- 
que rationem inter fe. Magnitudines autem quae ra- 
tioneminvicemhabent, pofliint fe invicem exedere 
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fimultipliccntur: per Def. IV. libr. V. Elem. Eucl. Er- 
go fi angulus eft magnitudo, poteft etiam multiplica- • 
tus queracunque alium anguium excedere , idque in 
infinitum , & tamen femper ent angulus. At m figura 
numero. V. li angulus EBL triplicetur, excedit qui- 
dem angulum EB: fi vero quadruplicetur, definit efle 
angulus.Lineaeenim EB&BFindireAujacent,adeoq* ■ 
angulum non conftituunt. Qiiod fiquintupleturedu- 
cla recla BL. in erit EBt angulus aequalis LBF angu- 
lo, utpote ad verticem. Exterior vero angulus definet 
efle id quod erat. Hoc idem argumentum, fed in 
angulis cornutis, demonftratum habes, apud Proclum, 
loco laudato, quod indc peti po teft. Angulus ergo non 
eftquantitas. 



Verum neque in Prsedicamento Relationis eft. 
Si enimangulus nil aliud eflet quam relatio , utique in 
unoquovis angulo, unica tantum atque eadem eflet re- 
latio. Unus enim idemque angulus unam eandemq^ 
ftceretrelationem. At in anguhs mixtis v . g. ex re&a 
linea & circulari, vel eo, quem cornutum vocant , alia 
eft relatio re&ae linea: ad circularem , & alia circularis 
ad re£tam. Cum ergo duplex fit relatio, ergo idem an- 
gulusnonunusefletangulusfed duplus, liveduoan- 
guli:quod eft abfurdum.Proclus hxc alio exemplo de- 
monftravit,ex hemicono dedu£to,cujus angulus verti- 
calis componitur ex angulo trianguli plani, &ipfius 
prxtcrea fuperficie coni. Sed noftra demonftratio cla- 





nis. 
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nis. Ncq-, tamem veruillud videtur qupd Proclusaffir- 
mat, Euclidem,eosq; omnes, qui angulum inclinatio- 
nem definiunr, in Praedicamento Kelationis lpfum po, 
fuifle. £u*Aei<hjs ii^oaoi x,a/<hk up!pta.<w h toTs <fyU 71 

<&\tyX(TL Euclides vero , & quotquot tnclinationem 
angulum dixerunt inter relata ponunt. Sane nusquam 
hoc dixit Euciides: faltem,inter ea opera,quae exftant, 
idnusquamlegitur. Neque vero inclinatio ad Pra> 
dicamentum Relationis proprie fpe&at, fed ad illud, 
quod Latini vocant praedicamentum Situs: Ariftotelf 

dicitur x,£s>Oq. Eft enim omnisincliatio fitus aliquis, 
quaefifueritduarumreftarumlinearum in eodem pla- 
no, oritur angulus planus reftilineus : fi fuerit duarum 
linearum curyarum,oritur angulus curvilineus.Quod fl 
fuerit trium pluriumve fuperficierurn , oritur angulus 
folidus. Quoniam vero in fitu varia confiderantur, 
nempe, res ipfae quae fitum habent,& diftantiae rerum, 
quae intali fitu lunt : etiam ifta accidentia anguli in ali- 
is praedicamentis confidcrantur. Neq$ novu eft, ean- 
dem rem in uno quidem praedicamento efle , pro varia 
autemconfideratione etiam in diverfisponi. Sictri- 
angulum, quatenus talem habet figuram, eft in pradi- 
camento qualitatis : quatenus vero talem talemve 
magnitudinem habet, in praedicamento quantitatis 
confideratur. Itaergoangulusquatenusex recTriscur- 
visve lineis componitur , eft vel reftilineus vcl cur- 
vilineus, adeoqueinpraedicamentoqualitatis: quate* 

P } nus. 
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nus vero , intcr latcra angulum comprehendentia, ma- 
jus minusvc fpatium fuerit, eft in prsedicamento quan- 
titatis, & quantitatem verc habet. Quibus confidera- 
tis omnia clara funt ac perfpicua: adeoque omnes Sexti 
obje&iones vanx. 

Duas quidem adhuc ad flnem operis fui inmediura 
adducit, quarum tamcn utraq-, cx dictis facillime refii- 
tatur. Una eft contra Dcfinitionem circuli: altera con- 
trapropofitioncmx.lib.I Elem.Euclidis. Contra cir- 
culumait,fublatisomnibuslineis, neq; circulum quic- 
quam effe, quod quidem contra omnes figuras cxte- 
rasque omnes definitione.s valeret,fiquide ullius precii 
foret. Sed triumphum ante vifroriam agere ftultorum 
eft.Nos demonftravimus,non tantum pun£ta,lineas 3c 
liiperficies vere in naturaefle, fed etiam Sexti argu- 
menta ne (apiente quidem homine digna. Cum er- 
go & linex omnis generis, & punfta , & fuperficies 
vere concipiantur a Geometris : certum etiam eft, non 
tantum circulum , fed Sz cxteras omnes figuras conci- 
pi rcdtc pofle , earumque definitiones omnibus mo- 
dis verasefle. 

lllud quoque quod contra X. Propofitionem lib. 
i. Elem adfcrtur taleeft, ut a quovisfolvi poflit, qui 
prioraaccuratc perlegerit. Argumentum Sexti eft. 
c5tm kv ArytiG-iv thv Sg^uvclv eu^Scw rejuSv ifci <m hn 
tv iScty-oS hfo[uvyy ^o^Sv^ V 0L77D rat/W X£- 

/jii^lCoLGiv voXfi&w. Ovtz Si <rn i<7n Ty ctSaxos <Tb0e<o-cw £i- 

X 0 ' 



- 

' De Veritat. Geometr. 119 

^OUVe&J. *WIV^ tvJtiaL ^CLLLfjLH fjuk&os 1<71V <L7Uh£&$. 

QCfrfJukX<JVL T&tcLVftS 7) -^CLfLJUM V| £7Tl Ttf iCcLKtf , tfcTg ^Ct 

Tp^cre&i, i$ y%oL(jLfJLM. Kcd fmxfovi iwm Tctuirtf ym- 
^Cclom WHy&Hl* T7n»te*c8cv y±f Ao'y* %cfpty 1% eWct <ny(JLUN 
QmquavL ct<J>' iyyLripX fw tcw iyLpavTtcaclpm Ti<r<raipav 
kp&fjMfjL&av , />ucts < t 7 gis Svo TeT^cteTcts luovAcl&vms qiy^> 

T&LITcIm <flyLL*$ jgd T?tf 6Tgpflt4 T67f Ct<5W Q>'cpt<QvLI TD T6jUV3K, 

V cW>!s tvis mttTrta, iuw ^%ct£e<y. To ^cteV Sr 

jtetst£u 171$ sn/fTrl»* <nyfJtM$ vj4 tyi$ WtpcLc TiT?cl$o$ tyipi' 

c&rxf 7D Te^ov, TWi iJfoTcuv. ytvwi&i y^f ctncrct tdl tll*{lcl&, 

xoo! TOfwhL TtvvoLpcov myfLca, td i^s «t wle. To «Ti iuw $V 

%i£etv <ny/^y , *7tom£> t5 -af oleps ctAo7<yrepov. ixift y^f 

khclqYfo ct-TroAel^ 0 " 4 gmlluqv oyc ^ct£e&i <fyU TVTe.uvoVS?. 
' Quando ergo dicunt datam rettam in duas partes fcin- 
dere-> aut eam ftindere docent qua in abaco ejt, aut 
cam quae per tranfitum hujus inteUigitur. Sed eam qu£ 
in abaco eft bifariam dividi non dicent* cum ea mani- 
feftamhabeat laiitudinem, ReSfaautem ex eorum fen- 
tentiaomniseft experslatitudinis. guare cum iUa qu£ 
in abaco eft, hnea ex ipforum fentent ia non Jit , neque illa 
utlineain duaspartes fecabitur. Verum ne% illa qua 
per tranjitum hujus intclligitur. Tonatur enim aliqua 

con- 
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conjlans ex novem punBis , quatuor quidem punEtis ab j 
utroque extremorum numeratis^ uno autem puncto duos ' 
quatermones intercipiente in medio. Ergo (i in duas 
partcs tota fcinditur linea> aut inter quintum hujus 
punttum , & alterum quaternionem feretur id quod 
fecat , autinipfo quinto^ itaut eum dividat bifariam. 
Atque ferri quidem inter quintum punttum & alterum 
quaternionemid quod fecat, a ratione efi alienum .Tum 
enim fegmentaforent tn£qualia> unum quidem quinque 
punclorum , alterum vero quatuor. Ipfum autem pun- 
clum in duas fecari partes efl magis abfurdum quam 
prins. Neque enimpunffum amplius erit indivifibile^ 
omnibusque carens partibus. Verum antea manife- 
friflime demonftravimus lineam ex pun&is nullo mo- 
do componi : tum quoquc maximam minimamque 
lineam sequalia numero punfta habere, hoc eft in una, 
tot fumi pofle punfta, quot in alia. Deniquefi millc , ^ 
pun&a jungantur invicem, unicum tantum pun&um 
conficere , adeoque fi eadem mille pun&a ita in unum 
compofita divellantur invicem, punftum tamenefle 
indivifibile. Sophisma ergo Sexti de novem pun&is, 
ne hili quidem eft , cum nulla u(quam fit linea in qua • 
infinitanumeropun&a fumi non poflint , adeoque in 
illa quae no vem pun&a habet, poflint & mille punfta 
concipi. Etcumlineaneutro modo ex punftis com- 
ponatur , utique , nec in bifeftionc una pars longior 
fit altera, neque pun&um dividatur. Illud quoque 
quodSextusaitdecentro circuli, quod in circulidi- 

vifio- 
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vifione, bifariam dividatur, falfumplaneeft. Neque 
enim fupcrficies ex pun&iscomponitur, imo neexli- 
neis quidero, ut antea ruit demonftratum. Ideoque 
non fequitur, quod, circulofeu fuperficie plana circu- 
lari birariam divifa , ctiam centrum feu punftum bifa- 
riam dividatur. Ha:c ergo omnia falfis hypothefibus 
nituntur, nullamq; folidam demonftrationem conti- 
nemY Atq; ita quidem ea omnia quae & Sexto Empirico 
<ontra Geometras proponuntur accurate examinavi- 
mus & falfa vanaq^ omnia efle dcprehendimus. Nunc 
de cazteris veritatibus Gcometricis porro agendum 
erit. 

CAP. XVIL 

Ha&enus quidem materiam Geometricam exa- 
minavimus , earumquc rerum definitiones percur- 
rimus, quje a Geometris confiderantur : qua quidera 
re id praeftitimus, ut non tantum ea quse a Sexto Em- 
pirico adverfusGeometrasjfcripta fiint, vanitatis ac 
falfitatis convincantur , fed & earum rerum natura, 

Sii^inGeometricisconfideratur, certocognita fit ac 
emonftrata. Nam cum conftet, punfta, lineas, fuper- 
ficies&angulos omnis gencris non tantumvere exi- 
ftere , fed etiam ld efle, quod Geometrc fupponunt: 
utique& manifeftum erit, quae ex his componuntur 
triangula, quadrata , pentagona. &c* aut quce haec fup- 
ponunt, ut paralleloz linece, in natura exiftere. Cer- 
tumquidem eft Euclidem totam materiam Geome- ** 
tricam definitionibus hcic non explicafle, cum fibi 

/ fuffi- 
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fufficere arbitraretur > fi ea tantum de quibus tra- 
ftare vcllet, Le£toriob oculos poneret , ipfiquepau- 
cis definitionibus indicaret quasrestalibus verbis de r 
notaret. Nequeianedixerim, haec ita ab Euclidefu- 
ifle praeftita , ut nihil defidcretur. Nam ut alia omit- 
tam , in demonftrationibus quidem fepiflime memi- 
nit linearum in direfrum jacentium, quarum tamen 
definitionem nusquam invenies* Qupd fi dixeris 
propria vocis nomenclatura id indicari:refpondebo id- 
ipfum quoque in Triangulo , pentagono , aliisque 
fieri j quorum tamen definitioneni o wx*$** dedit. Et 
quam neceflaria fit definitio linearum in direttum ja- 
centium, poftea manifeftum faciemus. Hac ergofor- 
te in partc, aliquo modo, carpi poflet Euchdes , quod 
rerum neccflariarum definitiones omififlet. Sed nulli 
via veritatis occlufa eft oranibus adhuc patet , fem- 
perquepatebit. MultafaneEuclides prasftitit, & plura 
quamullus alius , quorum lucubrationes in eo fcribeiv- 
di genere habemus. Sedpoft tantam meflem, aliquod 
dariipicilegium, quid mirum? Idianecuivis verita-" 
tis amanti fufficit , quod nihil falfi Euclides fuppo- 
fuerit , neque in tanta demonilrationum copia, ullum 
paralogismum fecerit > quod caeteri vix funt afleqvuti. 
Fateor quidem, ipfumquoque Euclidem alicubi id 
fupponere, quod neque tam clarum eft, ut fupponiaut 
proconceflbaiTumidebcat,neque abipfo iit demon- 
ftratum. Id tamen quod fupponit falfum non eft. Et 
quamquam ab ipfo demonftratum nonfit, ab aliis ta- 

men 
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mefacilivia, nulloqjabore demonftraripoteft,utpoft- 
modu docebimus. Actantumquidemde definitiom- 
bus I.libriElementorumdiftaiunto. Quodenimcae- 
terorum librorum definitiones attinet, dc lis fequenti 
libro dicendum. Hoc vero ea omnia pertexere 
nobis animus eft, quse contra primum Elementorum 
Euclidisabullounquammotatucre, vel jure moven 
poflunt. Et cum principio hujus fcriptionis, hypo- 
thefes Geometricas in Definitiones, roftulata atque 
Axiomatadiviferimus, atque Definitionum naturam 
hucusque fatis accurate explicuerimus: nunc de Axio- 
matibus ac Poftulatis agemus. 

CAP. XVIII. 

Axiomata quidem , proprie & accurate loquendo, 
fola & praecipua efle demoftrationis Geometricae prin- 
cipia, in confeflb eft: quse ideo talia efle oportet , ut ab 
nemine fano negari poflint. Et priora quidem IX. 
Euclidis, talia omnino efle,nemo fapiens unqua nega- 
verit. Quis enim fana mente praxlitus, has veritates 
omnes & fingulas certiflimas eflfe non perfpexerit ? 
T&rJcuJTZYca, <5^<xM>»\oi5eV«Maa,. K&j ectMaoi* ioa,<opoa- 
Te^^oActeViviow,. Kot}eWot7ro!arov laa a<pcttee9vi,Tol x$t- 
&Aei7re/,te*cte?;iv fcrat. Kol) icu/ mtrois im <3J/>o(/le0>!, Tct oAct 
esiv ctviarx,. KcqeWct77Do6'tati)vtW,oc<l)oape9^ 5 TolAoi7ra eyiv ct- 
viaot. Kcu TcL t2 *ut3 ^TAaatct iaat clM>iAois iqi Kctt Tal 
t5 ct\>T$ V t<rM <tM>iAois tVu Kct 1 Tct e<J>atpfto'£ov& eV ctA- 

Q. 2 A>,A* 
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AwAct iodl ctMflAoi* iqu Kctl oAcy t5 /-tS^oy eV'. 

Qu<eeidem <equalia^ettaminter fe funt <equalia> Et fi 
aqualibus aqualia addanturjotafieri <cqnalia. Et fi 
ab <equalibus <equalia auferantur rejidua ejje £qualia. 
Et Ji inaqualibus <equalia apponantur , tota ejfe in<e- 
qualia. Etfiabin<equalibus auferantur aqualia , re- 
Jtdua ejje in<equalia. Et cjusdem dupla inter fe ejfe a- 
qualia. Et ejusdem dimiaia etiam inter fe ejfe aqualia. 
Et qu<e congrunnt invicem^ intcr fe funt aqualia. 
Totummajusfuaparte. Suntenim hxc omnia natura 
cognita, & cum diviriae aura? particula, omnibus& 
fingulis hominibus implantata. Si enim accurate o- 
mnia&fingulapcrlcrutcmur 5 magnoque & dihgcnti. 
ftudio humanas adtiones cum brutorum animantium 
comparemus , certo deprchendcmus, nihil cfle quo 
quidem ceu ccrta ac infallibili nota tk charafterc , illx 
ab his ? diftingvi poflint, nifi fblius vcritatis Sc fapientiae 
cognitionc atque amore. Prima: autcm veritates, vel 
faltcm intcr primas,ha2 funt,quas nuncex Euclidepro* 
pofuimus. Scio quidem Claudium Galenum librode 
optimo genere dbccndi to/>1 cipms ^JWyjtAic^ de Car- 
neade Academico rcferre ne ipfum id quidem pro ve- 
ro habuifle quod primo loco ponimus , Ncmpe qux 
cidem arqualia ctiaminterfe funt asqualia. O' yh Kze- 
viiSwxii t%to 7Jztvwvha.pyipL l & C w 7XapS^7eW, o&Tel 
rcS durJ im Luy&y),w ctMyjAois tm T^yve&j. Cameader 
ita% neq, iUud quod omnium efi evidentijfimum concedit 
ejfe credendum. Qu<e eidem aqualesfunt magnitudi- 

nes 
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nes etiam inter fe funt aquales. Verum ifta objeftio 
nerefutationequidemdignacft, Infani enim homji- 
nis deliria fi qnis confutare Sc ralfitatis convincere 
vellet , nieis fapientioribus irrifui eflet. Compefcen- 
da quidem aliquando horuncce hominum impuden- 
tia & audacia, quod & egregie iii laudatd nunc operc 
praeftitjtGalenus,cujus rationes ideo nos non adfe- 
remus, ne aliorum fcrinia compilare velle videamur. 
Nequetamen ideocumhifce difputandum, ut veri- 
tas aemonftretur: Id enim impoffibile, (Primx cnim 
veritates nullo modo demonftrari pofllmt) fed tan- 
tum,ut ftultitia&c dementia talium hominum omni- 
busoboculosponatur,ca?teriquc quiinfanirc volunt 
deterrcantur. Hxc ergo omnia qux recenfuimus 
Axiomata talfa funt, ut nec demonftrari poflint, neq; 
a quoquam faliitatis redargui aut convinci. Prxttr 
iftaveroqusedamaliaaxiomata proponuntur qux fa- 
ne non eandem habent naturam. Quamuis cnini vera 
fint, tamennonitanaturacognita funtut pnorajiicq-, 
fine dcmonftratione vcra eflc deprehenduntur. Sunt 
veroharc. YlcLo^icdofi^vncu 'iacu oM-aXois iox KctjeW 

' * ' 0 ' t h** » I \ >o\ \ y \ \ ■> \ r 

tH dUOtVVucyWMcLiUTTtTrTteOLT&S WlQS iTCi Tct OVjfgL flU' 

p^^nc^Svoop^vi\cLaaovcu ypfij iv&cLfoouiicu cU Jt/o Sufei 
ivQHaiVTr *7&ipv ^rvjjLttayvfei ctM>iAois titf au fupyiiiov cU t&v 
Svo cp9o>v eActa-o-oves y^ncu.. Kcu hvo eu9£ca p^apisv £ TSpie^cn. 
Onmesrecliangulimter fe funt aquales. Et fi indnas 
reclasrecJa incidens internos&verfus easdew partes 

Q^3 na- 
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angulos minores fecerit duobus retfis, cmcurrent illa 
dua reEtafi ininfinitum educantur^ verjus illas partes 9 
ttbi funt duo anguli duobus rettis minores. Et du£ re- 
fi(C linea fpattum feu fuperficiem non comprehendunt. 
Prima cnim harum vera quidem eft,{ed tamen fine de- 
monftratione vera efle non intelligitur. Sane propo- 
fitioXX. lib. I. Elem. <Duo latera ejusdem trtanguli 
re6ttltnei , majora funt reliquo quomodocunque fumpta 
non minus clara eft ac ccrta quara haec affertio. Omnes 
angulirettiinter fefunt£quales. Epicurei quidem af- 
firmabant illam quam nunc laudavimus propofitio- 
nem, adeo claram efle; ut etiam afinus, qui demonftra- 
tiones Geometricas non intelligit, hoc per ie perfpi- 
ciat , ideoque irridebant Geometras , qui tam mani- 
fefta demonftrarent. Au&or Proclus libr. III. comm. 
in I. Euclid, ad hancipfam Propofitionem. Verum 
dc Epicurcisjalibi videndum. Id tantum dico , cum 
Euclides hanc tam claram ac evidentem ventatem 
fine dcmonftratione proponere noluerit, debebat u- 
rique illa etiam demonftrafle , quce his clariora non 
funt jinioquorumvcritas magis ln obfcuro cft. Ve- 
ritasautem hujus fentcntiae Si in duas reEias retia 
incidens angulos internos ad easdem partes minores fe~ 
cerit ducbus rettis, tum rettastllas concurrere^ fi in tn- 
finitum producantur^verfus illas partes^ ubi funt anguli 
duobus retlis minores , eftmagisintricata, imo multo 
obfcurior, quam ha:c Omnis trianguli reBiltnei^ duo 
latera y tertio majora, quomodocunque fumpta. Saltem 
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illa aflertio nullo modo inter Axiomata aut *w<*s w&m 
poni debet , quod neque ab Euclide fa&um arbitror. 
Proclus enim infignis & pervetuftus commentator 
Euclidis , inter poftulata haEc fuiflepofita fubindicat, 
prater ultrmum quod pro axiomate recenfet. Ipfemec 
vcro partimexaliorum mente, partimjuxta propriam 
fententiam adftruit inter poftulata non debere po- 
ni. lib. Ill.comment. in L Euclid. AiiAov, olt r) , mr 
aou; op0c4 eivctt io-c^ Tci* >a>vieio w i?iv lilvjAOL , &5e to ttb^ov, 
To icu it4 c%o ivjuct; ivJuoL ns wfimftltvcL tcU ivfy gyj&riYdL 
«tu&< fjuep* ywlcmSvo opflav iXcwamcu, mW)ix&(tfoofWcL<i rdU eu- 
yel&s QvfLTn^&iV i$ ct jApn e'to-1 v cd tw Svo opSSv exSctMoVevoq. 
KaS&Sl ToSivTipov &x,eVct| aJ^iodfjuL to,<$uo euSelots ^ojpfov fw 
Trepie^eiV 0 x&vvv Tivts ®$ A£ia>/ict ^j>oo"^oi^>i{ai. (JHanife- 
ftum eft,quod hoc >Omnes anguli recti inter fe fmt <e- 
quales, Troftulatum nequaquam fitificut neque quintum 
pofiulatum ->fiin duas rectas retta incidens y internos & 
adeasdem partes angulos minores fecerit duobus rec~tis y 
tum lineasiftas eduflas concurrere verfus easpartes, 
ubifunt anguli duobus reclis minores. Juxta fecundam 
verorationemnon eritaxioma> ^Du/e refia line<£ fpa- 
tiumnon comprehendunt ^quod etiam nunc quidam in- 
teraxiomata recenfent. Exquibus liquet, tres hafcc 
afiertiones feu enunciationes inter Axiomata ab Eu- 
clide pofitas non fuiflc, fedprimam quidem & fecun- 
dam inter Poftulata, fuifleque hanc, poftulatum quin- 

tum, 
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tiini,ultimamveroaquibnsdam, tantum inter axio- 
mata relatam. Videtur autem Theo Alexandrinus, 
vcl faltem ejus domeftici, familiares aut difcipuli, hasc 
omnia mtcr KoiwLs wvhou; pofuifle Sc pro axiomatibus 
habuifle. Gracusenim Textus Euclidisiquem hodie 
lcgimusjeft ex,7wy ©ear/os Qvvx<na». Ex editione familia- 
. rium Theonif, ut in ipfius operis titulo cernitur. Quic- 
quidfit,certumquidemcft inter Axiomata hxc non 
poflecollocari, cum axiomata debeant efle owtdtosu 

&C cuicLTniuyLlaL , per fe credibilia & non demonflrabiliai 
qualia quidem haec noftra non funt. An vero inter 
Poftulata poni debeant fequenti capite dhpiciemus. 

CAP. XIX. 

Quiveritatesreruminveftigare volunt id accura- 
te obfervabunt , ne vel in manifeftis veritatibus de- 

monftrationes quarrant , vel non manifeftas & claras 
fine dcmonftrationibus admitfant. Utroque enim 
moclo certitudo atque evidentia tolhtur, prion qui- 
dem 3 quod 5 ad certifllmarum rerum demonftrationem, 
minusccitafupponcrecogamur.-pofteriori vero,quod 
exincertiscerta demonftrarinequeant. Virtusautem 
ia racdio confiffit, quaVneqiie in infinitum demon- 
ftrationes qiiscrit, ncque neceflarias negligit. Pecca- 
runt vero mhis duo infignes Mathematici Apdllcmiufc ; 
quidcm in exccflu , Euclides vero in defectu. Is cnim 
1 du certiffima axiomata > demonftrare conatur , Sc qux 
ipfurti naturse lumen vera efle docet: alia fupponcre 

co- - 
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cogitur, minus clara certaque. Euclides autem dum 
alianonminusclara, imoejusdem plane generis de- 
monftrat,quaedam vero fupponit ut axiomatajincrepa- 
tionem &c cenfiiram aliorum non effugit. Verba Pro- 

cli funtcommlll. in I.Elem Euchdis. MetTW h iw 

A£i0/tctTWV X?yoMcivio£ l7rex&pwvt hmii^i^ k7n$iSiicu. 
0p85s y^f 39 0 TtfjLUQS hr&ftavi 'oli qi /ll& t&v cict?7ocSwtT»v krm* 
Sujrvis emoWtf* , 3C9H <*-™ iynfipw yj&m ra yvcipycct 7tum 
fa<nLtv<i(uv fcTO^eipwretf ' C$Si 7rr?jov0e* 0 AmMtivio* JWvtK 
Vctf #*Ao/tevo$, oli ctA>i9eV td ctgiaywt to Aeyov • ra t cSkvrcS '(<nx, 
ctAAtfAoiS looc etv cc(. O f i «ftS m cWoJe^eotf foo/jL&noL h toT? 
ivct7ro(W&i$ -a>)poo-e4A>)<J>ctonv , cW iu^ EuxAeifte td Te 7rc/t" * 4 

-7T?0V llT» fJUL 3(SM TD TiTCtp&V. Kfltj >^ t5$ TlVi* Ct/t<J>i£oAOF, 

oLTroctel^etfS c^feioQxtf^ctoi. Kctj 7rS$ £ >«AoTov, Zv Totctv#- 
<ypo<J)ct BeapJijiwttgt e<7iv et7ro<}e*>tfe, tccu^c cW auioL^rihix^L <&? o<y- 
t&tTTetf. d& >^ t»v ^u/t-7n^(7£y eu9e<2v cti ev& ( perpe- 

ram in edito legitur txfa ) \\Ittx$ tm <j\>oTk o>9oTv,ctu- ^ . 

t&oEuxAe£jVcTeixvu^^ Ilctv^ t^i^» c£ 

t Sito ^yictj tTtvo op9£v eActo-croyes eio-1 7rctyTJl /a&Act/tfictvo/cevetf. 
XMct yji ofe £ 7rctyT©5 w tm opTM ia» op9w e?tv,<Wvu&ioTx4>2$. 
Oux, ctpct ccVcc7n>cTtetxt$t Tou^t^ ctVTr^-peCpov^t Quy^ap^leov Qtocrw 
0 re/tiof. Eoixe* sv, -rtjrv £icc&£iy, 7§»i'ct /tev wtqcd* 
TTl/tct^ , Tot Aoi7ia <$\io «JSc&ot/ tm* GC7roJW2bwi$ erngfytfl^, ctu- . 
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%£» Tt W &ttt<ipt<$w'& cculoTs. Ev Si rois cLfyajuLffi, rt>S)joiv~ 

^e»$ t%ei to vt?&. Fruftra ergo demonftrationem A- 
xiomatummolituseft ApoUonius. Vere enim Geminus 
ait y eos qui indemonftrabilia demonftrare junt conati^ ex 
incertis & incognttis , omniti ciarijjima & maxime cog- 
nita probare voluijje. Quod & ipfi ApoUonio evenit^ 
dum id demonftrare vult quod dicttur. Qu<e eidem a- 
qualia, etiam inter fe funt aqualia. Quidum vero & ea 
qua demonftrari debent^ ut indemonftrabilia fuppofue- 
runt,inter quos Euclides , qui hoc modo quartnm & 
qyintum Voftulatum fuppofuit. Utrumque enim ut du- 
biumdemonftrationequidamindigere affirmarunt. Et 
nonne ridiculum eft^hac ut mdemonjirabilia fupponere? 
cuminverfahorumtheorematumdemonftrentur. Nam 
quod duo intemi anguli linearum concurrentiu minores * 
Jmt ducbm refits^ tpfemet Eucltdes demonftravtt hoc 
Theoremate. Omnps trianguli duo anguli minores funt 
duobusrecfis \ quomodocunque fumpti. Verum quod 
ne£ femper omnis angulus £qualis retto >fitrefitus, cla- 
re demonftratur. Non ergo ea qua cum his theoremati- 
bus convertuntur , fine demonftratione ajjumere /icetj 
aitGeminus. Solent ergo quidern Juxta hanc ratio* 
nem tria tantum effe poftulata. T>uo vero reliqua 
demonftratione indtgent^ non minus quam converfa illo- 
Tumtheoremata. lnter Axiomata vero fuperfluum hot 
ififDu* re£t<e fpatium non comfrehendunt,quandoqui- 

dem 



Digitized byGoogle 



De Veritat. Geometr. .131 

dem veritas hujus ex demonftratwnependeat. Et fane u- 
trumq-, tara Apolloniu quamEuclidem hac 111 parte pec- 
caffe manifeftum. Quod enim Geminus ait Apolloniu, 
cx incognitis ac minus certis certa probare voluifle,res „ 
ipfa declarat. Axioma enim hoc , 8ju£ eidem aqualia 
ttiam inter fe funt aequalia , tali quidem modo pro- 
bare voluit , ut eft apud Proclum lib. III. comment. in 
I Euclid. VerbaProcli integra adfcribam ut & fen- 
tentia Apollonii, & quid de ea fit ftatuendum una di- 
lcatur. tiw* <t7iifofy$ V X7n>M<W Ju/yjxfrcq TreTra- 

fULl TV Z*fCi>r*™» AjrlCC/MLTM ^lv JtftMoy fljjuJnP ™ ***** 

TnpfLafudos yia^iioripo^ufAM Woy JpQiaGmjMvoVyfuttioi 
hnChtyti '«wtw W <r[iix.pov. E9T» >^<J>wl to A 

Tflf b iw, Tvfc <ri Tof r. Ae> th w a Tcfr ;w eW 

y^i td A . Tof B. iW , tw K5tl*X« 7 * 7rw > W A ' 
r.Ti^^Xe*TrUy. f**a^fefc EV^tJ©* <$W* 
Act6«y ayccyx-otfy. EV jte* o& ict tw outw k^I^C 01 ^ wroy <*A- 
A>iAotf !<r* ec/iv , mpoy o& t% Taf ctuTaf tw ctu$ tS&ho^ 
•nrroy K5« a>A>f Aoi* tdV ctUTW T07roy. Tctu& o& ttoA- 

Aact(rci<pe<jB£ct tv i*foMt& Kfya>fJUL& h&pyU. guodau- 

temdemonflrationem primi AxiomatU attinet , quam 
Apollonius fe inveniffe credit , medius in ea termtnus 
nontantumipfaconciufione magis cognitusnon efl, ve- 
rum majore etiam difficvltate premitur y ut cuiyis, qui 
eam parumper exammare voluerit>facilej>atebit. Jta 
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enim ait. SitA. quantum^ tequale quanto B, Hoc vero 
Jit aquale quanto G. dico quod A.ipfi G. fit aquale. 
Qupniam enim A. & B. invicem funt aqualia^ergo a- 
qualem locumoccupabunt . A. ergo & G. etiam aqualem 
tocum occupabunt , & per confequens inter fe erunt £- 
qttalia. Inhis autemneceffarium eji duo fupponere, u- 
num , qva <eqvalia loca occupant inter fe effe £qvalia. 
Alterum , quod qu£ eidem eundem locum occupant , & 
interfe eundem occupent locum. Qvod autem n£c muU 
to fint obfcuriora qvam prafens Axioma , cuivis mani* 
fefium. Ex quibus liquet malc Apollonium demon- 
ftrationem Axiomatisin medium adduxifle, ideoque 
Axiomata in Geometricis de^monftrari non pofle , fed 

efle £vcL7n>$u*'&. Quod autem de Axiomatibus verum 
eft, idcerta quadam ratione ipfis quoque poftulatis 
convenit. Qua enim methodo refta linea Geometri- 
ca, vel accuratiflima qusecunque alia, a punfto ad pun- 
&umducipoflit,mGeometricis demonftrari nequit. 
Imo ii fubtilitcr res gerenda, ne circulus quidem Geo- 
metncus dcfcribi poteft, modufve in Geometria pro- 
poni, quo id fiat. Quis enim ullaartc Iineam circula- 
rem defcripferit, omnicarentem latitudine. Et ficjui- 
demidfieripoflet,quomodoplanum lllud nancifce- 
retur, in quo talis circuluseflet dcfcribendus. Unde 
neque re£ta terminata ita produci Geometrice poteft, 
cum planum, in quo ducenda eft , non habeatur. Vix 
enim tales reftas tahave plana acquircre pofllimus, 
qua: omni fenfibili vitio careant: quanto minus talc ha- 

bebi- 
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bebimus, in quo intelle£his nihil defideret. Ponit er- 
go Geomctra hxc omnia ita in rerum natura dari; 
modum vero quo dentur,aut dari poffint, non demon- 
ftrat. Non ergo Poftulata pofliint demonftrari , fed ea 
fupponere cogimur. Ea autem qux Geometra de lineis 
circulifve demonftrat,principahtcrquidem ac proprie 
verafuntde linea&circuloGeometrico : feniibiliter 
autcm Yeraetiam de lineis fenfibilibus, aliisque pla- 
nis ac fuperficiebus fenfibilibus , deprehenduntur. 
Quoniam vero Axiomata & Poftulata non demon- 
ftrantur, neque dcmonftrari poflunt; fcquitur duas 
hafce Propofitiones Omnes rcfti anguli interfeftint 
arquales, &:, Si in duas reftas refta incidcns,duos angu- 
los internos ad easdem partes minores fecerit duobus 
reftis, tunclineas verfus illas partes concurrere &c. 
vere nec Axiomata efle, nec Poftulata, cum ambx 
accurate demonftrari, &poflint, &debeant. Quod e- 
nim omninodebcant demonftrari, inde liquct; quod 
converfa horum ab ipfo Euclidc demonftrentur : & 
quod prxcipuum eft, hxc natura fua adeo clara non 
fint, utflnc demonftratione pro certis admitti debe- 
ant. Convcrfumenim quintiPoftulacicft Propoiitio 
XVII. libr.l. Cujiiivis trianguli duo anguli minores 
funt duobus reftis, quomodocunque fumpti , feu quod 
idemeft , fi in reftas lineas concurrcntes refta incidat, 
angulos internos facit duobus rcftis minores. Quo- 
niam ergo hoc demonftratur de angulis, crgo uiipfum 
dc concurrcntia laterum etiam demonftrari debet. 

R 3 Et 
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Etfane, cuivis res aequius examinanti, liquet> hoc 
Poftulatumper iecognitum noneflfe. Neque illudde 
angulis reftis tam clarum eft > ut fine omni alia cogni- 
tione mtelligi poflit. Qupmodo autem haec duo de- 
monftrentur , iequenticapite proponemus. 

CAP. XX. 

Qiiod ergo illam Propofitionem attinet Omnes 
anguli redti tnter Jefunt <f#«<a/wProclusquidemhoc 
modo eam demonftravit hbro. III. comment in I. 
Euclid:inhuncipfum locum. <Tt5o o/>9oj cu lito 

A B T >t, n u-770 AEZ , $n o2t Krcu eViv. £i * i 

'feptL aVrSv /tei£a>v ec/t* i <&pl$ tu B. EtyctpjLto^o/teW ctpct 
AEeViTMS A B, v| EZ ev& 7re<xe<&i. Yli^ira Ss i\ BH. 39 
exSeCxJicSflJJiBr.eVl ©. EVe) 2v o/>8>j i utto AB©,^ iVctf 
aM>iAoiS. l^Ojite*' 7? e'v toT* cpois, o& >i o/>8j) >amct iSfti T? tytfpS* 
'Hct^t i*?ro AB© jite*^»? ate v7ru ABH. llctMv ex£e- 
Ca^jiBH eVi tdK. EVel Sv o/jSjU uth! ABH. $ « t<t>e£* 
o/jSj), cW Tctu^ ^ foTJ tm Wo ABH» <5<?e w uttd AB© t\<L<r<ra9 
*7Y$ U7TD ABH. A'A\ct £ ju.el£ct>v , otte§ ctcftlvetSv. Cfox. & ' 

o/>9ji juei^v op9>!?. j/«/ ( in fchemate XI. ) j/jw r*#/ 

£«// comprehenfi AB r <^ aEZ; dico quod inter Jejint £- 

quales. Si enim id verum noneji^ utique alter horutn 

major erit Adaptetur AE tpfi AB. Cadetergo EZ /0- 

tra B r. Cadat vero ut BH, efr producatur BV in ©- 

Qgpniamergoangulus fub AeB ejl rettus> erunt bin* 

an- 
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anguli aquales invicem. Etenim in definitiombus ha- 
bemus , quod rectus angulus fit aqualis illi qui deinceps 
efiangulo. Angulus ergo AB& major efi angulo ABH. 
Rurfum educatur BH in K. Quoniam ergo angulus 
ABH efi reffus , & qui deinceps eft^etiamrectus^ tdeo% 
aquahsipfi ABH: erit utique angulus AB0 minor an* 
gulo ABH. Sed & major efi. quodefiabfurdum. Non 
er^o rettus angulus major efi retto. Quoniam vero 
demonftratio non tam facile fine fchemate intelligi 
poteft, nos una cum Latina interpretatione fchema 
adjecimus. Heic vero paucis demonftratione cxplica- 
bimus. Argumentatur au&orreducendoadverfariuni 
ad abfurdu\qui modus argumentandi fatis frcqvenseft 
in difciplinis. Vel enim angulus alteri angulo cequalis 
erit,vel major, vel minbr . Siaequalis eft , lis eft compo- 
fita. Si vero adverfarius hoc negaverit , utiq-, vel major 
erit altero angulo , vel minor. Dicat nunc adverfarius 
ABr in dato fchemate majorem efleAEZ. Siergore- 
&a AEZ inponacur ipfi ABr, ita ut aE congruatcum 
AB. tum EZ non congruet cumBr. Sienimcongrue- 
ret, utique anguli xquales forent per Axioma VIII. 
adeoque hinc fulfi tatem fux fententia? videret adver- 
farius.^ Quod u* ergo non congruunt: utique,cum AB r 
iit major quam AEZ, ergo EZ cadet intra AB& B C. 
Cadat v. g. in BH. Producatur vero re&a B V in 0. 
Definitio autemre&i anguli hxc eft , fi reda fuper re- 
£tam confiftens angulos utrinque aequales fecerit, tum 
.ambosillosanguloseflc reftos. Cum ergo AB refta 
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fupcrrectamBr confiftens, ab una parte reftum fa- 
ciat angulumABr: &abaltera, re&um huic aequalem 
faciet. Erit ergo AB® aequalis ABr & per conlequens 
majorquam ABH, hoceftquam aEZ. Verum fi re&a 
HB producatur in K: erit etiarri, ex hypothefi adveria- 
riiangulus A BK reftus & aequalis angulo ABH. An- 
gulus cnim ABH ex hypothefi adveriarii eft angulus 
aEZ hoc eftre&us. ln reftam autem lineam HK , in- 
fiftens refta AB, cum ab una parte re&um angulum fa- 
ciat,etiamabalterapartere£him faciet angulum : a- 
deoque KB A arqualcm ABH. E ft vero KBA angulus 
major AB© angulo. ergo & ABH major erit ABo 
angulo. Antea vero conclufum fuit, ex hac eadem 
adverfani hypothefi , ABH minorem efle angulo 
AB©. Idem ergo angulus, eodem angulo, & major 
eft,& minor. At falfum confequens, ergo & antece- 
dens. Adcoque reftus angulus nec major eft altero 
quocunque refto angulo, nec minor: ideoque aequalis. 

Poteftautem hocipfumalia breviori atque expe- 
ditiori methodo demonftrari. Cum enim ex defini- 
tionibusconitet, obtufum & acutum angulum a re- 
ctodifferre , eum quidem , quod rcclro major fit , hunc 
vero quod redlro fit minor-, itaq$ in hoc eodem dia- 
grammate , fi dicatur AEr reftus , major efte reclo 
AhZ, dematurergoaliquid angulo ABr, ut refiduum 
jequale fiat angulo aEZ. Quantumcunque vero illud 
fuerit quod aufertur, femper angulus refiduus minor 
critangulo ABr. ut v. g. fi auferatur HBr ab angu- 
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lo ABr, refiduus angulus ABH minor erit angulo AB r. 
Eft vero ABrre&us. Quiautemre&o minoreft,acu- 
tuseft, non vero re&us. Si ergo aEZ minor fuerit ABr. 
utique non re&us erit, fed acutus* Eodem modo fi 
^EZdicaturmajor efieAB r, feuquodidem eft, AB©: 
addatur aliquid. Quantumcunque vero illud fuerit, 
quod adjicitur , femper majorem angulum feciet re- 
Sto AB©. feu AB T. Ut fi GBK addatur AB©, erit angu- 
lus ABKmajorangulo AB©. At angulus AB© eft re- 
ttus. Quiautemre&omajoreft angulus, non reftus 
eft, fed obtufiis. Ergoangulus ABK noneft re&us, 
fedobtufiis. Et fi AEZ convenit angulo ABK,utique 
non reftus erit, fed obtufiis. Redhis ergo angulus,non 
poteft eflfe vel major, vel minor, altero re&o. Si cnim 
major fuerit , non rettus erit, fed obtufus. Sin minor: 
non reftus eft, fed acutus. Adeoque omnes anguli 
re&iinter fe erunt xquales. 

Quod autem demonftrarum eft dc re£Hs angulis, 
cosomnesinter fe efle aequales , id de converfonujus 
Propofitionis non valet , nempe omnes angulos ae- 
quales, efle re&os. In certo quidem cafu verum eft, 
nempe fi refba re&arn ita (ecuerit, ut omnes anguli * 
fint arqualcs , tum verum eft hofce angulos efle re- 
ctos. Adeoque verum etiam eft, fi anguli, vel duo, ad 
easdem partes, vel quatuor, ad omnes partes, ex dua- 
rum reftarum linearum inclinatione procreati, ae- 

Suales fuerint : tum femper efle redtos. Nec pofle 
uas reftas lineas quae inclinando fe invicem contin- 

S gunt. 
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gunt, aequales angulos , fingulos, fingulis, efficere, nifi 
anguliillifint re&i. Non tamen omncs propterea an- 
guli aequates,fbnt refti. Qiiando enim linea lineam fe- 
cat, qui ad verticem funt anguli , femper invicem 
font aequajes, & tamen, & acuti efle poffimt, obtufi, 
ut ex XV. Propofitione L Elem. liquet. 

Quod vero Pappus & ex eo Proclus dcmonftrare 
conantur, efle quosdam angulos reftis acquales, nec 
tamen reftos, id non video quomodo ex appofita eo- 
rum demonftratione fequatur. Verba Procli funt. 

Cf St TiLitTCte iTiimavi vficLs op9atf 5 *ok to <t\7iq-po(pov lvx.tU <£- 
Xnjti 70 tw ymTyopfoyinaL Ik 7rctv$seiveq ogfiw, A'M.' u ll& 
IvdvjqcLfJLfjLCS m mvlae ofAynf eivotf. £l#cL<QzLf <Ti Te&i^epo- 
Jt&fJLfJLQV yavlcur louv op9* Suyfthq. Ked «RiAov is £rx,e& rh feictu- 
m opSiV eivct| SvvcL^QtLf <&po<Tu,y>ptv<rofjLw. Kct^ tw nm 
iv&vy^ifi^U» ymS» to/aw, tw ipfif eActjLtSctvojue*, vQipoldtS 

iMmVlfTIO ivbtULt vtyt?QOY$ CtX\ttQ$ <QfO$ TW V^^UfJL&Vfiy 

i\ ton t? op9* v xwn&i tfon o*p9Si ) legendum op8>} e<7ivy &7r*$ 
ftwTe iM-^oLLifjLoi. Ntvo«c3fixratr We eu9eictf <ft!o SroU ett A B. BI\ 
-HroiVffcq W -of s£ $ B op9>Sv. Kctj eV«ccw icrcq , j^m eV ctUTSv >J- 
/ tuxux.Ai<*. xiv7i?<i> yjj ^ct<pt^et& ^ctCpeW ra AEB, BZI\ 
£ ot* ww» mifmwXuL 7 i<H?^(u ctM>iAoi<?, j u^o 

EBA 70*1* t* U770 ZBr. Koiv* oenteioSoj, irjji j} AoiT)» * usro 
ABZ» dA» *V j o>8h t>! /uivoe* J8 t* uVi EBZ. K«} 
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&x. i<tiv )| fJLWQutik opfi)). Tof il WJTcS TfOTTca w <Lfj&\ua<; 
$m$ >i o£eios4 U7ro ABr. Je^^oilcci ctu'»i lon fwvoe<<rte. Tv- 
© e V* TuJos tov TFtZjLtyipoyziiJLijLQdV yuna» TO (\yt&- 
Gd/o/uvov toTs ivJvy^dfjLfjLoii. FlAw TOo-ytpv iVov, eV 1 /jl\ v 
* ifo opS^ T>tf (LfJL^XtLdj; i2fo<dta<q tw /te&gu ^aviixr 
T>!$ AB ivjeiais BZ Trie^peia*. Eth t*s o£e<ee$ et^e- . 
Aeiv. H 7^ AB. euf/eict refim t>iv BZ 7rce/i<J>epeW. Tappus 
verorefledocuitquodconverfum. hujus verum non Jit. 
Nempe angulum recto aqualem^ etiam femper ejfe re- 
cturn. Sedji quidem reclilineus fuerit, omnino recJu effe. 
*PoJfe autem & angulum peripheriis circuli comprehen- 
Jum demonfrari aqualem anguiorecJo. Et tamen cla- 
runi tji , hunc rectum dici non pqjfe. In divijione quidem 
reElilineorum angulorum> reBumeum effe diximusqui 
Jit quando refiaiineaalteri ret~t<e Jupponitur , qu£ aui- 
dem priori rella Jine omni inciinatione injifiit. Aaeo<% 
quireUoeJi aquatis^ non femper recJus ejt, niji etiam 
fueritrecTdineus, Concipiantur vero du£ recJtf linea 
AB* B T. comprehendentesreBum angulutn ad B.Jint 
• linea ha aquales. Superipfis autem* centris & inter- 
vailts convenientibus , defcribantur duo Jemicirculi 
AEB^BZ r. Quoniam igitur femicirculi conveniunt 
invicem , ergo & angulus EB A aqualis erit angulo 
ZBT. Apponatur communis & refiduus , ABZ. Totus 
ergo recJus angulus aqiialis angulo Lumeformi, qui 
comprehenditur fub EBZ. Et tamen angulushic Lu- 
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n<eformisnon ejl reclus. Eodem modo fi angulus AB r 
ponaturvelobtujus, vel acutus , demonjlratur angulus 
Lunaformis huic ejfe aqualis. Hac emm fpecies angu- 
lorum peripheriis comprehenjbrum, conjertur cumre- 
clihneis. ldveropr£tereafciendumeJl > quodcum an- 
gulus AB \\rec~lusfuerit>aut obtu/us: tum angulum com- 
prehenfumrectaAB & c Peripheria BZ debere apponi: 
quandovero acutus fuerit^ auferturanguluspradiftus. 
RecJa enim AB fecat tumTeripheriam BZ. Verumia 
hoc quidem argumento plus videtur efle m conclu- 
fione, quam fuit in pncmiflis. Sit emm diagramma 
juxta rationem Pappi vel Procli exftru&um n. XII. 
Atqueineofitapgulns BZr. rcttus , latera autem AB 
& Br sequalia: fuper his autem exftrufti femicirculi 
AEB BZr, manifeftum quidem eft: angulos ABE & 
fEZeflexquales. Quod vcro angulus ABZreliqvus, 
junftus communi EBZ,fit a^qualis refto ABr^ vel Iblus, 
ZBE Lunaeformis, aequalis nt refto ABG: id vero mi- 
nime liquet. Contrarium potius hinc fequitur. An- 
gulus enim AB r excedit angulum Lunaeformem binis 
angulis miftis ABZ nempe , Sc TBEj ideoque fi an- 
gulus AB r debet acquari angulo ZBE, debent prius hi 
duoanguliauferri. Angulus ergo Lunarformis feu ex 
duobus circuli peripheriis compofitus , eft minor an- 
gulo redlo, & non azqualis. Qiiod autem diagramma 
hoc modo ordinaridebeat,ex fequentibus Iiquet. Ait 
enimfiangulus ABT ponaturacutus, tum reftam AB 
fecareperipheriam : inobtufoautem, velxedto, non i- 
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tem, ideoque angulum comprehenfum AB recta & 
BZ periphena heic addi debere , illic vero aurerru 
Quod quidem in hoc diagrammate conringere vide- 
mus. In acuto enim angulo LBK,re£ba KB fecat pe-* 
ripheriam BMI. In angulo autem re£to A E r, aut ob- 
tufo HBN, id non contingit. Sed tamen veritas rei 
nihilo propterhoc clanor. Sufpicabar mendum heic 
latere, vel aliquid deefle. Verum quocunque modo 
locus vel emendetur, vel reftituatur, vix quicquam 
proficere poflumus , cum ipfa aflcrtio perqua fit dubia. 
Id enim certum eft,angulum peripheriarum, a redrili- 
neocomprehenfum, multo minorem efle lpfo rectili- 
neo. Quicquid fit, deeonuncmultisinquirereanirrius 
nobis non eft, cum certum fit, Definitionem Geome- 
tncam efle certiflimam , quae omnes angulos re&ili- 
ncos , non re&os , vel minores facit rectis , vel ma- 
^ores. 

CAP. XXI. 

Alterumpoftulatummajori videtur indigere de- 
monftratione , ideoque a Ptolemaeo ficut aliud quod- 
dam Thcorema didufte fuit demonftratum. Liq uet 
hocexProcloquiPtolemaei Propofitionem modum- 
que demonftrandi totidem verbis recenfet , qua: eo 
libentius heic adponam, quod ipfius Ptolemaei fcrip- 
tum hacde re nusquam reperiattir. Ita vero Proclus 
Iibro IV. in L Elcm. Euclidis in Propofit. XXIX» 
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9 ev ewio J^t&i *%lwr**. AoKtifix)' 0 n&Aeuiuo* itfg Jg4xrS- 
vctj ti rcSttfi t5 toU etTr' eActTTovav i cWo op9a>v e3t€ctMojuiyct4 
QvjifTm/lw. JC^^e4x.vuoT7n!Mcto/'oAct€iy tSv fte^pi tS<& t* 
^e«p>iftct^$ utto t5 yoi^eitfTv *TO<fe<^y^0V. Kotj 
iteicQa 7ibJv& ltvct|ci\»S? ivet u* tyj vfjL&t o^Acv eVaoTx^ue? 
ctMoy , tW Atytuct&ov tS& t^eixvucQrty <ftct t2>v 'zsffoupvtyifm. 
Iir <& XS^ To3v ^oStfoiy/Avw j TD .ntJ ctTro <Tuo7v o/»6ou$ io*5v 
«tGctMouactc fjiM^fjixk (yfim^tif. \ty» «roivw ofrx) td ctvct- 
trxAiv ctA>i9k 3 J^u td, /r^jjtM^Acvv fcroSv tSv eu9«2>v j^lj Teuvo- 
fjL&cot vm jjucls tvVeicLc tcls tvXgS 3(5« g7n Tct ctufc uep>? >k)y< ct< 
Juo opQoTs lo-ct e»vct(. XvctyxA >^o TtLivXacur tcl)$ 7rct/>ctM>j- 

XIK VI dbO OotfoUS 1001$ '/70160 TOLS tv(g$ ifjtf 6^1 Tflt CtUfet LUpT) ya- 
VitXC , >V *Wo Op95v \\1<TGX$. IzqVKTCH/ XV /©^S*tM>lA0i , CU Ctj3. y<?. 

XyitfJL^n^Tcc h$kv*lgie i e^.Aeyoj oZf £-7701 ettftJo o/>9£v jttei^S* 
Tct* ev&V >£ eV » Tct iulct. E\ y±p cd V7ic cl(\ yv\(. <5uo opQat 
fiu£x$y cri Aoi^otj cft vm@fy$x(^$vl op9Sv 1\<!utjjX$. A*Mct x, 
duo 0*^9 5v /tei£s$ ca ctu&u. Oui^v y±f uctMov cu ct yn 7iapctA- 
AmAoi ^ Vcu >?<$•. t^/S.cS^ uvifiTTSvvovL i\£ TcU ot£ y» Juoop^Sv 
uei^^oiet^ iv& , x^S e\* ra* ^/3. r\$ eV 7 "^^ op9Siv 
TTDiJtre* fiu(%$ TotS ev&. A'M' ott iulctj x^ <Juo ip9ojy i\iaaiSi. 
A'i y±f TtircroLpts cti vtto <l(>u yn^. ^n. h^T^cLff^ 3o9ct« 1- 
cctf/o^ ctdYvct^v. d/AOio^^e Jcigo^oi cVta^ mL&L&x* 
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\*s ilJLTnSxw X miuSuo op8£v eAclera** rh 
kv^gL, fApti yjinat. Ej <5e ytMtt piuQst, fwrre \hio-<rX$ 7701^^6* 
S&o 6 pQw , Aei«7TB^i 3 ttiv liJLinnfiiSacvt fruo opQ<Zis y iVdls 'TroiSv 
ivfy $ eVi Tct autgt aep>j yDHou;. TviV <fi *&foh$ttryfjL&X 70 
^oxeiaevov avau<]>ic-6>V7&>s i^Jeitvugci. Ae>» ^yi o& eW e<£ 
^euO^euOe^eV^n^cra^eV^? ^ eVi Tol au§t yJip\y*- 
viac Suo opQav iA<xo-o~ovaL$ tpoiu y Qvll^o^v^li cd euiUicu ix£>aX" 
XofJLVioL^ i<p' dL fjutpvi eViv oitwv <ft!o QpfiSr eAaa-a-oves. Mh^^o . 
QjfJLTTiifttT&Govt , ctM , t*i etatyt'jfla& UKTlf e'3>* a v /ttep>j cti tSv c^o 
opfltvv eAaa-aoves > 'ttoMcv ^aMov eWgti ct^u^catsi e^n 0aTe- 
fa,e<J> a iwv cwoeia-iv opva» ca ueif cves, a><?« e<$ e^Tepa av eiev 
iwfjLTclafgi eaeuSeica, ei« iV& 7nipaM>iAoi eiaiv. A*Ma «TgJ^Dt/a» 
Kl iteis m$ 7iapaM>iAJf« e>-7n7rT*aa,, icis evS* & sV' & awQi 
aep* <hio o'p9a7s Krac-TreiVe* >*viac. A*i ctu&ti apa $ <Tuo op9c& 

iaca , ^ Juo op9«v eAaaa-oves , o^ acTuVaSv. Quae ita verto 
& ut reftius intelligatur diagramma XII. confiderari 
jubeo» Jam vero & illud quod Euclides ajfumpfit, alii 
quidam uttheorema demonfirare funt conati\ atquein- 
ter hos 'Ptolemau* in libro, quo probavjt reffas, a mi- 
noribus angulis, quam duo retji^ produftas concurrere. 
Hocvwo demonftrat) multis antea /uppofitis, quaEu- 
clides demonftravit , quorum fidem neque nos elevare 
volumus, ne turba* excitemuSy fed permtttemus hoc ut 
Lemma altquod ex pracedentibus probari. Unum vero 
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inter h<ec demonftrata, eft, Retfas, qua a binis angulis^ 
aqualtbus tottdem rettis, educuntur nusquam concur- 
rere. Cujus converfum & verum effedico y nempeft re- 
aafecuertt duas parallelas tum inttrnos angulos , ad 
easdempartes,duobusretliseJfe<equales. Necelfarium 
entm ejt eam quaparallelasfecai.angulos internos & ad 
easdem partef, vel minores facere duobus reclts, C vel 
majores) veUquales. Sint paraUeU linea «$ y t in- 
ctdatverotnhas dico quod nonfaciat internosan- 
gulos majores duobus recJis. Si enim *{n ^ duobus 
recltsfmtmajores, reliquiangulinempe^&^ duo- 
bus rectis erunt minores. Sea iidem & duobus recJis 
Junt majores. Non enim y, magis funt paraUeU 
quamtf t0. ut proptereafitllaqu* in «( yn inciditre- 
clasy bmostnternos & ad eadem partes angulos faciat 
duobusreffismajorcs: etiamiUaqua in 4 n* incidit, 
int ernos & ad easdem Dartes anauln Junhu* ^ « 



angu/o: 

9 iidem anguli & duobus reffis 
anguli «{» y*t&fr ^{quatuorre- 



yu uuaiuorre- 
£hs aquales.Eftvero hoc abfurdum. Eodemodo demon- 
Jtrabtmus quod qu* in duas rettas incidat > intemos &. 
adeasdem partes angu/os nonjaciat , duobus recJis mi- 
rwres. Stveronequemajoresfunt, neque minores 
duobusreffts,fequttur rtttque eam qu* duabus recJis 
tnctdtt tnternos & ad easdem partes anmlos efficere 
duobusrecJistauales. Hocverodemonflrato Ctne omni 
contrwer^ 

mantbus habemus. 7)ico enimjiin duas rectas retta 
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incidens internos & ad easdem partes angulos' minores 
fecerit duobus reEti* , concurrent reftte ill<c edufita ver^ 
Jus eas partes ubi funt duo anguli duobtis reEtis mino- 
res. Si enimverfus easpartes non concurrunt, nbi funt 
anguli duobus reEtis minores , multo minus concurrent 
verfus alteram partem^ ubi funt bini anguli binis reEtis 
majores , ita ut verfus neutram partem concurrant , i- 
deoquejmt paralleU. Sed demonjiratum eji, eam qu£ 
inparallelas incidit,internos & ad easdem partes an- 
gulos^aquales facere duobus rettis. lidem ergo anguli 
&binis re6tis aquales Jirnt, & duobus rettis minores: 
quodejlimpojfibile. Ha&enus quidem Ptolemaeus de- 
monftravit, fiinredtas lineas refta incidens angulos 
fecerit duobus re&is minores, tum re&as illas concur- 
rere. Id vero fieri verfus illas partes, ubi funt anguli 
duobus reftis minores, poltea hoc modo probat. 
\zqzi(i<M y±f <Ttlo eu9e«a ca'ct/3 yd\ lfjL7nSaoi>L eis cui&s Ji e^>i9 
TOieda nt$ v7rocL(y)yjJ\v7ni yvif ovo zp^ihcLojiSi.OU ll& tfytfx, 
ko-ifjLTclufgi ct£ eu^ewq Hfoixfoi $ Si Qv/jltiItHxgiv r\\ I7A m cty 

to x.. Iitoj h cd fjL& vtco cl£>) j^y/ $bo op§c£>v.\\o\v e\cLoo-x$ y 
cd$\ V7ii cl(t\ $£v\ Sio opQciis 'locu^ £o9ftf k<pcLp$&ffYi$ 'Tiis vtco 
a^,* uTroyvi^ i\ci<rowt<?GL\ TtfS v7to${y\. Tpiy!»x dpx rS w£c 

J Ixfy t TM hfy cLTtVlts/liOV tKcLGOW /oTftg kSvVCL^V. OUX CL&L^ 

HgJ(gL WjtgL o-VLLTrti&Xovt. A'McL ll& ovlltA^Xoiv. Kctlot^otrepot 
cLpcLyovLLTciao-i* cLvnmv £7ol\>xslj cl t&« ow opvQV i\ov i\cLocron$ ' 
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Sint enitn in digramate XIII \ dua re£t£ *$.yt mqwdt . 
incidat reffa ^faciens angulos *fy & y^minores duo~ 
bus rectis. Reliqui ergo angult majores erut duobus re- 
ftts. ^Demonflratum vero anteafuit lineas hafce iiecef 
rio concurrere. Quontam ergo concurrunt, fiet utique 
tUud veliverfus *j y <vel verfus .Concurrant verfus 
iirca *,®uoniam ergo y*{duobus recJis funt mino 
res^anguli autem »i* @£« *quales duobus re&x^ aempto 
communh erit yy^mJnor quam uG*. In trtangulo ergo 
angulus externus interno & oppofito minor erit : quod 
ejtabfurdum. Non ergo verfus hafce partes concurrent. 
jit concurrunt tamen. Fitergo iUudverfusaliaspar- 
tesMi angulifunt duobus refiis minores. Et tah qui- 
dem modo Ptolemarus hxc demonftrare fuit conatus. 
Nec tamcn ejus demonftratio Proclo placurt. Id e- 
nimaflumere videtur quod adverfarius nontam faci- 
Jefinedemonftrationeconcedet. Quodenim in pri- 
mademonftratione ait Si *fy yy^ duobus retlis fiint 
majores.ergo^^duobus rettiserunt minores id fe- 
cile concedet adverlarius. Neque tamen ideo hanc 
confequentiam admittet, quod 3£><Ju£ fint etiam ma- 
jores duobus re£Hs. Idenim per feevidens non efh 
Adeoque nequeabfurdum illud ex hypothcfi adver- 
fariicolligitur, quod inde deducere vult Ptolemseus, 
fuaque hoc modo demonftrare. Aliam etgo viam 
ProcluseftingrefTus. Etprimoquidem Axiomatislo- 
co fitpponit. Si dua recl* angulum ab una parte fa^ 
dentes^abalteraparte ininfimtumproducantur, tum 

quat- 
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quascunque magnitudines finitas comprehendere pojfe. 
Inde demonftrat qu£ unam parallelarum fecat re£ia 
Itnea, etiam alteram paraUelarum fecare. Demu mPo - 
ftulatumhoc Euclideum aggreditur. Sed ipfum Pro- 
clum loquentem audiamus. Ylpo$$i%v tv& eVz^/m/ge. 

yj.&<nttVcL(^ofjLtvoviSW)\tyl(8ci> tux^ vfj&vok $11 ^foXa&w ct- 

fyafJLCt TOItfSv ®W ApiyoJgAH? Ix&wfyy ysfa(TMVeL^Ct>V7Cl- 

TOpcto7te'voveiVct| tov ilqglloVk eW Il<$ ivo$ oVLitliX Juo e*£ctMov- 
^ieuOetcq yavicu/ ttdiSo-xi ht cttfeipw, 7mv 7tt7&pcL<rLLtVQv {Ayi- 
5"0S u7T€p£ctMe< r\ £ict7ctcn$ ctuTav t£v iis ct?TEipov eV.Soc.Mo/xi- 
vccv. Iicfufy yovv Iilwqs oli ktfupZv iaav ct7ri tS 3tev7£& 

1W m&typUOJ) lx.Ci&AtifAvCi)V) ctrftopOV^ fU&JrV. TLi" 

m£y.Gfjj&X y^f oV&S, ctu£>joui TW hicpLcnv kSivoLfcv. ciq* £x 

CtT€ipOI dl euS&CCJ. FlotV^ Sv TV A^^V^ 7K7Te gyLCrfJL&X fJ&yi" 

§xs /tet^ov ctMtfAav ^Gt^orov&i eV/SaMo/tt^ 0 ^ inx ct7reipoy oti 
tu9eict|. T^iVcJVi 'QfQVTnQivfe, XeyB y o7< icui 7rapaMjAojy eu- 
©etav t>iv eTepcw Ttf euOeta? Tejuva/le/tet ^ t>iv AoiTrw. IiV&o-a» 
^o7rapotM»Aoica a£ yc^ ^ Tejttv*T© t>iv aj2 >i e£>t ' Ae>a> o7e 
tw yc? Te^ttei. EVe! y&f <ftio euSetaj eViv a<J>' evos on/tel^ tS £ e'i£ 
ctTsipov eVSctMo/tevctf ca £>i.7rav$s fjmy&xs fAifyvct tx* 01 
^iac^tcnv. ass xs\ tVtV oVoy e'71- -tci (juc&Q twv 7ra£ctM>iA0V. 
oV ctv Jv uet^ov oimJiAojv &es£mv, ttV tvt&jv S^acrtcreoj!; , Te/tet i 
^HTwyJ. Eavctpa 7rctpctM^iA«y TWerepa* TeVtVHTis eV)-eia, ■ 

T 2 T«jU« 



148 WlLHELMI LaNgI. 

fyfxvt ro <&fMUfxtw. L'Wew Sboivjeiom cd a/2 ySy^fx. 
'TnT&iTohs (v/fc$ Hct£. l\i<rooioL$ Sbb 5p9«y Troitfax TcU utto 

<K* A£>,> °* C u ^ ff «»5" «J lu^ifiq XitSt raSfe, Tcl /o- 
cV ou -rov <Tuo eu9e*av ekrl v i\<L<rcx$. EtoiJSJ^ cu uto 8e£ 
^€e\ct(r<r^fcV!v Sio opGw th umpo;^ iwr <J\x> ipQwJw \'<n $ 
wrokfi w ex.£e^A«c&6)J9e eVi to x. Ettc! 5k e<* 7^ y£ 
e>-rt^^£V)ie^yjU7roiSTcl$£v^;^o oo9c& uVo 8e»> 

^e,7iapaM)*AoieViy.<x; 9x,y<? tu9e<ct( • ^ T*V*e* w.xfl jf ct#. 
Te^et <£pct ^ *w 7<* ft* to ^fohSoiy/wou £u/«w5vSu i*~ 
otj ct/3 7 j «t3*ct, i eu tov tWo op9£v > 

<T«<FW&i td ^i/ce^evcF. J#/ i/*T0 y«/ h<ec accuratius 
fcire difcupit >h<ec dicimus >quod necejfarium fit dlud 
Axioma fupponere, quo Ariftoteles etiam ufus eft, cum 
demonftrare vellet mundum ejfe ftnitum. Si ab uno figno 
du<e re£i<e line<e in infimtum educantur^ qu<e angulum 
faciunt , earum diftantia , cum in infinitum producun- 
tur> quamcunqueftnitam magnitudinemexcedet. Et 
demonftratum quidem eft Artfioteli , fi infinita fuerint 
rect<e qu<e a circuload peripheriam ducuntur , tum et- 
iam intervallum retiarum infinitum effe. Finiti enim 
intervattumaugere^eft impoffibife. Ideoque nifi inter- 
vallum infinitum fuerit^neque line<e infinita erunt. 
Qnantacunque ergo fumatur magnitudo , dummodo 
finita, intervallum reilarum in tnfinitum produclarum 

illam 
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iffam necejfario excedit. Hoc autem fuppofito^dico fire- 
6ta linea unam retiarum paralielarum fecuerit etiamal- 
teram fecabit.Sint enim parallel<e rf 3 y&.infiguraXll.& 
fecet qvidem recta rec~tam*$.dico qvod eadem *bre* 
ftam fecabit. Cum entm du<e rec~t<e ab eodem pun- 
c~to ( producantur in infinitum , recttf nempe 6£ & (n 
ergointervallum earum qvacunq-, magnitndine aut di- 
fiantia majus erit. Ideoque & diftantiatn parallela- 
rumltnearum & y* exedet Ubi autemtnterval- 
lum reEtarum majus fiuerit tntervallo parallelarum^ 
fiecabtt & rectam y*> Si igitur unam paraUelarum 
retta fiecuertt^ etiam alteram fecabit. Hoc autem an- 
tea demonfirato , confiequenter idipfum demonfirabi- 
mus,quod pra manibus nunc habemus.Sint du<e ret~t<e *£ 
ytfigura XlV.in qvas incidat i^faciens angulos 2 {% 
duobus reftis mtnores y dtco^ qvodrecttf cotncidant ver- 
fus eas partes^ ubi fiunt anguli duobus recJts mhtores. 
§ivoniamentm 3~* minores fiunt duobus recJts, ex~ 
ceffu tlloqvo duo reelii hofice excedunt,confittuatur an- 
gulus Ht> huicexceffui dqvalis* ejictaturq-, ^ i n *. 
Qvoniam ergo recta e£ in reclas *8 y* incidens in- 
ternos angulos duobus redivs aqvales facit , ncmpe 
angulos 9e£ & <^e, erunt & y2 paralleU. Se- 
cat autem refta rectam *9 ergo& reElam y* fe- 
cabit, per illud qvodnunc demonfiravtmus. Concur- 
rent igitur «@ y& verfius illas pavtes , tibt fiunt angnli 
duobtti reclis minores qvod demonftrare oportebat. 

T 3 At- 
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Atqvein hac qvidero demonftratione pratter Ax]offla 
qvod heic adducitur, etiam propofitionem XXVII 
lib. L fupponit. Coetera in demonftratione clara 
funt , ncc ullam habent difficultatem. Satis qvidem 
compertum habeo, folereEuclidem,ex antecedenti* 
bus,ea qvae immediate.feqvuntur demonftrare, atque 
hoc modo,Propofitionem qvx tradit duos angulos tri- 
anguli internos & oppofitos externo efle aeqvales, 
ex antecedente Propofitione demonftrari , qvx 

Svidem ex eo qvod nunc explicuimus Theoremate 
ependet. Id qvoqvc cognitum mihi ef^pofle illam 
ipiam Propofitionem longe breviori via expedi- 
ri , nempe li in Propofitione XVI, demonftratum 
fuerit lineas qvse angulos externos faciuntin diredum^ 
fibi jacere: ficut illud qvoqve alibi a nobis faftum 
eft. s ec * qvandoqvidem Euclidis Propofitiones 
eo , qvem ex Proclo laudavimus, modo,fatisbene 
nunc demonftrentur , nolumus Le&orem diutiushis 
detinere. Qvoniam vero omnia Geometriae princi- 
pia , qax ab Euclide L libro Elementorum ponun- 
tur , vera efle funt deprehenfa : nunc qvid in ipfis 
conclufionibusaqvibusdamdefideratum fuit, paucis 

attingemus. 

C AP. XXII. 

- 

Diximus antea ubi contra Sextum Empiricum dif- 
putavimus,-argumentum qvod contra X.Propofiti- 
onemlibri I. Element.proponit, falfe mtihypothe- 
fi , nempe lineas ex pun&is componi. Cum ergo 

huic 
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huic objechoni dlibi fatisfa&um fit, eo lc£toremre- 
mittimus. Prater Pyrrhonios autem feu Seepticos, 
aliosquoq-, advcrfarios habuere Geometra? nempc E- 
picureos, qvi quidem non falikaris principia Geo- 
mctnca arguebant , fed potius ut nimis accurate e- ' 
tiamres manifeftnsdemonftrantia irridebanr. Nota 
eft Epicureorum vox de Propofitione XX. lib. I. Ele- 
mentor. eam nempePropofitionem adeo per fe cla- 
ram & perfpicuam , ut ejus veritas etiam afino con- 

ftet* Proclus ad hanc Propofitionem. T^S td *)-ea- 

gtytot Sutoijgeiv jidju uqQclgiv , 01 E , my.Si^ioi yjjfova Xiysviis ctulo 

J5\0VfcJKOf £ fmhfMciS iH<QvLj KCLTOLaK&)Y\$, CjfJLOlCOi Siobl- 

/ mo5rifJL0V0$ tffcq t^yv roi ill^ovta twl^l/juu^Icl; ct^iouy, j^tdTs 
<L&\olc, , ctu^ev vn&vAV. O y±f> rcivfe, cruy^eojv <J>ctve£o£ 
*Ht n oyoLTrohtAv ctyvoav. (SU wj* ovoa '(g *?r§oxe(- 
luvov Ge^/wL yicatjLfjLov x^t^cTc^uct^cnv ex. tv leOeVS? X?i~ 
% Q x elefoy mipoi; r ^eugajv- , r ovov rbx> luclv oHvw 
*7rSev£yy , ctMct Lw\fgL$ $uo 7£0<J)>iS oqiyLUVo?. Conjve- *" 

verunt qvidem Epicurei hoc Theorema traducere , 
centes aftno illud ejje cogrittum, neq\ ulla indigere de~ 
monftratione. Eum vero qvi mamfefta demonfirare 
conatur, non minus infcite agere , qvam qvi ignotiy 
Jine demonftratione fidem habet. ^vi enim hac con- 
funditjnaritfefte deprehenditur iqnorare, qvid ilhidjit> 
qvod indemonjiratum fupponere tantnm decet, gyod 
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vero prafens negocium etiam afino cognitum Jit y inde 
probant, qvodpofito gramine circa unumterminumla- 
teris alicujus , afinus illud tanlum latus emetiatur y ' 
neqve circumitione gaudeat , duove latera conficiat. 
Huic vero dubio ita rcfpondit Proclus : n§o$ Si tstv& 
AeJtleov VU <rot<J>es /L&y etioSviaiv '^J $ kcngypa,, 

oa<J>es ^veTncS^vixov Ao^cv. IloMct >^>jo t% 7TE?rov()ev 
t ^ayfutTOv/oiov °fv>fxcLim $ <7Cup r% T?j oUc3>(o-e< oa* 
<f>es. AMoitos Oe^/tcuWi, ?>t$ imq-bfMS t$y>v eAeTv , tiIt^w, 
aaufjboLTG) ouvctft&i n mfJU*,UY.afi fofAotf , oCpca&tJtoT? fjJ>ejLQi$ $ 
Tnj^t/x^^i^cn. IlctAiv oZr TUvy/teGct t?i ouoSwfet J?Aov,7rS* <f£ 
■/Uvv^6ot7ia^7VoH Aoy« ^ciAeTrcV, KS^&l ot/t^e* $ x^fei 
£ict<7>ytot , <Tfc ctTrEi^t £Vi/tev, <Lrtu%w y&f ^tct^e^y 
fjmy&U. "E^^ivuvj^ VTTfi>v^^/xJi^evcq^<Ttio, %$ 
fxiaiy 17» cticS)(o-et 7tstfe<)>cive$jetMct 7T& t% >ie]ctf ths vm* 
qYfws 'l^yv iiiriiv. Ad h£c vero dicendum efl qvod 
Theoremahoc fenfibus qvidem manifefie verum depre- 
hendatur^ nonverojuxtarationemjcientificam. Atq- y 
id qvidcm multis in rebus contingit I^nem enim ca- 
lejacere^ fenfibus qvidem manifefium efi. qvomodo au- 
tem calefaciat , idfcientia difcernere debet , utrum vir- 
tnte incorPorali , aut corporalibus fefiionibus^ iis% vel 
Sphxricis vel Tyramidalibus. Rurfum , qvod mo- 
veamur ?nanifejtumeft , qvomodo vero moveamur et- 
iam rationi exhibere efiper qvamdijjicile , utrumje- 

cundum 
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cundum indivifibile^ autfecundumintervalla. qvoitem 
tnodo infinita tranfeamus. omnis enim magnit udo in in - 
finitum dividitur. Qvamvis ergofenfibusfit manife- 
ftum-i duo trianguli latera majora ejfe tertio > tamen 
qvomodo id fiat , fola fcientia dicere potefi. Et fane 
non iine caufa heic qvseri poflet , qvi fiat? qvod m tri- 
angulis re&ilineis duo latera femper fint majora reli- 

?vo, cum in aliis triangul is id verum abfolute non fi t . 
oteft enim dari triangulum miftum , conftans nempe 
binis lateribus reftilineis & una portione perjpherise 
circuli , in q vo, unum hoc latus majus erit duobus re- 
liqvis Si enim latera reftilinea fuerint circuli radii, 
angulus aurem his comprehenfus major. 1 1 f . gradi- 
bus:dico arcum circuliiif . grhoc eft,tertiumlatus hu- 
jus trianguli, omnesq; adeo arcus hoc majores,uiqj ad 
femicirculum, qvamdiu angulus ullusconcipiporeft, 
majores elTe binis radiis: adeoq; , in omnibus hiice ca- 
fibus, duo latera trianguli minora tertio. Bini enim 
radii seqvantur integrx diametro. Diameter autem 
circuli fe habet ad peripheriam ut 2 2. ad 7. juxta ra- 
tionem Archimedeam , adeoq* Hemiperipheria ad 
diametrum,ut 1 1. ad 7. Septem ergo undecimx par- 
tcs fcmicircumferentiae seqvantur ipfi diametro,ade- 
oq* binisradiis. At fi circumferentiadimidiain 11. 
partes fecetur, cuivis parti convenient grad. 16. 1 \. 
45>'. J {. adeoq-,feptemundecimxfunt n^*'^}' 11 »- . 
aqvalesintegrx diametro,&perconfequens binis ra- 
diis , qvi funt latera tranguli mixti. Duo ergo latcra 
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in illo qvidem triangulo, funt acqualia tertio : ubi ve« 
ro ulterius ventum fuerit ad iif* gradus & ultra , 
duo latera funt minora tertio* Quod fi Archime- 
dea ratio non placuerit , qvae tamen fatis clare de- 
monftrat , id qvod nos fupponimus : poteft ex fubti- 
liflima& omniumaccuratiflima ratione Ludolphi van 
Ceulen computus deduci, & veritas hujus problema- 
tis non minus conftabit. Propter has ergo caufas ne- 
ceflarium erat demonftrare Propofitionem XX. lib. L 
Elementorum, ut conftaret, id qvod in miftis triangu- 
lis verum abfolute non eft, in re&ilineis verum efle. 
Et fane multa funt quae fenfibus aliter apparent, quam 
intelie&us & ratio ea revera efle demonftrat. Epi- 
curci Iblem bipedalem pronunciabant,quodtalis ap- 
pareret. Non ignoro infignem Philofbpum fuifle 
Epicurum & naturalis fcientix perqva peritum,ideoq> 
necGeometriaerudera fuifle arbitror,qv am vis illud de 
ipfo aflirmare videatur, vel faltem indicareSextusEm- 
piricusJnter afleclas tamenhujus,velillos(altem,qvi 
nomine tenus Philofophi Epicurei erant 3 multirudes 
atq> indo&i repenebantur,' quorumSr hanc fuiflc ob- 
je&ionem arbicror, ut 8c quada cceteroru abfurdoru, 
qvae Epicureis tribuuntur. Nam longe re£hus in qvi* 
busda fapuifle Epicurum lemmata ipfius quae apud ve- 
tereshabemus quseqj magna diligentia , infignis ille 
Philofophus & Mathematicus Petrus Gaflendus col- 
legit, abunde commonftrant. Sed ut ad argumen- 
tum re vertar , dico multa fenfibus aliter apparere qu£ 
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revcrifunt , ut Sol bipcdalis, ftellas vix unciales^gux 
tamen ratio demonftrat longe majora efle. Trihci- 
pia ergo fapientiae non ea fiint quae folis fenfibus ve- 
ra deprehenduntur , fed quse ratio vera cflTe judicat 
atqj ab errore libera. lta ergo demohftratum eft non 
debere Geometras male audire quod res fenllbus cla- 
ras rationibus firment , cum non ea omnia vera fint, 
quaefenfibusveraapparent, fedquae intelleftu & ra- 
tione vera efle deprehenduntur. Et tantum quidem 
contra Epicureos. Reftat quidefn alia adhuc obje- 
ftio , quorundam veterum qvi negabant , duas re- 
£tas non concurrere in infinitum edu&as. Argumen- 
tumeftapudProclumlib.IV. adpropof XXIX. nec 
demonftratio abfimilis ei quaeeft ad nguram no. 1 1 1. 
noftram. Vetum illa id tantum concludit duas line- 
as non concurrere in linea, fed in pun&o : quod & 
verumeft.. Nam fimpliciter dicere quod non con- 
currant , id & fenfibus, & aliis demonftrationibus eft 
contrarium, praecipue illi quam ex Proclo ultimo loco 
attulimus. Atq-, ita omnia illa, qux alicuj us morn enti 
vel ab aliis primo Euclidis libro Element. oppofita fu- 
cre, vel jure opponi pofliint, ea qva fieri potuit bfevi- 
tate expofuimus; unaq; demonftravimus , principia 
Geometriae in omnibus clara certaacperfpicuaefle. 
Prccipue yero Geometricas veritates a falfitatibus 
Sexti Empirici vindicavimus , rati gratam hac in par- 
te nos operam praeftituros iis, qvi gravioribus occupa- 
ti } calumruasiftius vkireijcere& falfitatis convince- 
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ijocqveunt. Ipfum quoq-,Euclidem vera per omnia 
tradidifle dempnftravimus , quamvis alicubi non fa- 
tis commode egerit , atq-, ea pro demonftratisTuppo- 
fuerit , quse vera quidem funt , fine demonftratione 
tamen vera cfle non intelliguntur: quae ideo nos ex an- 
tiqvorum mente demonftravimus , eorumq ; 
pufe indicavimus , nonut opprobrio afficiantur , 
fed ut alii fimiles fcopulos caveant. Qvoniam vero 
nihil praeterea inprioribus libris Euclidis compertum ' 
habeam, quod falfitatis, a qvoquam fitaccufatum, 
aut jure accufari poflit , ad quintum librum Elemen-» 
torum pedem promovebo , in quo aliquot propofiti- 
ones duas imprimis VIII. & X impugnandas fufce- 
pit Meibomius , . idq$ non quod minus accurate eflent 
demonftratas , fed quod falfa niterentur difinitione* 
eanerapequae eft libr. V. feptima. Hfijus ergo viri 
argumenta primum exammabimus , totamq; illam 
rationem bre viffima via percurremus. Inde ad aliud 
caputaccufationisMeibomianaeperveniemus, inquo 
alios Geometras ac nominatim Theonem Alexandr*. 
num&Eutocium Afcolopitam , & reccntiores igno- 
rantiae acaifat , quodq; veteres Geometras non jntel- 
lexerint. Equidem non me fugit, multa a PetroRa- 
movirodo£tiflimoatq$ infigni Geometra contra me- 
thodum Euclideam fuifTe propofita : quae tamen ideo 
tacituspraetereo, quod lllud vitium, non ipfas verita- 
tes concernat, nectamGeometricumlit, qvamLo- 
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gicum. Fuerc alii qvi de natura demonftrationum 
Mathematicarum, varia difputarunt* quibus egregie 
fatisfecit Francifcus Barocius, patritius Venetiis in ce- 
lebernmaPatavienfi Academia Mathematum Profef- 
for Publcus, qviin illa Oratione,qvani publice habuit, 
tum cum primum Mathemata profiteri inciperet , va- 
riis argumentis tam ex auAoritate, qvam ex folida 
ratione petitis , pererudite ac folide comprobavit de- 
monftrationes Mathematicas non modo vere& pro- 
prie demonftrationes appellari , fecus qvam aliqvi 
ientirent, fed & oninium primasefle ac certiflimas. 
Qyi ergo hxc plenius cognita habere cupit lllum ade- 
at. N eq* enim his diutius immorari libet , cum ipfa 
prima principia totaqj Geometrica matcria i cavillis 
malevolorum fatis fit vindicata. His igitur in Dei 



nominc primum librum finiamus* ac 
feqventis initium faciamus. 
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V E R ITATI BU S 

GEOMETRICIS. 

L I B E R II 

CAPUT I 

XJm fuperiori libro ea omnia expli- 
( cata fint , quae ab aliis contra vcritatcs 
Geometricas , primo Elementorum 
'Euclidis libro contentas mota fuere; 
| eaq-, una demonftrata , quae in dubium 
'jurevocaripoflimt, nec tamen ab Eu- 
clideulla probatione funt confirmata , fedutvera& 
per fe clara , ab ipfo afliimpta : hoc (equenti libro ea 
nobispertra&areanimuselt, qux ad confutationem 
eorumfpe&ant, quae Marcus Meibomius , in dialo- 
gode proportionibus,& contra Euclidem, & contra 
aliosveteresnovosq,-Geometras falfain mediumad- 
duxit. Equidem fi Meibomius ex eo capite accufatio- ' * 
nem fuam contra Euclidem fuiflet exodus, quo P. Ra- 
musufiisefl:, nempe multafcitu neceflaria Euclidem 
omififle , atq> ea quae habet , fatis confufe tradidifle, 
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nec omniademonftrafle qux demonftrari debebant, 
fed multa pro veris fuppofuifle,quae vera quidem funt, 
a\ Geometra autem fupponi non deben t fine demon- 
ftratione : facile qvidem & me,& alios fibi habuiflet 
ofjua ^M>m. Nunc vero quoniam his omnibus omiflis, 
falfa feheic invenifle dicat, ipfaq; principia libriV. 
Elementorum convellere & labefa&are conetur , quas 
tamen longe funt veriflima , ut in feqventibus pate- 
bit, opera precium me rafturum arbicrabar , fi&ir> 
fius Euclidis fententiam totamq; illam do&rinam, 
qua maxime fieri poflet brevitate explicarem , & ve- 
ritate harum rerum demonftrata, fontes erroris Mei- 
bomiani detegerem, ipfiusq-, argumenta refellerem. 
Qupniam vero hsec do&rina , qux eft de majore aut 
minore ratione , accurate demonftrari aut intelligi 
nonpoflit, nifi alterailla quaeeft de rationum com- 
pofitionehuic adjungatur qnam quidem Meibomius 
Euclidem aliosq-, veterum intellexifle & bene etiam 
tradtdifle ait , poftenores autem Geometras veterum 
mentem non cepifle , fed multa perperam innovafle; 
totam hanc rationum & proportionum naturam bene- 
volo le&ori ob oculos poncre decrevi,ut & illi, qui 
in Mathematicis non usq ; adeo funt verfati , utpem- 
tioraipfius intelligant, per fe tamen perfpiciarit, quid - 
illud fit , quod Meibomius contra Euclidem & Ge- 
ometrasfe inveniflegloriatursac demum fciantquam 
folida ac.certa fint Geometriae principia, & quam 
male fibi lpiis confulant , qui inhis difciplinis proba- 
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bilitatem ponunt , taliaq, admittunt , quie inutram* 
que partem difputari poflunt. Adfis Iefu & foue. 

CAP. IL 

Quantum Geometrae vocant omne illud quod 
vel menlura, vel numero, vel pondere comprehen- 
ditur j (eu quod idem eft , vel juxta magnitudi- 
nemconfideratur,veljuxta multitudinem, vel juxta 
pondus. Architas Tarentinus perantiqvus & cele- 
berrimus Geometra , t2? Wtrwrfe inqvit $t*<J>of>aj 

V* . Ti fA *Vg& h% h 1» $ &'a*v^ T J 

gvantitatis differenti* tres. Vel enim in pondere 
cmfifttt , ut talentum : vel in magnitudine.ut bicubi- 
tale: vel in multitudine, ut decem. Hoc vero quan- 
tum vel in fe confideratur, vel quatenus refpe&um ha- 
bet ad aliud. Atq> in fe quidem,quatenus ccrtam ha- 
bet magnitudinem,certove numero aut pondere com- 
prehenditur. In fingulis enim quanti foeciebus haec 
diverfomodoconfiderantur. In magnitudine enim, 
8cfigura,ut trangulare, quadratum, pentagonon Scc. 
In multitudine autem feu numefofola 'mcimrln pon- 
deribusvero gravitas, qvorum natur a & affeftiones 
mdiftinfhs fcientiisexplicantur, magnitudinum qui- 
de m in Geometricis, Numerorum in Arithmeticis, & 
ponderum in Staticis , qua> tamen fcientiaz plurima 
communia principiahabent , communesq-, demon- 

* ftrati- 
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ftrationes&veritates, qvamvis in quibusdam etiam 
diflideant. 

Inter alia vero quae communia habent, etiam hoc 
eft, quod, cumejufdemgenerisaut fpeciei quanto 
fingula conferri poffint , magnitudo quidem cum 
magnitudine , numerus cumnumero,&pondus cum 
pbndere : quae quidem collatio feu mutuus refpe&us 

Xoy>s Graecis dicitur>Latinis ratio. 

Jn Geometricis autem hanc rationem ita definit 
Euclides Aoy>$ %i Sio ftpyi&av J ?niXiW»& «s&s 
eM*A<t 77ota. %i<n$. Ratio eft^ duarum magnitudinum 
ejufdem generis , quacunq^ mutua relatio fecundum 
qvantitatem. In Arithmeticis autem ratio erit,qua> 
cunque mutua duorum nunerorum relatio fecundum 
quantitaiem. Ac deniq-, in Staticis ratio ent mutua 
duorum ponderum habitudofecundum quantitatem. 
Notandum vero eft in Anthmeticis quemcunq; nu- 
merum finitum & terminatum cum quocunqj nume- 
rofinito & terminato conferri pofle , ficut etiam 
pondera cum ponderibus. In Geometricis autem non 

auamcunq-, magnitudinem cum qtiacunqi magnitu- 
ine pofle comparari. Neque enim ratio redhe li- 
nex ad quadratum dari poteft. Duo quidem quadra- 
tapofliint invicem eandem habere rationem, quam 
linea ad lineam. Neq; tamen ideo ratio lineae ad qua- 
dratum datur. In Arithmeticis autem&Staticisinter 
quoscunq-, numeros datos & inter quaecunq-, pondera 
data, etiam ratio datur. X Om- 
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Omnisautem ratioduobus tcrminis comprehendi^ 
tur, prior dicitur : terminusi quo feu antecedens$ at- * 
ter terminus ad quem feu confequens. Prodiverfi- 
tate autem horum terminorum diverfae rationes con- 

Si cnim ambo termini sequales fuerint , oriturratio 
arqualitatis. Ut fi duq lineac aequalesfuerint,vel duo 
qvadrata, du6vecubi,aut folida corpora xqualia. Ia 
numerisautemut i.ad i. vel2.ad2. 6. ad6. atque fic 
in infinitum. In ponderibus denigue talentum At- 
ticum adtalentum Atticum , &minaadminam, & 
libraadlibranu 

Si autem termini insequafcs fuerint , oritur ratio 
inaequalitatis : eftqiduplex , exceflus, vel defedhte. 
Etenimvel anteccdens terminusmajoreftconfequen* 
te , adcoque excedit terminum alterum , unde ra- 
tio eft ^xceflus. Scholiaftes Graecus Euclidis vocat 

Xoy>v m \J7npox*$ rationem exceflus , apte admodum 
ac concinnc , quam recentiores quidam majoris inse- 
qualitatis dixere 5 ficut alteram huic oppofitam mi- 
noris inaequahtatis , quae rettius juxta priora ratio de- 
fe&us dicitur , quando nempe antecedens minus eft 
confequente. Ut fi quadratum cujus area eflet cc, 
pedum quadratorum , conferretur cum quadrato a- 
rexC. pedum quadratorum : fiprius quadratum ef- 
fet antecedensj&pofteriusconfequens: ratioexcef- 
fits diceretur. Ita innumeris ratio 2.ad 1. eft ratio 
s cxcejlus feu <m , ratio autem 1 . ad 2. eft ra- 
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tio dcfe&us.Idipfum in ponderibus liquet.Ratio enim 
talenti ad minam$ 2ibrae,ad unciam eft exceflTus : ratio- 
autem minae ad talentum , vel uncix ad libram eft 
ratio defe&us. . ' 

Et in numeris quidem hxc ratio femper cognita eft 
& effabilis. Semper enimdaturexcefTusuniusnume- / 
rifiiperalium, qui alio numero exprimitur. Inraa* * 
gnitudinibus autem ratio illa non iemper exprimi po- 
teft. Sic ratio diagonalis quadrati ad latus ejufdem, 
eftineffabilis. nullo enim numero exprimi poteft,ut 
Euclidi efl: demonftratum Ekm. lib. X. propos, 
CXVIH. quoinlibro. duo qmdem generamagnitu- 
dinum commenfiirabilium proponit , unum quod ab- 
folute eftcommenfiirabile , cuicunq-, datae magnitudi- 
ni , adeoqj ratio mter ea fe habet ut numerus ad nume- 
w rum.Sic magnitudoioo.pedum magnitudini io.pcdurri 
cft comtncnfiirabilis , adeoqueduae hx magnitudi- 
nes rationemhabenteffabilem hiy* ftriA feu quam 

loo^dio.numerusadnumerum.Alterumeftpotencia 
commenfurabile : ut diagonalis quadrati ad latus, 
fimpliciterqvidem&abfolute loquendo commenfii- 
rabiiis non eft 5 potentia tamen rn vicem commenfu- 
rantur. Quadratum enim defcriptum fuper diagona- 
li, eftduplumquadratialteriusperXLvII. I.Llem. 
. adeoque qvadrata horum funt coromcnfurabilia , & * 
habent fe ut numerus ad numerum , 2» ad 1 . Ccete- 
ra vero qux neque longitudine, neque qvantitate funt 
commenfurabilki irrationalia dicuntur, qvodratio 
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eorum numeris 3 nullomodo explicaripoffit. vide V. 
VI. &V11. propofitiones libr. X. Elem. Euclidis, 
& prxcipue X. ubi modus docetur inveniendi ma- 
gnitudinem datae magnitudini incommenforabilem, 
tam magnitudine, quam potentia. 

In Geometricis ergo alia ratio eft effabihs , alia in- 
effabilis. Effabilis qvae certo numero explicatur in- 
effabilis , quae certo numero non explicatur . qvae 
quidem omniaabEuclidedemonftrantur libroX. E- 
lem. Propof. V. VI. VII. & VIII. In Arithmeticis 
autem omnes numeri funt effabiles. Proclus libro II. 
^ comm . in I. Eucl.. To fw y±f -xwffa \oy» wcl\ pf& A*^9- 
piftxS tfpooYOLU fjMOVyTt^LiStiot $b *Ei<n y±f 

hkvrft wifofo \oy>\. Tol Si rSv cvfjLfiiT^m A&c8pifocij 

fW 6eo?pS tff&\»$ 9 y*6)fjJ\plcL Si hv\if(A$ 9 iXWY» fJUfLXjJttw. 

ho i&i Q&fifJt>T?& T^m®vfck<$Q&(Acu\ oW Koyoii^x 
otMHAa % of kejSfioS ktAfW , <n>fjLfjui\tl<*4 

*$0*yttfWM h ktA^fJUOlS lQl<?<tfJlM5. d^r* >^yi k^fjuk 

txS 3(55) $ avfifMrpov.xcLi o^n^avftfjJlpov y ixuxpo ke/tofjux. 
Nam quod omnes rationes Jint effabiles > idfoli conve- 
nit Arithmetica y non vero Geometria. S unt enim in 
hac etiam ineffabiles rationes. E t poft aliquo t verba. 
Ea autemqutfunt commenfurabiliainuicem* Arith- 
metice qvidem primario conjiderat , Geometria autem 
fecundarib , Arithmeticen imitata. gvapropter 
commenfurabilia inGeometricis definitmtur qva ra- 

tionem 

■ 

v . - ' • ' ' 

*Digitized by Gc 



De Veritat. Geometr. 165 

tionem habent invicem qva numerus ad numerum.Ubi 
enimnumerus illic commenjurabile. & ubi commenfura- 
bile , illic etiam numerus. 

Diffenint ergo interfe rationesGeometrica?& A- 
rithmeticae, quod hx qvidem omnes accurate exph- 
cari poffint , illae vero non item. Nec tamen ideo A- 
rithmeticae rationes perfe&iores Geometricis. Pof- 
funt enim in Geometricis qvadrata juxta qvamcunq; 
rationem dari , duplam, triplam, qvintuplam, imo 
qvamcunque. In Arithmeticis vero id fieri neqvit. 
Quadratumenim alterius qvadrati duplumin Arith- 
meticisnondatur. 

Quod vero de magnitudinibus verum eft , qvaf- 
dam intereas effe incommeniurabiles, adeoqjearunv 
rationes inexplicabiles 3 id etiam in ponderibus lo- 
cum habet. roffunt enim pondera non minus qvam 
magnitudines in infinitum fecari. 

rrima ergo differentia rationumeft, qvod refpe- 
ftu terminorum, aliae fint aeqvalitatis, aliae inarqvalita- 
tis. Secunda,qvod refpeftu eonmdem terminorum, 
zlix fint effabiles, aliae ineffabiles. Prior omnibus ra- 
tionibus, tam Arithmeticis qvam Geometricis conve- 
nit : pofterior in Arithmeticis locum non habetsqvod 
illic omnes rationes fint efiabiles. 

Porro rationes inaeqvalitatis tam exceffus quam de- 
feftus , in Arithmeticis qvidem qvinque fpecies con- 
ftituunt , qvae etiam in effabilibus Geometricis ea> 
dem funt. Si enim duo inaeqales numeri invicem 

X 3 con- 
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conferantur , is qvi major cft altero, vel totum in fis 
comprehendit aliquoties-- vePnon comprehendit. St 
totum in fc bis, terve, aut pluries continet, major dici- 



tatis , & ternarius unitatis > fenarius binarii. continet 
cnim fenarius totum binarium in fe ter. Atq-, hoc ip- 
liim in magnitudixiibus verum eft. Si enim magni- 
tudo bis> ter, qvaterve compofita , aliam magnitudi- 
nemfeccrit, compofita magnitudo multiplum dici- 
tur.ea vero ex qua componitur pars.Euclides initio V, 
Mefo$ niy&QS fjuyiQxs ii eAcuxfov v fiii^cns otol* 
^fxit^A TVfiu(cv. rioMot'7^a(noi' <Ti$ fjLtt^cv V eActocrovo^ 
%r 7^& / u/)/>>Tlet| <\1*ct! V ix&x&os. *Pars eftmagnitu* 
do magnitudinis minor , majoris , qvando menfurat 
majus. tJMultiplum vero eft majus minoris quando 
menfuratur a minore. Menfiirare Geometris dicitur 
qvod multiplicatum alterius qvantitatem exafte a> 

?[uat , neque majus eft , nequc minus. Sic ulna men- 
iirat longitudinem centum ulnarum. Si enim ulna 
centies multiplicetur , aequabit longitudinem cen- 
tumulnarum. Quod fi longitudo fuerit centum ul- 
narum&trium quartarum, tumiJla iftam longitudi- 
nem accurate menfurare non poteft, verum alia tum 
menfura requiritur, nempe qvarta pars ulnae. Adeo- 
que ulna quidem propne atqj accurate loquendo 
magnitudinis centum ulnarum pars eft , non vero 
centum ulnarum 6c trium qvartarum ; cum cam non 

meti- 
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metiatur . Ita qvarternariu& fenarii pars non eft^ < 
illum non metiatur. Proprie ergo loquendo/S 
eft , quse in alio bis aut fepius perfe&e continetu: 
bmarius in qvaternario , fenario*&c. ternariusin 
nario, inovenario, & fic in infinitum. Et is qui alr- 
um in fe continet numerus multiplus dicitur , & quan* 
titas qvaecunque multipla. . v.\l- 

Quando ergo antecedens terminus confequcnti* 
multipiusfuerit, ratio dicitur multipla. TheoSmj 
nsEus hbro de mufica cap. XXIII. IloMcfTtfvctaio* 4 





*K<W $ i& Eft itaq s ratiomulti- 

plex qvandomajor terminus pluries continet minoremi 
tdefty qvando majorem terminum minor integre meti- 
tur> necuUaparsmajoris reftduafufereft. Etjuxta 
eamfpeciem multiplicationis , unusqui*q% major t ermi- 
nus multiplex minoris dicitur 9 juxta qua a minore men- 
furatun utfibis, dupla-, ftter, tripla,ftquater,qua- 
drupla^ &ftcinfqventibus. Hac ratione magni- 
tudo XII. pedura, dupla quidem eft fex pedum : tri- 
pla* qvatuor pedum 5 qvadrupla trium 5 fextupla, 

duum r 
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& duodecupla unius pedis. Et hxc prima fpecies eft 
ctfabilium rationum exceffus. 

Huiccontraria abalteraparteeft eiFabilis ratiode- 
feftus, qvx fubmultipla dicitur,qvandonempe ter- 
mmus antecedens eft pars , confequens vero multi- 
plex. 'ArimOwSi inquitTheolocolaudato 0 1\IV 

Sfuaus , 0 Si ifQnpipu* , 'Ot 12f *Mo>v Inver- 
fo autem modofi habet minor ad majorem. Ep pars 
qvtdemrationthomonymaeft. Tarsenimdupli voca- 
™f™"i tF?R^^) IBk autem ratio fubdu- 
pla dictturfiu dimtdta hac fubtripla, & fic in aliis Ita 
ratio duum ad quatuor eft fubdupla; ratio 2 . ad 6 fu b- 
tripla: 2.ad 8. fubqvadrupla:i. ad 10. fubquintupla- 1 
ad 1 2. fubfextupla: 2*ad 14. fubfeptupla; & fi c ininfi- 
mtum Liquet ergo ex his qvid fit ratio fubdupla, 
iubtripla, fubquadnrpla. nempe qvx his cyphrisin- 
dicantur fitq 5 quandoterminus antecedens con- 
fequentis termini , vel dimidius eft feu fubduplus, vel 
tertia quartave ejusdem pars* 

• C A P. III. 

Quando autem antecedens terminus, nec pars eft con- 
fequentis,nec multiplex ejusdem,& tamen eidem in*- 
quahs, aha oriturratio. Si enim antecedens maius 
tuent confequente, ita tamen ut totum in fe confe- 

quens 
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queris aliquoties non contineat, utiq* excedet illud vel 
unafuiparte,velpluribus. Siunaparte, antecedens 

vocatur bftfdcA&i fi pfuribus partibusj Imyuipk^ De 
priori ita Nicomachus Gerafenus Arithmetices libr. I. 
\ ^ETrtfM&os '6itv (iy&fjuas $ y {iu(ovo$ «Teurepov tyi Quo-u xyi 
tyi &'£et , 0 e^aiv ev eauTS t tjuyx,exvo7t€vov oAof > fiuo- 
tAov cturS ev *n. Xm' e'oti S/uon y ro (juqzjlov , xst*e< r6t t iAU^" 
\io$ ei^DcSso TSvo^y^iVo^yajy^^K, Sioi\<L<r* 
cojv.Eav rti^y^TnTfi^s n x, uTn^mr^dos^ ctel ouTo>?,^e^;^ * 
trxv'$$ ^o^f^li <wfjL<J>dv>i<ru croi. Jslumerus autem epimori- 
us(feu fuperparticularis^fecunda majdris ntmerifpeci- 
eseft y & natura & ordine y avi quidem in fe continep cor- 
relatum totum& unam ipjtus partem.Qua qvidem pars 
fidimidia fuerit, major collatorum numerorum vocatur 
% . Je/quialter, minor vero Jubfefqvialter : fi vero tertia 
pars,fefquitertius&fubfefquitertius\ atq-, itain per- 
petuum quoadufque progrediaris^ fempertibi conveni- 
*»*.Ratio ergo inter tales numeros,talesvemagnitudi- 

nesvocatur V7n/^o*.Theo Smyrnaeus lib. II.cap.24. 

'EmytktLos $i '&i \oy>$ qtcm 0 fAi^oav o$os cUctg r i\<L^o- 
Icl 3(5« /jjqza ov ev m V i\<Lr]ovo$ , tKtftzv, otcu i /Aifyv yi\£l~ 
©vos toutw e^i div utt^o^v {jtis v eXoL^ovo^ cte>iV5 yb* 

gO? , U$ M TeT? 0L5 7?l<L$b$. U7TE§e^l y±p ivTVS fJLQ- 

vctJi, wni rfe TfictJW •TOTifi.Sv. y^\y\ g!i*T?i£TeTgot- 

Y ' t* 
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i/7rc§62gi ^boiv, ctlvct -toi Tear<t^«F y\fJUJ<TU Alo ^tj 

^TTl 171$ T /U€§£v W0^0talct4 £X^<^5 T iTn/jUO^LdV l$VJLS «TU^t TT^OCr- 

v\y>d<**t» CffW J^f t&> rfJMru eAct-r]oyo$ j&tiggi UTTC^e^v, e<$>j- 
/jiioAio? ccvcfjjL?ou\ , 0$ * Tgjcts th$ <ftxt<TbS , x^J^^t TeT^fc- 
Jb$. ctuTWTe y>f oAjjv e^t tw eAarrloyct xJji to >(^u<rj ctUT>tf. 
E'v fxi> y±f t exct^i eVegif >i Svc\$,w to Jf/^at» ctuT>£ « /tovcti. e*' 

T» g^ctjl , » TeTpctf, TO H/LUffU CtUT>l$ M <>UCt<. IlctAiV 0* T» 

Teiiw /tipet 7 tAotr]ovc< u7rt^e^ovTe$ 5 e7nTp^i xexASvTctj a>s i 

TeTpaU £ t&ccu$W. o'i Ai iS Te&pTa uTnpe^ovTe* eWw^, 

cW 0 e iwv Ttoj-cLpm , 0 <TfcX5C TEtiv ojct» , 59 ofjuolas nc^cyLOTC^i- 

{'Tnmyiit'^ rt $ e<J)e>tS* iQl&Sbfjw ix.\$wcw 7twiris 

5^i i7nfjJ>eAoi omr fuperparticularis, eftquan- 

do major terminus minorem Jemel conttnet & partem in- 
fuperipjiusunam> ideftqvando major minorem fupe- 1 
raverit excejfu a/iqvoy qut minoris numerijit pars , ve- 
luti quaternarius Juperparticularis eft ternarii. u- 
nitate enim excedit , qua triens eft temarii , & fenari- 
us excedit quaternartum duabus unitattbus y qu£ Jitnt 
femis quaternarii. Quare a parttuni dertominatiom 
ftiperparticulares fingult proprias appellationes nan~ 
cifcuntur. ^uinamq y minoremjemijfefuperatfefqui- 
alter dicitur^ ut ternarius binarti : & Jenarius qua- 
ternarii . ipjbs enim minores totos continent, ipforumq* 
femijjes. In ternario, namq, binarius continetur , & 
untias dimidium ejusy In fenario quaternarius cum 

bina- 
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binario ejus femiffe. Qui tertia rurfus parte minorem 
fuperantfefquitertii appellantur , ut quaternarius ter- 
narii. £ui quarta , vocantur fefquiquarti , ut f.fef 
quiquartus ejtnumeri^ & denanus octonarii, &pro- 
grediendo pariter>(ejquiqvinti> fefquifexti & fefqui fep- 
timi appeUati funt omnes hi fuperparticulares. Et 
paulopoft. .Tqv Siitm/jjoZACM xiywTrgGfos ^ {isyi&s, 0 i- 
fU9\ios 7 o7i $tix, 7©5l/tiav /xl%Q$ Ttfifei xaj fJrytqov $ lyfo&lio 
tS oAa> 4 yutitl <Ti t%v J innxt&t , *) 0 i^miilgL^ , xj 
oura 7iaAw vx ism\?pv >! ^rpooh? dei eV i\<xrr}ovos. Super- 
particularium verorationum prima &maximaeftfef 
quialtera, quiapars dimidia prima&maxima eft to- 
tiq-y proxima. fequitur illam fefqvitwtia , deinde fef 
qviqvarta , idemq- y eftin infinitum decrefcendo pro- 
grejfus. Quomoao au tem ratio fefquia I tera major fit 
ratione fcfquitertia, & haec major qvam fefquiquarta, 
in fequentibus explicabimus, ubi de majore & minore 
ratione erit agendum. Nunc tantum lllud propone- 

re volumus, qvod ad explicationem rationis vmyuidx 
pertinet. Si ergo vel magnitudo magnitudinem, vel 
numerus numerum , velponduspondus ita excedat, 
ut major qvantifas totam minorem in fk contineat,& 
partem praeterea ejus qvamcunq-, unam , major qvan- 
titasminoris fortfjumos dicitur. Sicmagnitudo 100. 

pedum magnitudinis 99. pedum eV^wexo* eft,& nu- 

Y 2 mems 
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mcrus 100. numeri pp. impiw* deniqjpondusioo. 
librar. pondcris op* librarum eft t^nito&tor. Prodi- 
verfitate vero partium,diverfitas etiam rationumcon- 
iideratur. Etenim fi magnitudo qvsedajn aliam mag- 
nitudinem totam in fe contineat , & partem prseterea 
ipfius dimidiam , major magnitudo minoris dicitur 
fefquialtera. Sic magnitudo 1 50* pedum magnitu- 
dinis 100. pedum eft fefquialtera:& magnitudo j o.pe- 
dum felquialtera magnitudinisvigintipedum,atq; fic 
ininfinitum. Atq-, hocipfiim in numerisobtinet.Ete- 
nim ifo. ad 100. eandemhabent rationem qvam 3. 
ad2. hoceft rationem fefqvialteram. Quod etiam 
in ponderibus eodem plane modo fe habere dcpre- 
henditur. Si vero major terminus minorem terminum 
totum in fe contineat & partem praeterea ipfius terti- 
am, major magnitudo minoris fefquitertia dicitur, 
& ratio ipfa fefquitertia. Sic ratio 100 1 . ad 1 ooo^eft 
fefquimillefima. continet enimin fetotum numerum 
Sc partem praeterea ipfius millefimam : eodem modo 
qvo Ciceroniin libro de uniuerfb fefquitertia & fef- 
quio&ava vocatur illa ratio qva: Platoni m Timaro 
fen*r§iS$ & iTrlryhot dicitur 5 qua de re in fequentibus 
dataoccafione plenius agetur* Particula igitur fcf- 
qvi appofita indicat magnitudinem alterius magnitu- 
dinis efle gTn/^ior, feu fuperparticularem. Sic e- 
ziim ratio fefquitertia apud Ciceronem eft f feu ivn 0 

T/»*S 5 
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r$9< Platonist ratio fefqvioftava eft eTOyJbo* Pla- 
tonis feu %• Excedit aufem qvaternarius ternarium* 
una ternarii parte. &- novenarius o&onarium una par- 
teo&onarii. Etficiooi. eft fefquimillefimus 1000. 
exceditenim 1001. 1000. unaparte millefima Scio 
alios aliter loqvi & per fefquimillefimum intelligere 
numerum 1 foo.Sed qui accurate & cum veteribus,imo 
cumCicerone latine loqui & fcribere velit, eam rati- 
onemfequaturoportet, qvam nunc explicuimus. Id 
veroheicuna notandum erit, quod m rationibus dig- 
t nofcendis, femper fit recurrendum ad minimos & pri- 
mos nnmeros, qviGraecis^ w^fwts dicuntur* Sicf 
cft Tivifjuti/ magnitudinis&rationis fefquialterse, | eft 

Trvtifm fefquitertiae , g fefquiquartae, & fic in infini- 
tum,de quibus hoc notatNicomachusGerafenus librj. 
Arithmetices *o2t 01 ic(orn>t $ ntApms tey>fJuviot 
tyfif Itov oMiAojv tv tS ^u<nx£ yjfjuuTt > it & Sivrigoi ^bro 
*xv$fjt,lva>v tvet fjuwov fyjfjw haxlmxw, 01 $i r^mt <ftJo, ot 

A(U. E# ^tw /^og.ov ov 7ntQ06Vv fjufi bgtv vtfiqos t vm- 
fJtbtAM) a tdTs yit\ooi yia>fiiTou\T7Rj6fiii/at 9 h fiuQm 
&$bLfiu$. Quod ( in ratione tmfjAQ* , ) primi quidem 
numert , & qui nvQfi&ts Gracis dicuntur ( quod fint 
inftar fundi rebquorum ) vicinijint invicem juxta ' 

Y 3 natiu 
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vero fecundi a wftueW 

t. , tribus-. & qvmtt qvatuor , & ffc in terJtuJL 

qvoad ufq; p rog redi lolueris Tr Jt ZT?! ^ 

undc qvavU fuperparticular un iL * ? " 
L„ t L ■ f r . part ' c " lar ' um denomtnationem ha- 

Rderir *™ ^ f^amentahum con- 

Jiaeratur^nonvero tnmaioribus n o t 

funt* a ^ ^T prt - Ilf > ,r11 * Vero proximi numen 
7 i 4' 6)8 ^ To- A ertiautemiunt 2 , 1 ^ ir isp rt 
tifuntA^ T<s 2 « d ."y UJ1L <$> ^ilstf rorroquar- 

terna„u S&q „inarius , BKJSZEUE 
,W ™ !, ndlSautem unus nun *tus interponitur 

2T?T n emm & fenarium eft $™™> 

rem /' & Cft 7 - in ^ er I0 - & «- eft ii. Tertiiau! 
tem duobus numens feparantur. Inter fenarium e- 
mm & no venanum, duo numeri funt, feptenarius & o- 
cronanus. Inter novenarium & duodenarium , de» 
nanus & undenarius. Deniq-, inter qvartos numeros 
tres alndantur, ut inter 8. & 12. dantur 9 . 10. u 
8c fic in mfinitum. Tantum de epimoriis feu funer- 
particularibus. v 

• Hifce vero inter rationes defedtts opponuntur 
fTttTnf^ioi , fubfuperparticulares , qvando nempe 
confequens continet in fe totum antecedentem femel 
&unampr*tereaipfiuspartem. Eftq; totupla qvot • 

."•"•" fuper- 
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fuperparticularis Vel cnira fubfefquialtera eft,quan- 
do nempe confequens terminus antecedentis fc& 
quialter fuerit,ut in numeris f, %,% &c. vel fubfefqut- 
tertiaut f, g, & velfubfefquiquartautf, ||atq-, ita 
ininfinitum. riuO/^ vero,feupriminumeriharum 
rationum funt. f , £, f > g& quotquot in infinitum feipfos 
unitate fuperant 5 hoc cft, ut confequens is qui Graecis 
v7nXoy>$ dicitur, unitate excedat antecedentem feu 
^9^po\oy>v. Multa inhacrem exNicomacho Gera- 

feno , aut Theone Smyrnaeo in medium adferre fu- 
pervacuum arbitror,cum res ipfa fatis per fe clara fit. 

CAP. IIIL 

Quando autem antecedens, totum qvide confequen- 
-tem femel tantum in fe habet , eundem vero plunbus 
t partibus excedit^ratio^^p^ diciturLatinis fuperpar- 
tiens.In nueris enimf^ f antecedens comprehedit m 
fe totum confequentem,& partes praeterea ejufdem , 
vel duas,vel tres.Idipfum in cognitis atque effabilibus 
magnitudinibus & ponderibus locum habet. Mag- 
nitudo enim C. pedum ad magnitudinem LX. pe- . 
dum tationem habet, quam quinq-, adtria, hoc eft 
fuperpartienteContinet enimmajor magnitudo in fe 
totam minorem,& duas praeterea ipfius partes tertias. 
hoceft,fi minormagnitudoin tres aeqvales partes fe- 
cetur,tummajor, talesqvinq; partes habebit, qvales 
minor habet tres. Si enim LX. pedum magnitudo 

in 
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in tres partes dividatur ,cuivis parti convenient pedes 
XX.Scd qvinqvics XX.faciiit centu,ergo centuqvin- 
q> tertias partcs alterius habebit.Nicomachus Gerafe- 

nus hb. I. Arithmetices/E^i Sii^mfjLi^rs ll& %tote ofev opi8- 
llU r ovyxtAvZjJutm t%* h tcturS o\°y,ty) vrpocrn fjutpn iv-zv 
'jrKi&va. eio$.TcL 7f\iM<L tro$ */>^jlotf 7raAw '&jn>V «Ttlo jyu^po' 

640» 7twfgLS TVS i^t^AS ktA^y Ti t2 l^TlLLi^ TTufifUf 

'&ivhxlrmi$ 0 /Q^tS oXa «Tlio/tef» v i*icn;yx^c^tf e;£«r 
^5M xXaTjWotf cViSty-te^ eiStxS*. Mem <T£ tvtbf 0 itfict 
t» oAa t-%>t x\i(liairon knifljup* ( male in edito 
legitur l^ifiepfts ) ti$tx,£s > jyj fum tvtdj vxirtT^aLfjucpvGy 

iiTX WffMrolfJLipVlS W CVTttS CLH. TOL <Ffc /LLipl ejl^CLI f)(JU 

ygj ip^w *^7ro tv TeiiV. i<ft!retfev ey8ct<T* ^cri t3 Sfiiau etp- 

^€cSflt| , oLHU 19 Itfet ^afJLi\<t S\jO ifJLUJYI 'fgn t3 if- 

•nSeiv ra oX», Xwn>jtev eetUTV* '7n>Mct'7rAct<r» irii eVi- 
/ttepvs 'n&eflee. "Ex^^cf y^f o\ot x, £00 yifjuoyi kwn* crwnQt* 

LLiioL ifer \lcioi ynloui tv Eft vero ratio fuper- 

partiens > qvando numerus totum iUum* cui compara- 
tur in feipjo habet, & praterea partes ipfius una p/ures. 
'Partesveroifta una p/ures, incipiunt a binar'to^atq\ 
tnde procedunt ad omnes fequentes numeros .Fundum 
ergo rationis fuperpartientis efl numerus , qvi prater 
totumeum qvicum comparatur duas ipfius partes ha- 
bet<> & fpeciatim fuperbipartiens appe/latur. Tofi 

hunc 
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hunc vero is> qvi prater totum tria habuerit , vocatur 
fpeciatim fupertripartims , & poft illum fuperqvadri- 
partiens , inde fuperqvinqueparttens, & fic porro in 
coeteris. Tartes autem radicem & principium ha- 
bent a ternarh. Impojftbile enim eft in his a dimidio 
inciperey nifi una aliqvem numerum fupponamus , qvi 
pratertotum oppojitum numerum, duas praterea par- 
tes ipfius dimidias contineat. Sed tum qvidem pro fu- 
perpartiente multiplum ponemus. Totum enim compo- 
fitum , una cum binis fuipartibus dimidiis y dat fui ip- 
Jiusduplum. Prima ergo & omnium fimpliciflima 
ratio bnyuifa feu fiiperpartiens eft 5 ad ^.Excedit e- 
nim qvinarius ternarium binis partibus tertiisternarii. 
Quaternarius enim excedit qvidem binariu binis par- 
tibus, fed ita ut partes illae ipfius binariifintdimidia», 
adeoq; 4. multiplus eft binarii, nempe duplus. Di- 
fting vitur autem multipla ratio £ fuperpartiente. Qua» 
crgoduabus,tribus, qvatuorve partibus , pluribusve 
in infinitum aliam excedit magnitudinem , ncq ; ta- 
men eandem pluries in fe continet quam femel , neq$ 
fuperparticularis eft, rationem generat fuperpartien- 
tem. Sic ratio;T.ad4. eft fuperpartiens, & 8. ad f. 
etiam fuperpartiens. Qysepluribus perfeqvi, opcra» 
precium non arbitror. 

Opponitur autem rationi fuperpartienti illa, cui 
prxponitur particulafub, nempe fubfuperpartiens 
ti7H7eiiuf>Yis* eftque qvando confeqvens anteceden- 
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temtotuminfcfemel continet,&partespr*terea ip- 
fius plures una. Sic 4. ad 7. eft fubfuperpartiens &5 . ad 
8.Atq-, fic in aliis. 4. >u^ ; . £ 

Qvando autcm antecedens totum minorem ali- 
qvoties in fecontinet, & unam prseterea ipfius partem, 
ratio 7n^<t^cL(nt^ifAjoaos appellatur latine multi- 
plexfuperparticularisxujus quidem rationis varise fpe- 
cies,tam refpe&u multipli,qvam fuperparticularis.Et- 
enim fibis in fe contineat oppofitu totu, pars vero ex~ 
cedens fuerit dimidia; ratio vocatur duplafefqvialtera: 
fi pars tcrtia,duplafefqvitertia:& fic duplafefqviqvarta, 
duplafefqviqvinta^duplafefqvio&ava, & fic in infini- 
tum. Si muitiplum, tnplum fuerit oriuntur ratio* 
nes pro partium mutatione, triplofefqvialtera, tri- 
plofefqvitertia , triplofefqviquarta, triplofefqvimil- 
lefima. Sicratio8ooi. ad 1000. eft oftuplofefqvi- 
millefima. Sic ratio o 2 f. ad 1 2 4. eft .noncuplofef- 
q vicentcfima. Atq-, juxta hanc rationem in ahis om- 
nibus. Si enim confeqvens totum antecedentem fe- 
pius in fe contineat, 6c unam prseterea qvamcunq* ip- 
fiuspartem, oritur ratio fubmultiploparticularis , ut 
ratio 1000. ad 8001. fubo£tuplofcfqvimillefima , & 
fic in cceteris, fubduplofefqvialtera, fubduplofefqvi- 
tertia, fubduplofefqviqvarta. Tum lubtnplofefqvi- 
1 altera,ut2.ad7/fubtriplofefqvitertia 3. ad 10., & 
fic in aliis. Qyod fi antecedens totum conlequens in 
fecontineat, fcpartes praterea ipfius una plures$ra- 

tio 
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tio vocatur forifufn* &oppofita huic ™ tvj ^oilau 
Vocatur '\^aro7roMot'^\aji€'7n / tt€p>i5 Latine multiplexfii- 

perpartiens, & fubmultiplexfuperpartiens.Sic ratioiS. 
ad f. efttriplafupertripartiens, 17. ad f. triplafupcr- 
bipartiens : ratioautem ad 1 8. eft fubtriplafupertri- 
partieris , & ad 1 7. fubtriplafuperbipartiens. 

Omnium ergo rationum exceffus , qvinque fiint 
lpecies effabiles, & defe&us totidem, Multipla, fu- • 

Eerparticularis, fuperpartiens , multiplafuperparticu- 
iris, multiplafuperpartiens. Effabiles qvoq* ratio- 
nes defe&us totidem claffesconftituunt, apponendo 
prioribus particulam fub. Submultipla,fubfuperpax- 
ticularis, mbfuperpartiens, fubmultiplafuperparticu- 
laris, fiibmultiplafuperpar tiens. Quae quidem in nu- 
merisaccuratiusperfpiciuntur.XlI. enimad2. habet • 
rationemfextuplam,ad 3* qvadruplam, ad 4. triplam, 
adtf.duplam: qvae omnes rationes funt multiplae. in- 
verfae autem harum fubmultiplse , nempe, binarii ad 
12. fubfextupla; ternarii ad 12. fubqvadruplaj 4. ad 
12. fubtripla>6. ad 12. fubdupla. Kurfiim 12. ad 
8. habet rationem fefquialteram, adp.fefqvitertiam, 
adio. fefqvifextam, ad II. fefqviduodecimam, qvae 
omnes rationes funt fuperparticulares, & his oppontac 
cur ™ oizri <&foQl<ru cum prcpofitione vocis 'vl^ai 
feu fub(ut verbisNicomachiGerafeni utzx^^jat^ifjukAoi 
feu fubfuperparticulares , nempe 8. ad 12. fubfet 
qvialtera Graece.v^wAw* p. ad 22. fubfefquitertia, 
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Graece v&ftnpifc, 10. ad 12. V7rffc*<fa fubfefqvi- 
fexta, & deniq-, iwwrnifciWfcff, fubfefqviduodecima 
11. ad 12. 

Porro 1 2. ad 7.habet ratione fuperpartiente , nempc 
illam qvae Grxce vocatur innntd&y&fay Latine fu- 
perquinquepartiens, ratiovero 7.ad u.eftfubfuper- 
partiens fawrytffW, nempe wiiwfei<fA*^.Porro U# 
adi. eftqvintuplafefqvialtera & 2.ad 1 i.fubqvintu- 
plafefqvialtera. rurfumn. ad f.eft duplafefqviiexta, 
& f. ad 11. fubdupla-fefqvifexta. Quje funt rationes 

tiplxfuperparticulares & fubmultiplxfuperparticu- 
lares 

Deniq* n. ad 5. eft ratio duplafuperbipartiens, 
11 ad 2 ratio triplafuperbipartiens, 11. ad 4. du- 
plafupertripartiens : & inverfa harum eadem nomina 
retinent ™ t» ^ ^o6t^t prsponendo particu- 

lamfub. a 

A tq- hoc qvod in numeris explicatum eit, m mag- 
nitudinibus effabilibus eodem modo confideratur. 
Ratio enim effabilis in magnitudimbus elt, ut nume- 
rus ad numerum, ficut Euclidi demonftratum eft libro 
X. Elem. Propof. V. VI. VII. Qua: vero ratio- 
nes numeris explicari neqveunt , generaliter qvidem 
ineffabiles appellantur : funtq* velmajores ratione 
qvahtatis, vel eadem minores. Si majores fuennt ra- 
tionexqvalitatis,adeoqi antecedens confeqvens ex- 

cedat. 
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cedat, \oy>s v-rnpo^ ratioexceflusdicitur ;cui con- 
traria eft ratio defe&us, qvse ratione aeqvalitatis minor 
eft, qvando nempe antecedens mirjus eft confeqven- 
te. Verum qvidem eft, omnes illas qvas antea recen- 
fuimus rationes , qvae qvidem «qvalitatis non fint , 
neceflario vel exceftus cfle, vel defefrus. Sed qvoni- 
am fingula earum fpecialia habent nomina 5 hae inef- 
fabiles,cumfingulari nomine careant, generali derio- 
minantur. Qvod vero rationes exceflus rationibus 
aeqvalitatis vere dicantur majores •, & rationes defe- 
ftus hifdem minores : poftea diduftius dembnftrabi- 
mus. 

CAP. V. 

Atqj ha&enus qvidem rationes juxta primam ip- 
larum generationem confideravimus : nunc vero ul- 
terius progrediundum, & affe&iones ipfarum paulo 
accuratius infpiciendae. Primum ergo, qvod confi- 
derandum occurrit, hoceft: qvodaliae rationes fint 
fimplices, aliae compofita% Simplices vel abfolute, 
tales funt, vel refpeftive. Simplices abfolute, qvae o- 
mnis compolitionis fiint expertes. Simplices vero 
refpe&ive , feu fecundum qvid , qva: aliarum ratio- 
num refpe£tu,qvae ex his componuntur, fimplices ap- 
pellantur. Abfolute ergo fimplices folx rationes ae- 
qvalitatis funt , nullam enim compofitionem agnof- 
cunt: dmnesenim rationesaeqvahtatishabent ratio- 
nem, ut i. ad i. Ut vero intelligatur quid fit com. 
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pofitio rationum , de ipfa compofitione pauca dice- 
mus. 

Compofitio eft, qvando dux res ita inter fe jun- 
guntur, ut unam rem faciant majorem prioribtis fin- 
gulatim fumptis, fimul vero fumptis seqvalem. Huic 
autcm opponitur divifio. Dixi compofitum majus 
efleqvavispartecomponente figillatim fumpti. Et- 
cnim aim dux res feparataz antea , invicem jun&x to- 
tum aliqvod efikiant j utiq-, res i\\x qvx junguntur 
partes erunt componentes. Totum autem erit com- 
pofitum. Eft autemtotum majus fingulis fuis parti- 
bus. Fit autem compofitio, vel per additionem, vel 
per multiplicationem : ficut divifio pcr fubtra&io- 
nem vel divifionem. 

"Quando enim linea 6\ pedum adjicitur lineae 6. 
pedum, totum eft 12. pedum. Sic linea f. pedum 
compofitacumlinea 13. pedum, hoc eft adjefta li- 
ncx 1 3. pedum, dat lineam 1 8. pedum. Idipfum in. 
aliis quoqj magnitudinibus, tam effabihbus, qvam in- 
effabilibus, tum qvoq* in numerisomnis generis ,om- 
nibufq-, ponderibus verum deprehenditur 

Alia autem compofitio fit pcr multiplicationem, 
qvandonumerusinnumerum, magnitudoin magni- 
tudinem 5 & pondus deniq^ in pondus ducitur. Sic 
duodenariuscomponiturex fenano dufto in binariu, 
vel qvaternario dufto in ternarium : Odtonarius ex 
qvaternario dufto in binarium. Sic re&angulum pa- 
rallelogrammum ABCD componitur ex lmea AB 
. & BC 

■ 
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& BC in fedu&is. Omnis enim linearum reftarum 
multiplicatio dat compofitum , parallelogramum re- 
ctangulum. Qujbus probe ac diligenter obfervatis, 
videndum porro eft, qvalem compofitionem rationes 
admittant. 

' Diximus vero antea omnem rationem duos habe- 
f e terminos, antecedentem & confeqventem. Si er- 
go rationes erunt componendse, tum termmi ipfi con- 
jungendi, idqj vel per additionem, vel per multipli- 
cationem. 

Termini autem qvi conjunguntur vel ejufdem ra* 
tionis funt, veldiverfarum. 

Ejufdem Jrationis , qvando antecedens cujufdam 
rationisjcompofituscum confeqvente ejuidem ratio- 
nis, dat altenus rationis antecedens. Euclides his 

verbisdefinit. SWan* Aoy* tSi>S^V ny*fu»*f»& tS 
% l*7n>iwx 6vo$,-of 95 cu>t$ td l7tifuw. Compqfitio ratio- 
nis eft Jumptio antecedentis una cum confeqvente ad i- 
demconfeqvens. Sic ratiop. pedumad 3. pedes erit 
compofita ratio ex 6 . pedum ad j.pedes.Sic ratio 7. ad 
2 . , hqc modo dicitur compofita ex ratione* f . ad ? ♦ 
Huic autem opponitur apud Euclidem divifio ratio- 
' nis,qvaehis verbis dcfinitur. Aicctpeais <Ti Aoy* ^a>j- 

iu^ ti "Divifto autem rationis eft fumptio 

excejjus , qvo antecedens excedit confequens^ ad idem 
confequens. Obfervandum vero eft beneficio hujus 

* • com- 
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compofitionis continuatae, omnes rationes multiplas 
generari incipiendo ab aeqvalitate. Si enim \ ante- 
cedens junftum confeqventi, conferatur cum confe- 

aventej erit ratio \ dupla. Si rurfum antecedens jun- 
tum cbnfeqventi conferatur cum 'eodem confe- 
qvente-,oriturratio| tripla. Rurfiim hoc antecedens 
jun&umconfeqventi 5 dat rationem \ qvadruplam:&: 
fic in infinitum. Adeoqj hoc modo ratio % qvadru- 
pla componitur ex ratione ssqvalitatis & ratione tri* 
pla: & ratio tripla, ex ratione aeqvalitatis& ratione du- 
pla : deniq; ratio dupla,ex ratione xq valitatis hoc mo- 
do compofita. Qupd naturae rerum apprime conve- 
nit. Eqvidem alii ut hanc compofitionem melius 
demonftrarent, alium introduxerunt modum com- 
pofitionis per additionem. Cum enim obfervarent, 
fi rationes aeqvales adderentur, ita ut antecedens an- 
tecedenti, & confeqvens confeqventi conjungeretur* 
tum non rhajorem, nec aliam au&ioremve rationem 
generari, fed eandeni plane cum priori : tantum an- 
tecedentes terrninos conjunxerunt, eodem con(e- 
qvente retento. Etcnim fi j t addantur, ita ut ante- 
cedensantecedenti, &confeqvens confeqventi jun- 
gantur, oritur ratio | qvae eft aeqvalis i rationi. Sic fi , 
|| addantur eo modo, oritur ratio % qvx eadem eft 
cum ratione \. Qyamvis enim & antecedens termi- 
nus, &confeqvens rationis % excedant terminos rati- 
onis | qvilibet, qvemlibet , ratio tamen eft eadem. 
Ratio enim \ eft fefqvialtera, ficut & | eft fefqvial- 

tera, 
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tera, & ut fe habent tria ad duo, fic fe habent 6. ad 4* 
Hoc eft ut fe habent fex pondo ad 4. pondo, fic fe ha- 
/ bentj.pondoadduopondo. Et utcentumulnsepan- 
ni ad 30. homines veftiendos fic fe habent fo. ulme 
ad 1 f. homines veftiendos. Ratio eft eadem, nempe 
dupla; quamvis termini utrinq$ majores . Hoc itaque 
cumGeometra & Mathematicianimadverterent , fa- 
cile confiderarunt rationes per additionem termino- 
rum utrinq^ componi non pofie. Quoniam vero yu 
derent, in plurimis rebus 5 hanc rationum co ro pofitio - 
nem, quae additione peragitur, magnum ufum habere: 
hoc modoeandem perfecere. Divetfarum enim ra- 
tionum antecedentes terminos invicem additione * m \ 
conjun&os cum eodem confequente cbmpararunt, 
adeoq^ certo modo compofitam tationem habuere. 
<Juamvis fi accurate loqvi veUmus, haec compofitio 
non eft integrarum rationum fed tantum duorum 
terminorumrnempe vel ejufdem rationis,ut in compo- 
fitione,qva juxtaEuclidismente recenfuimus.-velante- 
cedentium tantu terminoru diverfarumrationum.Et fi 
pofterion quide modo compofitiofiat,tu rationes mul- 
tiplasealde habebimus quas prius. Componatur enim 
ratiof |daturratiof .Antecedentiaenimduac unitates 
compofitae,dant duo: qui collata cum unitate eodem 
confequente. , dant rationem duplanuPorrohxc rurfu 
compofita cum ratione seqvalitatis , dat rationem tri- 
plam f f . Etenim duo &unumdant tria confequens, 
autem ldem eft : ratio ergo eft Si rurfum hxc ratio 

Aa cum 
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cum ratlone xqualitatis componatur , oritur ratid 
quadrupla. & fic quintupla , fextupla atq-, in infini- 
tum. In his vero omnibus rationibus , idem obtine- 
turmethodo Euclidis, fi nempe antecedens junftum 
confequenti cum eodem confequente comparetur, ut 
antea indicatum fuit. Si vero rationes alias eodem 
modo inveftigare aut componere aliquis voluerit , id 
qvidem pofteriori methodo facillime fit. Ita enim 
ratio fefquialteracomponiturex ratione aeqvalitatis, 



dia.f J dat l.Ratio enim duo ad duo eft aequalitatis^efl: 
fubdupla, compofita dat f. Sic ratio quintupla com- 
ponitur ex ratione dupla & tripla. \ \ dant f Habet 
vero hsec rationum compolitio magnum in Mecha- 



aliquis forma rc&angularioblonga aquis plenus, cu- 
jus longitudo fit pedum 700., latitudo 5-0. & pro- 
funditas 8. pedum. Aquae ergo omnes lacusfacient 
pedes cubicos 200000. Longitudo enim dufta ia 
latitudinem , dat fuperficiem 25000 pedum quadra- 
torum, in quam du&a profunditas, dat totum corpus 
velinolemaqueam 200000. pedum cubicorum. Lo- 
cum vero quam celerrime evacuatum velim. Habeo 
autem rotam decem concavitatum feu camerarum* 
quarumfingulse pedem unum cubicum exhauriunt,ip- 
ia autem rota totaq-, ipfius peripheria uno minuto ho- 
rario unam facit circumgyrationem. Locum autena 
purgatum optarem fpatio unius diei, vel etiam bre- 
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Viori, fi fieri poflet. Applico praeter priorem rotam 
alias trcs, quarum fingula? decem quoq-> habeant con- 
cavitates , fed triplo capaciores, ita ut fingulae tres pe- 
des cubicos exhauriant : habeo praeterea ad manum 
duas adhuc alias rotas quindecim cameris inftru&as , 
quarum fingulae exhauriunt duos pedes cubicos aquae. 
. Appofitis ergo omnibus fex rotis erit ratio unius 
camera primae rotae ad totam aquarum molem, 
a ooooS» adeoq-, totius rota» 260000 &u Soooo- Ratio 
porro alterius rotx eft ad totam aqvarum molemiooof. 
Etenim cujufvis cametae ratio eft ±oooo§. adeoque 
decem cauitatum erit 2006^0 &u ut fupra. Tres au- 
tem rotaceodemmodo funt conftru&ae, eandemque 
fingulse capacitatem habent. unde ratio earum eft 
eadem. Denique rota quindecim cavitatum habet 
rationem ad totam aquarum molem sooooo- feu±ooo§ 
qvsevisenimcavitas capit 2. pedes cubicos,adeoque 
ratio cujufq-, cavitatis ad totam aquarum molem eft 
5ooool feu Toooos. unde if. cavitatum erit ToooiS 
feu retento eodem confequente sosol - His ergo 
omnibus rationibus invicem compofitis dabitur eva- 
c^iatio convenies uni minuto horario, undecognofce- 
tur evacuatio unius hbrx , adeoq-, qvanto tempore to- 
ta evacuatio contingat. Redu£be autem omnes ra- 
tiones ad eundem terminum confeqventem , habe-, 
buntfeomniajuxtapriora, pofita cujufvis minuti e- 

vaCuatione ut prius. 
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Compofitae vero hx rationes, dant rationeni omnium 
rotarum ad totam aquarum molem fingulis minutis 
feu t7? 3. Unaergo horadabittfo circumgyra- 
nones, entque ratio lJt f£ feu yz?. Horis ergo 20. & 
5"o'. totuslacusevacuabitur. Inhis ergoaliisq$ plu«* 
rimis exemplis hujus generis, hxc rationis compofitio 
locum habet. Si enim tum per multiplKationem 
progredivellem, nihil efficerem. Hoc ergo modof 
exratione f & ? compofita dici poteft ratfo^iritu- j 
pla , quamvis ccmpolitio hxc valde fit imperfe&sej^ 
ut antea indicatum : cum non tota: rationes , ied tan- 
tum termini earum antccedentes componantur. 

Integra autem &■ perfe&a compofitio rationum eft» 
quandoduaru rationu.exceffus ambo termini antecc 
dens cum antecedente,& confequcnscumconfequen-, 
tcinvicem conjunguntur. Talem vero compofitio- 
nemadditioneneri nonpofle, Geometrae ftatira de* 
prehenderunt. Etenim cum omnis compofitio , rem 
compofitam au&iorem & majorem reddere debeat, 
quam antea fuit : ergo cum id additione amborum 
terminorum invicem non femper fiat *, fed m omni- 
bus quidem azqualibus rationibus totum fit a:quale 
fingulis partium unde componitur , in aliis vero ali- 
quando minus : fequitur talem additionem compo- 
fitionem appellari non debere. Si enim rationem 
triplam cum tripla ratione per additionem antece- 
dentiuminvicem, & confequentium invicem compo- 
nere voluerim, ratio erit tripla. Habeat enim in fi- 
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guraNo. 2. AB. adCD. rationem triplam 5 EF. ad 
GH. rationem triplam,dico, fi AB* jungatur ipfi EF. 
&GD ipfi GH. tum totam ABEF. ad totam CDGH. 
habere rationem triplam. Si enim AB. fuerit 6. pe- 
dum, CD. erit 2. pedum. & fi EF. fuerit 9. pedum 
GH. erit 3 . pedum. Jungantur A B. & EF. tota AB 
EF. erit pedum if. jungantur EFGH. tota EFGH. 
erit pedum 5. At if. eft triplum f. , ficut 9. eft 
triplumj., &6. triplum binarii. unde ratio ubique 
eadem, nempetripla. Quod fi ratio minor ratione 
aeqvalitatis componatur: hoc modo cum ratione qua- 
cunq-,exceflus, tumtotum minus eritfiia parte.util 
ratio | feu | componatur cum ratione | prodit ra- 
tio | Atratio J % feu f eft major ratione|. Liquet 
ergo ex his, rationes per additionem amborum ter- 
minorum antecedentium invicem & confequentium 
invicem componi non pofle, ncque illam compofi- 
tionem ullo modo efle legitimam,fed potius divifione 
aliquam efle,de qvibus in fequentibus.Scio quidem A- 
riftotelem Rhetoricorum lib. III. c. VIII. hujus com- 
pofitionisaliquam fecifle mentionem.Verbaqvatenus 
huc fpeftant adicribam, Tm Si p&fjuw ofwvpaos Qtjiios 
$ Ktxltxas 99 ipimlat hifuns, 0 Si \<t(i&oS oluth Si <£ir h A«£i$ 
>i t ttoMSv.o Si IfOjguSf ytopSbLu xoTtqos. taiWlcq Si 71*101) 5 e- 
Xp fw '&m> <dQ*av'fjuLxp ifeifjwoi, " Xtyivt 7<s w. 

E91 Si Tftfa 0 -m\h <s« ijgfjuuos iw tipifww. T$U 

fQ&s Sb ftteirw Sijo fw %f ns&s % % 0 Sisio ta& 1v. 
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*Evlfl6| & W Ao^w 7Vrav o i^Mos. J&s «J^ W o fftticijr, 
Exrhythmis veroHeroiisgrandu&dittioniaccommo* 
datus &Harmoni<e indigens.Jambus vero ipfa eft elocu* 
tio multttndinis Trochaus autemagis faltationi covenu 
ens.RelinqviturT <ean> quo ufifunt incipientes aThrafy- 
tnacho. Non potuerunt vero dicere quinam effet. Tertius 
autemeJi c Paan^& continet jam dihos. EJi enim ut tria 
ad dno illorum autem unus ejl^ uti.adi., aiter ut duo 
ad unum.Has verorationes continet fefqvialtera>qu& 
eflT aan Jfotro indicat,de quoPaeane verba faciat.duos 
enimPaeanes contrarios diciu Unus enim ejl% ip-gi fjw ii 
(juixpky Ti Mwmxn&iZM $$(Lyv&x y "tTtpos <Tfe v eg erctvZrotf, 

V P>pxyfiou\ apX* 01 if** > 5 ^ /-wtJtfflL reAeu^ict. qvi 
incipit a longa^ terminatur tribus brevibus ( cujus 
fignum in Poeticis eft -vvv ) alter vero ex contrariis t 
incipit tribus qvidem brevibus^una longa. (cujus fig- 
num eft in Poeticis vvv- ) Herous feu dafty lus com- 
ponitur ex una longa, duabus breuibus. una autem 
longa aequatur binis brevibus. ergo ratio da&yli eft 2. 
ad 2. feu 1 . ad 1. Jambus vero componitur ex brevi 
&: longa v- , hoc eft ex tnbus brevibus, eftq-, ut unum 
adduo.Trochaeus autemex longa & brevi,eftq-, duo 
adunum.Unus ergoPsean componitut exda£tylo& 
jambo, vel ut terminum Ariftotclis retineamus,con- 
tinet daftylum & jambum,feu rationem aeqvalitatis & 
fubduplam ||, unde oritur ratio fubfefqvialtera. ante- 
cedentia enimadje&a confeqventibus,dantratione§, 
Alter vero Paean , qvem vujgo qvartum vocant, conti- 
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, net da&ylum &: Trochseum feu rationem | & f ade- 
oque eft yifuohMS* Adje&a enim antecedentia ante- 
cedentibus, & confequentia conjcquentibus dant ra- 
tionem |. Nec tamen hxc terminorum conjunftio 
compofitio appellatur Ariftoteli , neque proprie lo- 
qvendo compofitio efh Etenim una partium eft 
major toto: ratio nempe dupla eft major rationc fef- 
qvialtera , adeoque trochaeus major qvam Psean quar- 
tu$: qvod eft perabfurdum. Unicus ergo modus 
componendi rationes totas perfe&e , antecedentia 
nempe cum antecedentibus , & cQnfeqventia cum 
confequentibus, fit per multiplicationem , qvando 
nempe antecedens cum antecedente, & confequens 
cum confequente multiplicatur , qvi qvidem qva- 
tenus ad lineas pertinet , ab Euclide propofitus eft 
libro VI. Elementorum propofitione XXIII. ubi 
demonftrat aeqviangula parallclogramma , rationem 
invicem habere ex lateribus conjunfta.Nempefi da- 
tx fuerint qvaecunque rationes exceflfusin lineis , fiue 
efFabiles, five ineffabiles,parallegrammumrcftangulu 
ex antecedentibus terminis conftrudhim , ad paral- 
lelogrammum re&angulumex confequentibus termi- 
nis, habebitrationemcompofitamexhis binisratio- 
nibas. 

Sint enim datseduse rationesexcefTusAB. ad BC. &: 
BD.ad BE.conftituatur ex AB.& BD.antecedentibus 
terminisparallelogrammumreclrangulum-, &:aliud cx 
confequentibus BC. & BE. Quoniam ergo hxc bi- 

na 
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"e^«1^ Si t& Xoy^y iviwy o i^Aios. vfe* Jtl o 7nn<tt 0 
Ex rhythmis vero Herous grandis & diftioni accommo- 
dattts &Harmoni<e indigens.Jambus vero ipfa eft elocu- 
tio multttndinis Trochaus autemagis faltationi coveni* 
ens.RelinqviturT <ean> quo ufifunt incipientes aThrafy- 
tnacho. Non potuerunt vero dicere quinam effet. Tertius 
autemefi c Paan^& continet jam dilios. Efl enim ut tria 
ad dno illomm autemunus efi^ uti.ad i., aiterut duo 
ad mum . Has vero rationes continet fefqvialtera ,qua 
efFP aan£ otro indicat, de quoPaeane ver ba faciat.duos 

. enimPaeanes contrarios dicit* Unus enim eJiZ oipyii (w * 

5 /3px^7oq (LpX* 0 * > 5 /xax^ot riMvlslioL. qvi 
incipit a longa^ terminatur tribus brevibus ( cujus 
fignum in Poeticis eft -vvv ) alter vero ex contrariis { 
incipit tribus qvidem brevibus, una longa. ( cujus fig- 
num eft in Poeticis wv- } Herous feu daftylus com- 

{>onitur ex una longa, duabus breuibus. una autem 
onga aequatur binis brevibus. ergo ratio daftyli eft 2. 
ad 2. feu 1 . ad 1. Jambus vero componitur ex brevr 

6 loflga v- , hoc eft ex tnbus brevibus, eftq-, ut unum 
ad duo.Trochaeus autem ex longa & brevi, eftq-, duo 
adunum.Unus ergoPsean componitut exda<9tylo& 
jambo, vel ut terminum Ariftotchs retineamus,con- - 
tinet daflylum & jambum,feu rationem aeqvalitatis & 
fubduplam \ j, unde oritur ratio fubfefqvialtera. ante- 
cedentia enimadje&a confeqventibus,dantrationef, 
Alter vero P#an , qvem vuJgo qvartum vocant, conti- 
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netda&ylum Sc Trochaeum feu rationem y & § ade- 
oque eft vifjuoKios. Adje&a enim antecedentia ante- 
cedentibus, &confequentia confcquentibus dant ra- 
tionem |. Nec tamen hxc terminorum conjunftio 
compolitio appellatur Ariftoteli , neque proprie lo- 
qvendo compofitio eft* Etenim una partium eft 
majortoto: ratio nempe duplaeft majorrationc fef- 
qvialtera , adeoque trochaeus major qvam Psean quar- 
tu$: qvod eft perabfurdum. Unicus ergo modus 
componendi rationes totas perfefte , antecedentia 
nempe cum antecedentibus , & cgnfeqventia cum 
conlequentibus, fit per multiplicationem , qvando 
nempe antecedens cum antecedente, & confequens 
cum confequente multiplicatur , qvi qvidem qva- 
tenus ad lineas pertinet , ab Euclide propofitus eft 
libro VI Elementorum propofitione XXIII. ubi 
demonftrat aeqviangula parallclogramma , rationeni 
invicem habere ex lateribus conjun&a.Nempefi da- 
tx fiierint qvaecunque rationes exceflusin lineis , fiue 
efFabiles, five ineffabiles,parallegrammumreftangulu 
ex antecedentibus terminis conftrufrum, ad paral- 
lelogrammum re&angulumcxconfequentibus termi- 
nis , habebit rationem compofitam ex his binis ratio- 
nibus. 

Sint enim datxdux rationesexceffusAB. ad BC. & 
BD.ad BE.conftituatur ex AB.& BD.antecedentibus 
terminisparallelogrammumreftangulum-, Scaliud cx 
confequentibus BC . & BE. Qupniam ergo hxc bi - 

na 
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Exrhythmis vero Herousgrandis & diEtioni accommo* 
datus &Harmonite indigens.Jambus vero ipfaeft elocu- 
tio multttndinis Trochaus autemagis faltationi coveni- 
ens.RelinqviturTaan, quo ufifunt incipientes aThraJy- 
tnacho. Non potuerunt vero dicere quinam ejfet. Tertius 
autem eji c Paan,& continet jam diffos. EJl enim ut tria 
ad dno iltornm autem unus ejl^ ut 1. ad i. , aiter ut duo 
ad knum.Has verorationes continet fefqvialtera >qu<e 
eJFPrfan.Porro indicat,de quoPaeane verba faciat.duos 
enimPsanes contrarios dicit 4 Unw enimeJlZ cLp^i (jl& % 
f/Ax.pa, re AeuiScn £i igeis $p(tywi± y 'eVepos 1% hoivliois, 

V @>pOLyUQU\ 0tp%»(71 7^5$ , i Si /JLCLXqoi TiXiV&lOL. QV$ 

incipit a longa, terminatur tribus brevibus ( cujus 
fignuminPoeticiseft -w) alter vero ex contrariis 
incipit tribus qvidem brevibus>una longa. (cujus fig- 
num eft in Poeticis wv- } Herous feu daoy lus com- 

{>onitur ex una longa, duabus breuibus. una autem 
ongaaequatur binis orevibus. ergo ratio daftyli eft 2. 
ad 2. feu 1 . ad 1. Jambus vero componitur ex brevi 
&longa?/-, hoc cft ex tribus brevibus, eftq-, ut unum 
adduo.Trochaeus autemex longa & brevi,eftq-, duo 
adunum.Unus ergoPaean componitut exda£tylo& 
jambo, verut terminum Ariftotclis retineamus,con- 
tinet da&ylum & jambum,feu rationem aeqvalitatis & 
fubduplam{£,unde oritur ratio fubfefqvialtera. ante- 
cedentia enimadjefta confeqventibus,dantrationef % 
Alter vero Psean , qvem vuJgo qvartum vocant* conti- 

nct 



1 



Google 



t 



De Veritat. Geometr. Lib. II. 190 

: net da&ylum & Trochaeum feu rationem f & § ade- 
. oquc eft quiftuo;. Adjefta enim antecedentia ante- 
cedentibus, &confequentia confequentibus dant ra- 
tionem |. Nec tamen hsec terminorum conjunftio 
compofitio appellatur Ariftoteli , neque proprie lo- 
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qvialtera , adeoque trochaeus major qvam Paean quar- 
tu$: qvod eft perabfurdum. Unicus ergo modus 
componendi rationes totas perfedbe , antecedentia 
nempe cum antecedentibus , & co^nfeqventia cum 
contequentibus, fit per multiplicationem , qvando 
nempe antecedens cum antecedente, & confequens 
cum confequente multiplicatur , qvi qvidem qva- 
tenus ad lineas pertinet , ab Euclide propofitus eft 
libro VI Elementorum propofitione XXIII. ubi 
demonftrat xqviangula parallclograrhma , rationem 
invicem habere ex latenbus conjunfta.Nempe fi da- 
tx fuerint qvaecunque rationes exceflusin lineis , fiue 
cfFabiles, five ineffabiles,parallegrammumreftangulu 
ex antecedentibus terminis conftmdhim, ad paral- 
lelogrammum reftangulumexconfequentibus ternu- 
nis , habebit rationem compofitam ex his binis ratio- 
nibus. 

Sint enim datieduaj rationesexceflusAB. ad BC. &c 
BD.ad BE.conftituatur ex AB.& BD.antecedentibus 
terminis parallelogrammum re&angulunv, & aliud cx 
confequencibus BC. & BE. Qupniam ergo ha:c bi- 

na 
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Exrhythmis veroHerousgrandu &dtcJioniaccommo~ 
datus &Harmoni<e indigens.Jambus vero ipfa eft elocu- 
tio multttudinis Trochaus autemagis faltationi coveni- 
ens.RelinqviturTaan, quo ufijunt incipientes aThraJy- 
rnacho. Jxon potuerunt vero dicere quinam ejfet. Tertius 
autemeJl'Paan,& continet jam ditios. Ejl enim ut tria 
ad duo illorum autemunus ejl^ uti.adi., aiterut duo 
adunum.Hasverorationes continet fefqvialtera^qute 
eft^Paan.Vorro indicat,de quoPaeane verba faciat.duos 
enimPseanes contrarios dicit* Unus enimeJfZ ct/r^i iw £ 

fwotpct, TeAeuTOffi<ri7^e(? /2/>ct^Sca, erepos Si 1% cW&ifj 

5 jSpx^Tetf ctp^cn , r\ $i ^uctx^cl reAeu^ict. qvi 
incipit a longa^ termtnatur tribus brevibus ( cujus 
fignum in Poeticis eft -vvv ) alter vero ex contrariis 
incipit tribus qvidem brevibus, una longa. ( cujus fig- 
num eft in Poeticis wv- ) Herous feu daftylus com- 

J>onitur ex una longa, duabus breuibus. una autem, 
onga aequatur binis brevibus. ergo ratio daftyli eft 2. 
ad 2. feu 1 . ad 1. Jambus vero componitur ex brevi" 

6 loftga v- , hoc eft ex tnbus brevibus, eftq-, ut unum 
ad duo.Trochseus autem ex longa & brevi, eftq ; duo 
ad unum.Unus ergoPaean componitut excla£tylo& 
jambo, verut terminum Ariftotelis retineamus,con- 
tinet da&ylura & jambum,feu rationem aeqvalitatis & 
fubduplam $ |, unde oritur ratio fubfefqvialtera. ante- 
cedentia enimadje&a confeqventibus,dantratione§, 
Alter vero Psean > qvem vu)go qvartum vocant, conti- 
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.netda&ylum & Trochanim feu rationem } 8c f ade- 
oque eft *fjui\M. Adje&a enim anteccdentia ante- 
cedentibus, & confequentia confcquentibus dant ra- 
tionem 1. Nec tamen hsec terminorum conjun&io 
compofitio appellatur Ariltoteli , neque proprie Io- 
qvendo compofitio eft* Etenim una partium eft 
majortoto: ratio nempe duplaeft majorrationc fef- 
qvialtera , adeoque trochaeus major qvam Pxan quar- 
tus: qvod eft perabfurdum. Unicus ergo modus 
componendi rationes totas perfe&e , antecedentia 
nempe cum antecedentibus , & c^nfeqventia cum 
confequentibus, fit per multiplicationcm , qvando 
nempe antecedens cum antecedente, & confequens 
cum confequente multiplicatur , qvi qvidem qva- 
tenus ad lineas pertinet , ab Euclide propofitus eft 
libro VL Elementorum propofitione XXIII. ubi 
demonftrat xqviangula parallclogramma , rationem , 
invicem habere ex lateribus conjunftlNempefi da- 
tx fuerint qvoecunque rationes excefiusin lineis , fiue 
efFabiles, five inefrabiles,parallegrammumreftangulil 
ex antecedentibus terminis conftru£him, ad paral- 
lelogrammum re&angulumex confequentibus termi- 
nis , habebit rationem compofitam ex his binis ratio- 
nibus. 

Sint enim datx dux rationes exceffus AB . ad BC . & 
BD.ad BE.conftituatur ex AB.& BD.antecedentibus 
terminisparallelogrammumreftangulum-, 5caliud cx 
confequentibus BC . & BE. Qupniam ergo hxc bi - 

na 
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Compofitae vero hx rationes, dant rationem omnium 
rotarum ad totam aquarum molem fingulis minutisf 
2oSfe feu ti?3- Unaergo hora dabit 60 circumgy ra* 
tiones, entque ratio Ti f° feu ts?- Horis ergo 20. & 
5*0'. totus lacus evacuabitur. Inhis ergoaliisqj ph** 
rimis exemplis hujusgeneris,haecrationis compofitio 
locum habet. Si enim tum per multipluationem 
progredivellem, nihil eflkerem. Hoc ergo modo| 
exratione f & | compofita dici poteft ratiBCqHintu- jj 
pla , quamvis ccmpoiltio ha:c valde fit imperfedfc^ 
utanteaindicatum: cum non totae rationes , fedtan> 
tum termini earum antecedentes componantur. 

Integra autem & perfefta compofitio rationum eft, 
quandoduaru rationu.exceflus ambo termini antece 
dens cum antccedente>& confequens cum confequen-* 
tcinviccm conjunguntur. Talem vero compofitio- 
nem additione fieri non pofle , Geometrae ftatim de* 
prehenderunt. Etenim cum omnis compofitio , rem 
compofitam au&iorem & majjorem reddere debeat, 
quam antea fuit : ergo cum id additione amborum 
terminorum invicem non femper iiat * fed in omni- 
bus quidem aequalibus rationibus totum fit arquale 
fingulis partium unde componitur , in aliis vero alt- 
quando minus : fequitur talem additionem compo- 
fitionem appellari non debere. Si enim rationem 
triplam cum tripla ratione per additionem antece- 
dentiuminvicem^&confequentium invicem compo- 
nere voluerim, ratio erit tripla. Habcat enim in fi- 
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f guraNo. 2. AB. adCD. rationem triplam* EF. ad 
V GH. rarionem triplam 5 dico, fi AB* jungaturipfiEF. 
&CD ipfi GH. tum totam ABEF. ad totam CDGH. 
habere rationem triplam. Si enim AB. fuerit 6. pe- 
dum, CD. erit 2. pedum. & fi EF. fuerit 9. pedum 
GH. erit 3 . pedum. Jungantur AB. & EF. tota AB 
EF. erit pedum 1 f . jungantur EFGH. tota EFGH. 
erit pedum $. At 17. eft triplum 5-. , ficut 9. eft 
triplumj., &6. triplum binarii. unde ratio ubique 
eadem, nempe tripla. Quod fi ratio minor ratione 
- aeqvalitatis componatur: hocmodo cum ratiune qua-' 
cunq-, exceflTus , tum totum minus erit fiia parte.ut fi 
ratio | feu | componatur cum ratione £ prodit ra- 
tio | Atratio *| feu f eft major ratione|. Liquet 
ergo ex his, rationes per additionem amborum ter- 
minorum antecedentium invicem & confequentium 
invicem componi non pofle , ncque illam compofi- 
tionem ullo modo efle legitimam,fed potius divifione 
aliquam efle,de qvibus in fequentibus.Scio quidem A- 
riftotelem Rhetoricorum lib. III. c. VIII. hujus com- 
pofitionisaliquam fecifle mentionem.Verbaqvatenus 
huc fpeftant adlcribam, Tut Si pvQfiw 0 fwypoos Qtfvioi 

i T toMSv.o <Ti n ipQ%LiQ$ xopJkxi ytoTt%o$ . Si thlw 5 e- 

XP » 10 p& "^re 0poc(ru^^ ip^dfjuto^ yicli^t Si Atyat %s w. 
E'91 Si Tftfa 0 Tsaiit scsm ijgftms li^fwat. t?U 
f9&S <TtJo Etaiwr <^o ^ ey *a>e?* V 0 <f£ <ft!o tt. 
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. ne? da&ylum Sc Trochxum feu rationem f & f ade- 
oque eft *jjui\io$. Adje&a enim antecedentia ante- 
cedentibus, &con(equentia confcquentibus dant ra- 
tionem \. Nec tamen ha?c terminorum conjunftio 
compofitio appellatur Ariftoteli , neque proprie lo- 
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qvialtera , adeoque trochaeus major qvam Psean quar- 
tu$: qvod eft perabfurdum. Unicus ergo modus 
componendi rationes totas perfefte , antecedentia 
nempe cum antecedentibus , & cpnfeqventia cum 
conlequentibus, fit per multiplicationem , qvando 
nempe antecedens cum antecedente, & confequens 
cum confequente multiplicatur , qvi qvidem qva- 
tenus ad lineas pertinet , ab Euclide propofitus cft 
libro VI Elementorum propofitione XXIII. ubi 
demonftrat aeqviangula parallclogramma , rationem 
invicem habere ex lateribus conjunfta.Nempe fi da- 
tx fiierint qvaecunque rationes exceflfusin lineis , fiue 
effabiles, five ineffabiles,parallegrammumreftangiilil 
ex antecedentibus terminis conftrufrum, ad paral- 
lelogrammum re&angulumexconfequentibus termi- 
nis , habebit rationem compofitam ex his binis ratio- 
nibus. 

Sin t enim datae duae rationes exceffus AB . ad BC . Sc 
BD.ad BE.conftituatur ex AB.& BD.antecedentibus 
termfnisparallelogrammumre&angulum-, &aliud cx 
confequentibus BC. & BE. Quoniam ergo bax bi- 
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na parallclogramma funt n:quiangula,ergohabent ra* 
tioneminvicem conjunftam exlateribus per XXIII. 
Propofitionem. adeoq; eritutAB, adBC. &DB. ad 
BE. fic parallelogrammum AD. ad parallelogram- 
mumCE. Neque fanealiter efle poteft. Cum e* 
nimambo termini utriufq-, rationis invicem multipli* 
centur.ipfae qvoq> rationes invicem funt multiplicatse. 
omnis autem talis multiplicatioinrationibus exceflus 
eft compofitio,ut antea di&u.Neque in ratiombus alia 
compontio perfe&a eft,pr£terilla,qux fit permulti* 
plicationem. Dux autem lineae redbas in fe du&ae, hoc 
eft muitiplicatae invicem generant parallelogram- 
mum.Ergo parallelogramma aeqviangula ex antece- 
dentibus & confequentibusexftru&aexhibentratio- 
nem compofitam ex binis aliis rationibus. 

Atq* hoc qvidem in numeris non minus clarum 
peripicitur. Etenim fi duae rationes triplas compo- 
nanturinvicem, oriturratio noncupla ut.ff dant f. 
Antccedentibus enim invicem, & confeqventibus in 
fe duftis oritur ratio 

Liqvet ergo eandem & in Geometricis &c Arith- 
mcticis rationum compofitionem cfle.Sicut enim in A- 
rithmcucis ambo antecedentia in fedufta feu invicem 
multiplicata,dant antecedenscompofitse rationis : & 
confequens fimiliterduftumin confeqvens,dat com- 
, pofitx rationis confequens, ita ctiam in Geomctricis 
ambo antecedentia > (euambse antecedentes magni- 
tudines,qv# c.ertis lineis indicantur, in fe du&x dant 

par- 
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»; parrallelogrammum , qvod qvidem ad parallelo- 
grammum ex binis qvibuicunq-, hneis,qvae confequen- 
tes terminos feu magnitudines repra»fentant,conftruc- 
tum, rationem habet ex lateribus compofitam. 

Quoniam vero neceflarium eft, rationes hafce 

! compofitas non tantum m parallelogrammis, fed ct- 
iam in re£tis lineis exhibere $ methoduip Iwy us rei in 
leqventibuspropbnam, eadem multiplicatione, per 
parallelogramma, femper retenta , ut benevolus lec- 
torpervideat , qua bene modus componendi rationes, 
tam Geometrice qvam Arithmetice invicem conve- 
niat. 

Hanc vero compofitionem rationum, qvse itaper , 
antecedentium&confeqventium terminorum mutu- 
am multiplicationem peragitur, omnino genuinam 
> efle, atque rn ipfe natura fundamentum habere, ex 
Harmonicis difcimus. Cum enim Harmonia dia- 
teflaronex qvatuortonis cbm^anatur, qvorum pri- 
mus ad fecundumeft in ratiorie fefqvioftava , terti- 
us vero adqvartum , ut 256. ad 243: ergo ratio 
quaedatdiateflaron , hoc eft ratio fefqvitertia, com- 
ponitur ex hifce tribus rationibus % f & 1% f . Quod 
ctiam hac compofitione verum efle deprehenditur. 
Ratio enim § feu fe(quio£tavacompofitacum rationc 
fcfqvioftaya, dat rationem % \. Porro ratio | % f com- 
pofitacumVatione |{, dat rationem feu f hoc 

eft eTnnzfcv fefqvitertiam. Maximusenimcommu- 
nis divifor fiS/fr.fecat antecedentem terminum 20736. 
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in4.partcs & confequentem ifffi. in tres. adeoq 5 
ratio.2 07 3 6". ad 15552. eft ratio iefquitertia , fcu in 
minimisnumeris f. At componitur ratio 20736. ad 
15552. hoc eft | ex ratione 81. ad 64. & 256. ad 
243. ratio autem 8 1 . ad 64. componitur ex binis fef- 
qvioftavis, adeoque ratio % feu fefqvitertia, qvx dat 
harmoniam diateffaron componitur ex bini« \-m 7 ^ 
fefqvio&avis adimmate , cujusratio eft>ut numerus 
ad numerum 2 j6. ad 243 . H*c eft illa harmonia u* 
, niverfijjuxtaqvamomniumrerumcompofitio eftof- 
dinata, qvatnpulcherrimisverbis defcribit Plato in 
Timaeo, & ex eo Gieero in libro de Univerfo , dc 
qvarepofteaplenius, ubide analogia fpeciatim erit 
agendum. Ita ergo haec rationum compofitio qvae 
fitpermultiplicationem antecedentium terminorum 
inter fe, & confeqventium inter fe , in ipfa natura 
fundamentum habet. 

C AP. VI. ' 

Ha&enusqvidem compofitionem rationum con- 
fideravimus: Seqvitur divifio, qvx varia: non fecus 
quam ipfa compofitio. Etenim vel totalis divifio 
eft, vel partialis. Totalis eft, quando magnitudoi 
magnitudine, vel numerus 4 numero, vel demque 
pondus a pondere aufertur toties, qvoties fieri poteft, 
ita ut nihil remaneat. Partialis autem, qvando fe. 
mel tantum > ita ut aliqvid remaneat.. Prio r 
yccT few divifiodicitur, pofteriorfubtraaio. Sic 
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fimagnitudo 6 4 pedum auferatur a magnitudine 18. 
pedum femel, remanent 12. pedes. At fi divfda-» 
turper 6 pedes, nihil qvidem remanet non divifum, 
totum vero divifum eft 3 . pedum. In divifione ergo 
proprie fic dicti , tria veniunt notanda , dividen- 
dum , dividens & divifum. Ut in priori exemplo 
magnitudo 18. pedum eft dividendum , magnitudo 
tf.pedum eftdividens , & magnitudo 3. pedum cft 
divifiim, fiveidqrodfitexdivifione. Qupdipfum 
in numeris & ponderibus eodem modo fe habet. Eft 
autem divifio proprie difta , vel perfefta, vel imper- 
fefta. Perfecta , qvando poft divifionem mhii re- 
manetnondivifiim. Imperfc&a, quaado poft divi- 
fionem aliquid remanet non divifum. In priori ex- 
emplo, magmtudo 6 . pedum ita dividit magnitudinem 
18. pedum ut pera&a divifione nihil remaneat non 
divifum. Sivero diagonalis qvadrati ahcujus divida- 
turper laxus altexiusqvadrati, quod pnoris fit lub- 
fexaecupluni, adeoque bafis bafeos fubqvadrupla ; e- 

rit qvidem divifio illa in qvinque partes, fed non per- 
fe£fca. Dividit enim baus diagonalem iftam in qvin- 
quepartes» ita tamcn ut aliquid remaneat non divi- 
fum , imo qvod nequ c ul lo modo dividi potcft a bafi$ 
cum earum^atiomutua fitineffabilis , qvamuis potcn- 
tia fit effabilis. 

Quoniam vero haec rationum divifio magno nbbis 
ufiii poftea fit : neceflarium arbitrc* eam accuratius 
explicare, fingulafque ipfius affe&iones diligentius 
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confiderare. Qyod ut fiat,antea divifio omnium quan- 
ti tatu m confideranda erit,tam in numeris, qvam mag- 
nitudinibus ac ponderibus. 

Dico ergo primiim, divifionem effe duarumjquan- 
titatum homogenearum conjunAionem mutuam , ex 
qua alia fit quantitas, vel una priorum, vel utraque mi- 

nor. - 

Per quantitates homogeneas mtelligo numeros, 
cum numeris, lineas cum lineis , pondera cum pon- 
denbus conjungi. Per conjun£honem vero intelligo 
multiplicationem. Nulla enim divifio fine multipli- 
catione.Si enim magnitudo 2o.pedum per magnitudi- 
nem4«pedu eritdividenda, utique minor qvinquies 
multiplicanda , uttotum m qvinque partes dividat. 
Quoniam vero in omnibus rationibus effabilibusj 
%e<n$ femperfit totius ad partes , vel partis aut par- . 

tium ad totum ; utique divifio rationum effabilium 
ex divifione harujji rerum optime intelligetur. An- 
tea enim indicavimus omnes rationes effabiles , effe 
ut numerumadnumerum. Ratio autem numeriad 
numerum eft, uttot partes unius mtegri, ad partes 
qvotcunque alterius integri. Sic magnitudo 276. 
partiumadmagnitudinem 243. partium habetratio- 
nem quam numerus ad numerum: hoc eft ut 2 f 6. par- 
tes ad 2 4 3 . par tes. A tque id adeo in omnibus ratio- 
nibus effabilibus verum efl: y ut nulla plane ratio fit 
effabilis, nifi qux numero explicari poflit. Ut ergo 
dottrinam divifionis rationura jntelligamus, inpar- 
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tium natura primum addifeenda erit. Atq ; ut in 
priori exemplo maneamus ,fit magnitudo AB. in fi- 
gu.num. 3. partium 256. talium, qualiumraagnitudo 
CD. ineadem figura eft partium 243. Ratio ergo 
AB»ad CD.cft 25-6. ad 243. Secetur AB. bifariam 
inE. ratio ergo AE. ad AB. eft 128. ad 25-6., feu 
J . ad 2 . Etenim AE. continet partes 128. tales, qua- 
Jes AB habet2$6. Eftvero numerus 128. dimidius 
numeri 25-6. Erit ergo ratio harum partium, ut 1. ad 2 . 
Ratio autem AE.ad CD. erit 128. ad 243. In mino- 
ribusenimnumerisnondatur. magnitudo autem AE. 
parces habet 128. tales, qvales magnitudo GD. par- 
teshabet 243. Seceturporro magnitudo CD. in tres 
partes,&fittrienshujus CF. erit ergo ratio CF. ad 
CD. j ut 8 1 . id 243 . , feu 1 . ad 3 . Cum enim CF. fit 
triensipfiusCD, ergoqvaliumCD.habet 243. par- 
tes, taliim CF. habebit 81. partes. ut fi CD. eflet 
pedum Ws . eflet CF. triens hujus pedum 81. cum 
gi.fmt tertia pars 243, Eft ergo ratio CF. ad CD. 
fubtripla,feu §: vel retentis prionbus numeris ut 8 1 . ad 
243. AdmagnitudinemveroAB.efletut Sia&ifg. 
& ad magnitudinem AE. ut 8 1 .ad 1 2 8 . Si ergo mag- 
nitudinem AE. , qvx habet centiun viginti o£to du- 
centefimas qvinqvagefimas fextas partes , ita divide- 
re cuperem, ut divifum eflet, ficut CF. ad CD. feu ha- 
beret o&uaginta unam ducentefimas qvadragefimas 
tertias partes : divido fingulas partes ducentefimas 
qvinqvagefimas fextas in partes ducentas qvadraginta 
A * Bb 3 tres, 
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trcs , hoc eft multiplico 2f6. per 243. prodeunt 
62208. Adeoq; tota AB. habet fexagies bis mille 
ducentas & ofto partes ducentefimas qvadrage- 
fimas tercias: hoc eftcum fingulae partes ducentefi- 
mx qvinqvagefimae iexta» ipfius AB. fe£bc fuerint in 
partesducentasquadragintatres, erittota AB. fe&a 
in partes tales 62208* Adeoqueeum 256. partes fe- 
centur in 62208. partes> utique 128. fecabuntur in 
31104. ejufdem menfiira partes. Ut autem par- 
tem habeamus , qvx fit ad 1 2 8. hoc eft ad 3 1 1 04.11 1 8 1 « 
ad 243. eritut 243.ad8i.fic3! 104. ad qvartum quae- 
fitum , feu ad 10568. Hoc eft 10368. fe habet ad 
3 1 104. feu 128. partes ducentefimas qvinqvagefimas 
fextas magnitudinis AB. ut 8 u ad 243. Quae qvi- 



tiumcognofcitur» 81. du&ain i28.dant 10^68. E- 
ritque ratio partis hujus datse, quae ad 1 28 . f^abet, ut 
8 1 . ad 243 . , ad totam magnitudmem AB . feu 2 5 6, , 
ut 1 o 3 6 8 . ad 62 208. Adeoque magnitudo qvae pri- 
useomododivi(aerat,utpars adtotum eflet ut 128. 
ad 2 j6r. nunc iterum fecundum eandem partera ita 

ior ad priorem fit ut 8 i.ad 243 . 
ut 10368. ad 62208. feuredudis 
numeris ad mrnima, ut i.ad6. 

Idipfiimpluribuscxemplis illuftrare velim,ut eo 
melius divifionis naturam perfpiciamus. Sit magni- 
tudo AB,aIia magnitudo CD, qva? qvidem fi invi- 
cemdebeantefTe commenfurabiles, tum CD. bifari- 

am 
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aineritfecanck.Continet enim AB totam in (e CD. 
ter, &c partem praeterea ipfius dimidiam* hoc eft , ha- 
betpartes/. tales , qvales CD. habet duas. Opta- 
remtota AB. bifariam fefta inE. omnes tres magni- 
tudines AB. AE. & CD.commenfurabiles efficere, 
ita ut eadem menfiira menfurari poflent. Divido 
lingulas partes feptimas ipfius AB bifariam , hoc eft, 
m ttJ tfplico 7 . per binarium, prodeun 1 14. A deoque 
tota AB. taliumeft 14, qvalium AE. eft 7. Divido 
qvoque fingulas partes ipfius CD. bifariam, hoc eft 
multiplico duo per duo,prodeunt 4. Cum ergo AB. 
nuncfit i4.^irtiumtalium , qvalium CD. eft qva- 
tuorj erit ABT7- talium,qualium CD.eftqvatuor.Atq? 
hocfacillime ipfi rationum compofitioni applicatur. 
Ratio enim AB. ad CD. eft eadem quae partium 7. ad 
2. Ratio autem AE. ad AB eft femiffis ad integrum, 
hoc eft 1 . ad 2. Quaero rationem A E. ad CD. qvam 
anteadeprehendiefle,ut7.partes ad qvatuor partes. 
Dividorationem 7.ad 2 # per rationemi. ad 2. & qvi- 
dem multiplicando antecedentiainvicemj& confe- 
qventiainvicem.-prodit ratio 7.ad4.Et€nim in rationi- 



prodit ratio |.Dixiauteminomni divifione, divifum 
vel utroqueterminoru fingillatim fumptominus efle, 
vel alterutro.Etenim fi 2o.dividantur per qvatuor,di- 
Tifum erit f. At quinque minor qvidem eft divi- 
dendo , (cd major diviibre quaternario. Si verp 2 o. 
dividantur per 10 , divifum crit duo : & tum divi- 

fum 
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fum minus eft & dividendo,& divifore.Quod lpfum in 
rationum divifione locumhabct.Si cnimratio excet 
fus dividatur per rationcm defectus, divifum minus 
qvidemcft ratione excefliis , fed majus ratione de- 
feftus. Utin antecedenti fchemate, ratio 7. ad 4. 
eft major quidem ratione \ , fed minor ratione 7 . ad 2. 
fcu 14. ad^. Vcrum de his plenius ubi ad rationes 
majorcs & minores ventum fuerit. Nunc tantum 
naturam divifionis indicafle voluimus. 

Verum pluribus haec exemplis funt illuftranda. Sit 
jnagnitudo AB. 7. partium talium, qualium CD. fit 
2. Secetur AB.in AF.ita ut tota AB, trcS partestales 
habeat, quales AE. majus fegmentum habetduas, & 
mjnus BE. unam. Velim fcire qua communi menfii- 
ra majus fegmentum & CD. magnitudo menfurantur. 
Seco totamin tres partes, & ut conveniant invicem , 
particulae ipfius CD. & AB: feco fingulas partes fepti* 
mas AB . & fingulas partes fecundas CD. trirariam, 
adeoque tota AB. habet n.partes tales,quales CD. 
habet 6. Majus ergo fegmcntum habebit 14. tales, 
quales AB. habet i\; hoceft quales,CD habetd. Id 
autemipfum breviftima methodo iriveftigatur , mul- 
tiplicando 2 . per 7. & tria per duo. Nam & AB.tum 
tfebitomodofcftaeft: &fegmentum ejusfadtum eft 
commenfurabile ipfi CD. Eft vero ratio AB.ad CD. 
ut partes 7. ad 2. ratio autem AE. ad AB. eft ut dux 
partes ad tres partes , feu ut 2. ad 3. Multiplicentur 
antecedentia cum antecedentibus , & confeqventu 

cum 
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cum antecedentibus, & confequentia cum confequen- 
tibus, eritbisfeptena 14: ter bina 6. datur ergo ra- 
tio majoris fegmenti ad C D. ut 1 4» part es ad 6. vel 7. 
adj.. 

Compofitioergovera& perfefra rationum & earun- 
dem perfeclra divifio, eodem plane modo fiunt per 
multiplicationem. Tantuminter ambas hoc difcri- 
men eft, quod tertium feu produ&um illic augeatur, 
majufque iit utravis rationum 5 heic vero minuatur: 
& vel utraque rationum minus fit , vel una. Etne 
quis exiftimet hanc divifionem jure appellarinon pofc 
fej demonftrp, in divifionibus qua partes tota,juxta 
certam menfuram , vel partes par tes fecant,hanc eari- 
dem dividendi methodum locum habere. Si enim 
duae feptimx partes alicujus magnitudinis in quatuor 

Suinquepartesfintfecandx, hoc eft AE qvae habet 
uaspartes tales, quales AB habet 7. fecanda erit 
infingulispartibus, itautqvseuis pars fe&a fe habeat 
ad quamvis partem fecundam ipfius AE. vel feptimam 
AB. utCF.adCD. hoc eftutquatuor ad quinque. 
Secofingulaspartesinqvinque. Adeoque tota AB. 
. fe&aeft in partes 3 5. totaautem AEinpartes 10. Ut 
vero quatuor ad quinque, fic 8. ad decem. Adeoque 
o£to decimce partes ipfius AE. erunt o&o tricefimaS 
quintse partes ipfius AB. Idipfum methodo fuperius 
tradita facillime inveftigatur. Partes enim funt | & ? 
quaeconjungantur invicem multiplicando fuperiora 
cum fuperioribus ( Grxci fupenores numeros vo- 

Cc cant 
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cant /zaejXoya* inferiorcs vmXoyxs) prodit nume- 
rus ! ? . Idipfumadeo in omnibus partium divifioni- 
bus contingit, qyx per alias partes dividuntur. Par- 
tem autem voco qvicquid ab alio exceditur, vel una, 
vel pluribus partibus. fic \\* c funt partes. | autem, 
partis partiumve nomine non veniunt: cum tptum fit, 

• continens in fc tot partes tales alterius. In omni- 

• bus ergo maghitudinibus commenfurabilibus partes 
dicunturquandoantecedens minus eft confequentc. 
Totu vero,quando antecedens majus eft confequente. 
Ut ergo femel dicam, qvando tota cum partibus , vel 
partescumpartibushoc modocorijunguntur, divifio* 
fieridicitur. Etcnimquod ex hac conjun&ionc fit, 
minus eft vel uno vel alterutro terminorum. At com- 
pofitionem id vocare, quandojd quodfit,minuseftco 
ex quo fit, id vero perabfurdum eft. Si enim rcs com- 
ponuntur, augentur : & compofitum erit totum ; ea 
vero quae componunt, partes. Totum autem majus 
efle partibus fuis haud dubium. 

Quando ergo ratio exceflus conjungitur cum ratione 
defe&us, ratio exceflus per ratione defeftus di vifa cft. 
&c illa ratio qux inde oritur, ra tio di u i fa appellatur 9 fal- 
tcm ita appellarijure debet : quandoquidem {cmper 
minor fit quamratio.exceflftsprimolocopofita. Eo— 
dem modo, quando ratio.defe&ils cum ratione de- 
feclruspermultiplicationemconjungituri major ratio 
a minorc diuiditur:& ea ratio quae ex hac conjun&ione 
oritur,minor eft utraque, adeoque divifiim. Quod 

in 
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in fequentibus poftea plenius demonftrabimus. Op- 
time ergo Euclides, quando hanc conjun&ionem ra- • 
tionum indicare voluit,femper ufus eft voce 0vyx#ioScq 

conjici aut , conjungi > non vero avvlik^n: quodalii 

forte Graci Mathematici non tam diligenter obferua- 
uerint; quamvis & certo modo eorum vocabula expli- 
cari poffint : qua de re* pluribus poftea dicendum. 
Quod fi quis prsefra&e contenderit , etiam illam 
conjunftionem , compofitionem efle dicendam, qux 
fitinterrationes exceflus & defe&us, vel rationes de- 
feftus inuicem : non video quomodo compofitionem 
a divifione fejunxeric. Etenim compofitionem effe 
cohtrariam divifioni , vix quifquam negauerit. Neq; 
ullum arbitror difturum , diviuonemullo modo ppf- 
feappellari compofitionem. At quando dua: ma- 

Snitudinesita invicem conjunguntur, ut unum pro- 
uftumfaciant minusvel utraque earundem magni- 
tudmum , vel una faltem : tum diuidit una magni- 
tudoaliam. eandemque imminuit, non vcro auget. 
Diuifio ergo rationum ex divifione magnitudinum 
i optime intelligitur , ficut & illarum compofitio, ex 
' haru compofitidne^Quoniam vero harc accurate ln ra- 
tionibus demonftrari nequeunt , nifi antea rati- 
ones aequales & inaequales ruerint explicatae : harum 
naturam jampauois indicabimns, cum unum pcr aliud 
co melius & facilius intelligatur. 

• ■ • . 
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CAP. VII.' 

jEqijales rauones dicuntur, qux fe inuicem nec 
majortis funt , necminores. Ratio autem altera ra- 
tione major dicitur, qux aequalem excedit : Minor 
vero quae ab a:quali ratione deficit. Sicut autem 
quantitates cum quantitatibus comparatae, vel aequan- 
turinuicem, vel lunt inarquales, ita ut una quidem 
aliam exccdat , altcra vero excedatur : ita etiam ra- 
tiones invicem comparatae, uel a?quales (unt, uel ina> 
quales. ^Equales rationes furit, quarum quantitas eft 
sequalistut dupla ratio dupla?jtripla,tripke j lextupla, 
fextuplx;fefquialtera, fefquialtera» •, atq>ficinom- 
nibus rationibus excefTus:tum fubdupla,fubdupla?${iib- 
tripla , fubtriplat; fubquadrupla, fubquadruplae 5 fub- 
jfefquialtera, fubfefquialtera: atque fic in infinitum. 
Ex sequalium vero rationum natura, insequaiium rati- 
onum cognitio dependet. Sunt enim inarquales ra- 
riones, quarum quantitates invicem comparatse funt 
insequales & cujus quarttitas majof , illa ratio major 
eft 5 cujus vero quantitas minor, illa ratio minor. 
Quantitates autem, per sequalitatem menfiirantur. Si 
enim magnitudo qusecunque fcum alia quacunque 
magnitudine comparetur , quarum una aliam exce-» 
ditjfumatur in majori magnitudine alia , minori a> 
qualis , dabitur ftatim exceflus majoris. Ita etiam 
in rationum collatione, fi una conferatur cum ratione 
quaealterieft ^qualis* ftatim qvidem apparebit, an 
altera ratio vel major fit, vel nunor, vel #qualis.Qua> 

rendum 
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. rendum ergoprimo, qua methodo rationes arquaks 
inveftigentur.Et in magnitudinibus quide una ac fim- 
pliciffima methodus eft,nempe per multiplicationem 
in .rationibus exceflbs, & divifionem in rationibus 
defe&us.Eft enim multiplicatio,ut unitasad multipli- 
cantem, fic multiplicandus ad multiplum .jfeu quar- 
tum qvaditum. Ut verbi gratia in numeris, ii ve- 
limmultiplicare i2 8.'per4. eritut i.ad^fic 128. ad 
512. Contra divifio eft , ut divifor ad unitatem, fic 
dividendus ad divifum>feu quartum qvaefitum, ut fi 
f 1 ^dividendus fit per 1 2 8. erit ut 12 8ad 1 ,fic 5 1 2 .ad^. 
Quod autem unitas in numeris , id minor duarum ma- 
gnitudinum. eft in magnitudinibus. • Quando enim 
qusero aliquam magnitudinem qvq- toties aliam in fo 
contineat magnitudinem,qvotics alia magnitudo ali- 
am, hoceftutclariusdicam,qvandodatis tribusma- 
• ghitucUnibus , quarum prima major eft quam fecunda* 
qvsero autciri qvartam, cjyx juxta eandem menfuram 
tertiseexcedat tertiam,juxta qvamprima excedit fe- 
cundam: confbu&is triangulis fimilibus , ut in figu. 
num. V. dico utfecunda ad primam, fic tertia ad 

3vartam. Sit enim AB. 7. pedum:BC. i.DE. 9 pedum: 
ico, utfehabetBCad AB.fic DE.ad qvartum qure- 
fitum. • 

feu ut i.ad 7 , fic p. ad 63. 
Qupd qvidem fbla multiplicatione inveftigatur. 
• Inlineisautemeft,utBC.ad AB,ficDE.adEA. Atqi 

hocadeoin omm multiplicatione verum eft> Si e- • 

*■ _ .... 
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nim BA. fuerit duplaipfius EB. etiamEA. erit dupla 
ipfiusDE. &fiBA. iefquialtcraipfiusBC, etiam EA. 
erit fefqnialtera ipllus ED : ac demum juxta quam- 
cunquerationcm,AB.major fuerit magnitudine BC. 
juxta eandem rationem magnitudo AE major erit 
magnitudine DE. 

Omnis ergo multiplicatio in magnitudinibus hoc 
modo fit. Si datis tribus magnitudinibus, qvarum 
prior major fit fecunda , qvsero autem qvartam , qux 
juxta eandem rationem & multiplicationem fit major 
tertia, quaprior major eft (ecunda: dico, ut fecunda 
minor ad phmam majorem, fic tertia ad qvartam. A- 
deoque quandb datam qvacunqe magnitudinem lta 
augere velim, ut aufta feu compofita ad fimplicem 
habeat candem in exceflii rationem, quam alia ma- 
gnitudomajor ad aliam minorem > conftru&o trian- 
gulojuxtafiguramnum.V. dicout fecunda minorad 
primam majorem,fic tertiaad quartam.Adeoq-, habeo 
magnitudinem auttamfeucompofitamjuxtaillamra- 
tionem, quam habetprima ad fecurflam. ' 

Siverodatistribus magnitudinibus, qvarum pri- 
ma minor eft qvam fecunda , vellem autem tertiam 
itadividere, ut.portioad totam haberct eandem ra- 
tionem quam prima ad fecundam : exftruo rurfiim 
• triahgulafimiliabina,utin figura num V. atque inde 
concludoi ut fecunda feu major magnitudo ad pri- 
mam minorem, fic tertia ad quartam , feu ad dirifum. 
Utin figuranumcro V. fi magnitudo AB. eflet triens 

ma^ni- 
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magnitudinis AE , cjvaererem vero trientcm ipfius 
DE, conftru&is ut illic triangulis seqviangulis dico 
utEA.maior magnitudoad BA.min0rcm5fic DE.ad 
CB. Adeoque DE. roagnitudo divifa eft in trespar- 
tes, &CBfehabetadDE.utBA. adEA. 

Multiplicatio ergo& divifio eodem plane modoper- 
ficitur,tantu hocdifcrimine retentp, qvod in multipli- 
catipne fatt-ufe habeatadtertium,ut majusad minus; 
in divifione vero, fa&um feu divifum fe habeatad ter- 
tium , ut minus ad raajus. Operatio quoque in jtnul- 
tiplicatione diverfa eft ab operatione in divifionc. 
Illic enim pro inveniendo qvazfito eft,ut minor ad ma- 
jorem terminum, fic tertius terminus ad qurefitum. In 
divifione autem pro invenicndo divifo dicimus , ut 
majorterminusadminorem,fic tertius ad qvxfitum. 
Quod utrumque ex priori exemplo liquet.In multipli- 
cationc cmm DE.pro invenienda EA. multiplaipiius, 
erat,ut CB minor terminus ad AB maiorem,fic DE.ad 
E A.Fa&um autem per hanc multiplicationem,nempe 
EAad fuumterminumDE, fe habetutmajor termi- 
nus BA ad CB. termmum minprem. In divifione 
/autemproinveniendaCB.parteipfius DE.eft utEB. 
major terminus ad BA minorem terminum* fic DE. ad 
CB. Divifum autem CB. fe habet ad totum DE. ut 
AB. rninorterminusad AE. majorem terminum. 

* Quando ergo datis tribus terminis, qvarritur quar- 
tus, qvi ad tertium terminum eam habeat rationem 
quamprimusadfecundum: videndumftatimeft , aix 

pri- 
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primus terminus fit rriajor fecundo, vel minor. . Si ma- 
joreft fecundoj hoc eft,fifuent ratio exceflus, tum 
quartus erit major tertio : adeoque tertius terminus 
augenduseftfeumultiplicandus, fietqueut minorad 
majorem, fic tertius ad quartum.Tum enim qvartus ad 
tertiu eandemhabebitratioriem qvam primus ad fe- 
cundu. Atque hoc modo in omnibus rationibus excef- 
fus queritur ratio reqvalis perinultiplicationem. Quod 
ii primusterminus fecundo minor fuerk, tertius ter- 
minus dividendus erit , dicendumq; ut major ad mi- 
norem, fic tertius ad qvasfitum. Ita enim qvartus 
terminuseandemhabebxtrationem ad tertium qvam 
primus ad fecundum. Talique modo ratio aeqvalis 
quaeritur cuicunq-, rationi defeftus. Omnis exgo o- 
peratio per qvanfqvartus terminus ita qvaeritur, ut 
dicatur,utminorterminusad majorem,fic tertius ad 
qvaefitum, eftmultiplicatio. In qva autem qvartus 
itaqvaeriturutdicatur,ut major terminus ad mino- 
rem,fictertiusadquaefitum vocatur divifio. In mul- 
tiplicatione enim eft,ut i . ad j.fic 6 .ad 3 o.qvinqvies e- 
nimfenafunt triginta. In divifione autem eft ut f. 
ad 1. fic 30.. ad 6. qvinqveenim intriginta habeo fe-* 
xies. Qupd autem unitas in numeris, id inter ma- 
gnitudines , minor magnitudo ex duabus eft. Hac 
ergo methodo cuicunque rationi datas- alia aeqvahs 
ratio conftituitur ; nempe , fi ratio fuerit excefius> 
tum multiplicando altera ratio acquiritur. Si vero 
ratio fuerit defeftus , tum dividendo ajqvalis huic 

con* 
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conftituitur. Quam autem nos aequalem ratiohem 
dicimus,eamEuclidesfimilemvocat: qvamvisinra- 
tionibus inacqvalibus nomina quantitatis retinuerit, 
vocando unam majorem, & alteram minorem. Ari- 
lioteles vero eadem appellatione ufus eft, qva nos. 
Illi enim ratio aequalis dicitur , qvam nc«s hoc no- 
mine infignivimus. Quod vero Theonem Smyrna> 
um attinet , is fingularem hac in parte fententiam 
habet. Vocat enim rationem aeqvalem, qvam nos 

aeqvalitatis dicimus , & qvam ipfemct alibi \&y>9 l<ri* 
appellat: majorem vero, qvx nobis ratio ex- 
ceflus dicitur Graecis \oy>$ v^o^: oppofitam vero . 
huic rationem defe&us vocavit \oy>v eAct^oyct feu 
rationem minorem. Locus eft capite XXII. libri fe- 
cundifeudemufica, Twtihfanncpk 01 (w «ai jm- 

SihA 01 ik «ulw itfinfk l^^ifiem ktottet. tm 

f9V*$$bfrfjp< TfllK [JUel^QVOiV OilUV Tre^ctTzKctJioij oi 

«Ti ImfjuoULOi, 01 <Ti ySirt^ou 'OfMiuS tix^T eAct<floW , 01 
fw '\lOT'7n>Mct'7iXctaioi, 01 2i uOTBtytfejoi, 01 Si v&rt%oi. 
Rationum alia funt majores> alia minores* alU vero £- 
qvales. tyEqualis ergo una eft & eadem > omnesque 
rationes prtcedit , dc elementivicemhabet. <^/Eqva- 
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les autemjunt, qua eandem mter fe aqvalitatem ha+ 
bent> ut unumad unum> duo ad duo , decem ad decem, 
centum ad centum. Majorum vero rationum alia funt 
multipla-> alia fuperparticulares, alia neutra. (Mi- 
norum pariter , alia funt fubmultipU, alia fubfuper- 
particulareS) alia neutra. Ex quibus id fequi vide- 
turqvodanteaindicavi, seqvalem rationem Theoni 
Smyrnseoappellari 5 quam nos aeqvalitatis dicimus 3 imo 

qvam ipfemet plurimis in locis Xoy>v l<nmflg$ appellat. 
Eqvidem, fidiceremus numeros %v <zs&$ *9*$lo*»e)i <ft!a 
$tk& <&f os ^yji^v vtfos 'iiyfav a Theone tantum no- 
tis fuiflc indicatos, fcriptumq; * sq&s iz&s 

9>>W t <zs&$ i- xs\§* i»e^. §• per que -hos numeros 
qvantitates,intelhgendas effenonterminorum invice, 
fed ipfarum rationum: adeoque integre fcribendum 
aovlv <Z9&s u % h^owiov /ct^j h7ih<x.<novjy\ <&X£7#vacnof 

nt unu ad unu ( feu fimplu ad fimplu) dup/u ad duplu y 
decuplum ad decuplum , centuplum ad centuplum 5 
facile hascTheonis verba cum aliorum Geometrarum 
mente concfliari poflent.Si enim duae rationes aeqvali- 
tatis invicem comparantur: utrinque eft ratio unitatis 
ad unitatem. Ratio autem dupla elt aeqvalis rationi 
dupla* , & decupla decupla» , & centupla centupla?. 
Id quoque quod de majoribus rationibus fubjungitur, 
TfUas effe vel multiplas, vel fuperparticulares, vefneu- 

tras 
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tras-,fetis commode explicari poflet :nepe ut ratio non- 
cupla vel vigecuplofeptupla&c. efletmultiplaratio- 1 
nis triplae. illa qvidem dupla vel duplicata, harc tripla 
vel triplicata* Sic ratio 81 . ad 3. eft fefqvialtera ra- 
tk>nis27.ad3. &ratio 81. ad 1. eft fefquitertia rati- 
onis27.ad 1. Ratioautem 245. ad 1. collata cum 
ratione 27. ad 1 . neque multipla eft, neque fiiperpar- 
ticularis,fedneutra,&qvidem,juxta priorem metho- 
dum eft fuperper&.Eodem modo ratio 1 .ad 2 7.eft fub- 
tripla rationis 9 ad z7.Sc 1 . ad 8 1 .fubqvadrupla ratio- 
ms27.ad8i.&ficincoeteris. Sed qux de harmonicis 
poftea fubjunguntur , cum hac explicatione non vi- 
dentur convenire pofle. Quicquid fit.certumqvi- 
dem eft , Theonem Smyrnaeum & alibi iplacita alio- 
rum Geometrarum non tam accurate fuifle feqvutum. 

Cap. enim XXI. libri fecundi definit iyctAoTitr , 
qvamcunque mutuam habitudinem duarum rationum 
inter fe» Xf<z\oyloL & y @l Aoyav , >» <zs&$ iM.iA*£ toi* 
%e<n$, oiov is <ft)o tg&s #t«$ o?tIi Ttofa^ ct. Analo- 
gia autem feu proportio 9 efl mutua qu<ecunqve rationum 
relatio, verbi gratia^ut duo adunum^fic o£to ad qya- 
tuor. Exemplum quidem adjun&um veram & Geo- 
metricam proportionem monftrat: fed definitio ni- 

mis eft generalis. Etenim fi iv*\o>** eft mutuaqux- 
cunqj rationum relatio \oyw J kfoliXM pwL %i<h$, 
qvalifiunq^ relatio rationum invicem ; utique cum in- 
terrationes 3 & 1. &c y ad 2. deturaliqva relatio,et- 
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iam illic erit kv&\oyU : qvod tamen verum non eff. 
AvaAoyw, enimeftqvandoratiories eaedem vel aeqva- 

les fuerint. Ita qvidem bonus hic Theo parum accura- 
tus in fcribendo fuifle deprehenditur. Quod autent 
Marcus Meibomius hunc Theonis Smyrnsei five erro- 
re,five opinionem, veteribusin genere attribuit,eamqj 
ob rem, eosdem carpit : id vel imperite admodum, 



quit quin inter veteres rerum Geometricarum ac 
Mathematicarumfcnptores, hivel interprimos fint 
ponendi, Euclides, Ariftarchus Sanaius, Archimedes, 
Theodofius Tripolita aliiqj : quos tamen in eadem 
cumTheone Smyrriaeo fententia fuifle , vix ipfemet 
dixerit. Scriptaqvidemeorum teftantur, non tam 
arftis limitibus has voces circumfcripfifle , ut Iblas 
rationes exceflus majores diccrent , folasq-, rationes 
defe&As minores. Etenim fi dux rationes exceflus 
inaeqvales comparentur invicem, unam qvidem majo- 
rem dixere,alteram minorem. Sic duarum mx qva 1 1- 
um rationum defe&us, unam qvidem majorem ap- 
pellarunt , alteram minorem. Verom qvidem eft 
qvamcunque rationem excefllis , fi cum aha ratione, 
vel aeqvahtatis, vel defe&us comparetur , femper efle 
majgrem. Tum qvoq» qvamcunqj rationem defe&us, 
fi cum ratione aeqvalitatis aut exceflus comparetur, 
femperefleminorem, qvod plenius poftea demon- 
ftrabimus. Neqve tamen ideo omnes rationes ex- 

ceflfus 



vel maligne ab ipfo fa&um eft. 
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ceflus fimpliciter loqvendo niajores funt dicendx; nifi 
refpe£hi rationis aeqvalitatis. Neque omnes ratio- 
nes defeftus fimpliciter minoresfunt dicendx 5 nifi re- 
fpe&u rationis seqvalitatis. Nam ut una ratio excef- 
ius,altera ratione excefliis ,. major eft,altera minor : fic 
eodem modo, duaerationes defe&iks invicem collatar, 
unam faciunt altera minorem, alteram vero majorem» 
Quando ergo ratio aeqvalis aut major aut minor dici- 
tur: tumidfemperfit refpeftu alterius rationis. R- 
qvidem fi dicamus Theonem unamqvamq> rationem 
duplici modo confiderafle, pnmo qvidem , ut ante- 
cedens ad conleqvens, fecundo, ut confequens ad an- 
tecedens$ aliqvomodohsecfententia tolerari poteft. 
Naminrationibus aeqvalitatis, ut antecedensadcon- 
leqvens, ficconfeqVens adantecedens. In rationi- 
bus vero excefliis , antecedens ad confeqvens majo- 
rem rationem habet , qvam confeqvens ad antece- 
dens. In rationibus vero defe&us, ratio anteceden- 
tisadconfeqvens, eft minor qvam confeqventis ad 
antecedens. Id certum eft veterum Geometrarum 
praeftantiflimos optime novifle qvaenam rationes ef- 
fent srqvales , qvaemajores,qva: minores. Adeoquc 
meracalumnia eflr Meibomii, qvi veteres in genere 
line omniexceptione accufat, qvod in his appellatio- 
nibus erravcrint. vid* pag. libri ipfius 1 10. hn.7. & 8. 
& confer cum hac paginam qvam illic citat , nempe 
decimamtertiam. 
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CAP. VIII. 

Explicata methodo inveniendi rationes seqvales 
tam in rationibus excefliis, qvam defe&As : nunc il- 
lud nobis incumbere videtur , ut quod antea fumus 
polliciti, idjam prxftemus ,rationumqi conjun&io- 
nem, tam componendo, qvam dividendo in medium 
adferamus. Eft ergo conjunftio rationum , quando 
fa&um ex multiplicatione aut divifione antecedentis 
termini, alicujus rationis, per aliam rationem , com- 
paratur cum confea vete eiufdem rationis ~ Ut fint dux 
rationes 7 ad 2.4 aa 3 .invice conjungedac.Rationi 7 ad 
2 . qvaeritur aeqvalis quce fe habeat ad 4. ut 7 ad 2 .dico 
ergo,ut 2.ad7.fic4-ad i4-Ratioergo i4.ad j.eftcom- 
pofitaexrationibus 7.ad2.& 4.ad 3. Eodem modo, 
11 qvaeratur ratio fafta ex rationibus 2. ad 7. & 4. 
ad3- dico dividendo, ut7-ad 2. fic 4. ad alium ij. 
Ratioergo i$ad3- feu 8. ad 21 in integris numeris 
eft fatta per divifionem ex rationibus 2 ad 7. & 

Omnis ergo ratio, qvsecum alia rationeconjun- 
gitur, eft velexceflus, vel defedhis. Si ratio fiient 
excefliis , tum per multiplicationem factum inveni- 
tur: Si autem ratio fuerit ' defe&us perdivifio- 
nem. Atque illic qyidem fa&um erit maius, 
utpote compofitu:heic vero faftum erit minus,utpote 
divifiim. Qupdexemplisac demonftratione oculari 
melius percipitur. Tres autem omnind cafus funt, 
qvi in hac conjun&ione confiderantur. Etenim vel 
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cluae rationes excefltis conjungunturinvicem , vel duae 
rationes defe&us, velunaratio cxceflus altera defec- 
tus. Siambxrationes excefliis fuerintjmultiplican- 
do produ&um augetur:adeoq;, ratio compofita fit ma- 
jorrationibuscomponentibus. Si ambae rationesfu- 
erintdefe&us : tumunaratio alteram dividit: rari- 



videnda, minor eft. Deniqve fi una ratio fuerit ex- 
ceflus, altera defeftus : tum ratio exceflus, divife per 
jationem defeftus , dabit fa&um feu produ&um , 
minusqvidem ratione excefliis, majus vero ratione de- 
feftus. Sitinfiguranum. VI. ratio A ad B conjun- 
genda rationi C ad D. utraq-, qvidem ratio eft exces- 
ius, Aenim excedit B. 8>cC excedit D. qvaero ergo 
alium terminum nempe E. qviqvidem fe habeat ad 
C* ut Aad B. Quoniam ergo qvaeritur ratio E ad 
• C. aeqvalis rationi A ad B. inveftigatur qvidem ille 
in lineisper multiplicationem : eritq 5 , ut B ad A. fic 
CadE. vel conftru&is binis trianguhs seqviangulis, 
f a&aque IB asqvali reftse B, & IC. arqvah re&a: C, de- 
nique B A seqvali re&x A: erit multiplicando, ut mi- 
nor terminusIB. feu B, ad majorem B A fcu A5 fic IC 
feuC.adCE velE. adeoqve ut fc habet AB ad BI. 
hoceftAadB 5 ficfehabetECadCI.velEadC. Ra- 
tio ergo E ad D. eft rafta per conjun&ionem duarum 
rationum excefliis , A ad B, &C adD. idque in- 
vcniendopermultiplicationem terminum E, &: ratio 
«m E ad C. aeqvalem rationi A ad B. 
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In omnibus ergo magnitudinibus , qvando duX 
rationcsexcefTusinvicemconjungunturs tum termi- 
nusillequi cum confeqvente alterius rationis, ut cum 
fuo propno confeqvente comparatus , dat rationem 
<ronjunftamfeucorripofitam, fcu qvi ad anteceden- 
tcm terminum unius rationis fe habet , ut antecedens 
alteriiis rationis ad fiium ccnfeqvens 5 invenitur per 
mulciplicationem. Adcoqueratio compofita ex bi- 
nis rationibus exceflus, eft major utraqj ratione, ex 
qva componitur. • . 

Quando autem dua: rationes defe&us conjunguntur * 
invicem,itaut faciant aliam rationem:tum una ratio 
dividit aliam, adeoqi fa&um.feu produ£him minus eft 
eo ex qvo fit.Sit in fig. num VI. ratio B ad A defe&us, 
& D ad C. etia defe£rus,qvxro terminum qvi fe habe- 
at ad D. ut B ad A . hoc eft qvaero rationem ex binis 
hifce rationibus faftam feu enatam.Qyoniam aute ter- 
rninusqviinveftigaturfehabetadD.ut B ad A ratio 
autem B A. fit defe&us, ergo ratio huic a?qvalis inve- 
ftigatur per divifionem. ut Capite VII. demon- 
ftratum eft. Unde dico ut A ad B. fic D ad qvartum 
feu minus. vel conftru&is binis triangulis arqviangu- 
lisfig. num. VII. nempe ABC &ADE. eft ut AB. 
hoceftA,adBC.hoceftB 3 fic ADfeuD,ad DE feu E. 
Adeoq; terminus qvaefitus E fe habet adD,utBadA. 
Inventus autem eft hic termmus pcr divifionem. ratio 
crgo D ad C. clividitur per rationem B ad A. in ratio- 
nemEadC. adeoquedividendaratioeffDadC. di- 
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• vidensratioeftBadA. fcdivifa feu fafta eft E ad G- 
Quando ergo duae rationes defe&us aliam faciunc 
rationem, ratio qvas inde enafcitur eft, divifa , hoc 
eft, fa&aex divifione unius rationisper aliam. 

Atqjhocin magnitudinibus fatisliquct. Quod 
autem etiam in numeris eodem modo fe habeat , ex 
rationibus efFabiiibusdemonftratur. Sint ergo dux ra- 
tiones exceflus invicem componendae 7 ad 2. & 4 
ad 3 . hoc eft, in magnitudinibus, fit in fig. num. VIII. 
A.feptempartium talium, cjvalium B. eft duarum: 
C. vero talium quatuor, qvalium D. eft trium. Quxro 
per priora rationem cpmpofitam ex hifce binis , hoc 
eft, qvaero terminum E.qvae fe habeat ad C. ut A 
ad B. tum enim ratio E ad D. erit fadta ex ratione C. 
ad D* per rationem A ad B. Quoniam vero ratio A 
ad B* eft exceflus, ergo aeqvalis hiiicrationi invenie- 
tur per multipiicationem* ut capite VI. diftum ruit: 
exftru&isq-, fimilibus triangulis, erit,ut Bad A.fic Cad 
E. Adeoque ratio E ad C. erit aeqvalis rationi Aad B: 
ratioautem E ad D. compofita ex binis rationibus A. 
adB. & C. adD. In numeris ergo idem obtinebi- 
mus. Qi^eratur enim ratio arqvalis rationi 7 ad 2. 
dato conleqvente 4. feu, qvaeratur numerus, qvi fe 
habeat ad 4. ut 7 ad 2. erit ut 2 ad 7. fic 4 ad qvaefi- 
ttim i+. Adeoque 1 4 & habet ad 4. ut 7 ad2. Ra- 
tioautem i^adj. eftcompofitaexratione7ad2. & 
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4 ad 3* In rationibus autem defe&us, methodur 
eft inverfa, ficut etiam in magnitudinibus. Si enim 
qvseratur ratio fafta eK binis rationibus 2 ad 7, & 3 
ad 4 : qvseritur terminus qvi fe habeat ad 3 . ut 2 ad 7« 
Hocautem fit dividendo. Sit enim in figura num. 
VIII. B. duarumpartiumtalium, qvaliumA eftfcp- 
tem. D vero talium trium, qvalium C eft qvatuor. 
Ratio ergo BadA,&|:& ratio D ad C. eft % Divi- 
de B. eo modo, ut divifum ad totum, fe habeat, ut D 
ad C. Hoc eft fefta B. in qvatuor partes aeqvales 
EF. FG. GH. HI. eric EH. talium trium parti- 
um, qvahum totaEI. hoceft B. eft qvatuor: adeoq; 
EH.fehabetadB. ut D ad C. Qyalium autem B. 
fuent4, tahum A.erit 14. adeoque ratio EH. facla 
dividendo ex ratione B ad A. per rationem D ad C. 

erit ut 3 ad 14. . 

Adeoq-, liquet rationem faftam ex binis rationibus 
exceflusfempereflecompofitam , ideoque majorem 
partibuscomponentibus; faftara veroexbinis rario- 
nibus defeftus, femper efle divifam. In rationibus e- 
nimexcefliis, antccedens unius rationis augetur eo 
- modo , utau&um ad primum , eandem habeat 
rationem , qvam anteccdens alterius rationis ad 
fuum confeqvens. In rationibus autem defeftus ante- 
cedens unius rationis eo modo dividitur, ut divifum 
ad totum, eam habeat rationem , qvam antecedens 
alteriusrarionisadfuumconfeqvens. Atque ex hoc 
jrundamento Euclides a priori demoftravit propofitio- 

nem 
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pem XXIII. libri VI. Elemcntorum , ubimaeqvian- 
gulis parallelogrammis monftrat hanc rationem fac- 
tam ex binis aliis ; qvam qvidem Propofitionem ipfe- 
metMeibomius nufquam ralfi accufat, tantum ait, iW 
lam ab aliis Geometris non fuifle intelle&am , idque 
ob hanc lblam caufanr, qvod rationum ineflabilium 
compofitionem hinc demonftrari pofle ignoraverint. 
Sed de hac Meibomii falfitate poftmodum. Nunc 
illudtantum indicare volui, Euclidem ea omnia qv# 
hucufque de compofitione & divifione rationum de- 
monftravi , fimpliciter ut principium fupponere, ad 
propofitionem praedi&am. Demonftrationem in- 
tegram adfcnbam ut benevolus Leftor , eo melius 
detotarejudicare poffit. fSqamy&na /©^MijAoy/xt^- 

ftct m AT. TZ iV>jye^vT*TTjV^lOT 
ErH. \iy»> ok 70 AT /©^AjjA o^et/*,/*ov ri TZ 71U- 
^M>}Ao^ot^Atoy Ao^pv e^i toV wyxii^vov C% r ^rXeu^Sv, 
Tyri % fe^i rt Br 0? rw TH jgtf £ ov S Ar o/> os w TE. 
KeicSc* >^jp ciqi \tc hjjeus waq rrv bT ry TH. eV euSeioc* ©t- 
C^t^Kfli Ar tm rE , *$\ <Jhy*7K'7irh^L&<a to AH 7ra^A- 
AeAo^ctjttjttov , j^c^JteioSo) tjs euOeict w j^ ytynro» <sW 
phiiBT*tU TT9 TH,iWi K ^05 A" k & i AT *fh 
tw TE y Sitosit K *Grfo$ ttV M. 0*i ot^t Ao^pi t?}$ t* K 
«Hfo?T«V A,j(fl th$ A ©fos wM 01 kvlgthoi to~S Ao^pis tcw 
7tf\w?w , W7?Br ^o? T?iVrH,JC5H«TjJj AT<GrfQ$ tw TE. 
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'^' ° T * K *th t v w M \Sy* ovyx«*ViWe t* T?!rK ©fj* 
t w A Xlyir, tv t* A *fh rh M. tWrrui *K rh 
M \&y>v '^wovyA^mU™ TlKtvpS,. K<*j M «j^ 



re. ^AM'«,-i sr^rir r^WjK^Ti» A. k4 
i A^ T 5>, m, .«m 7i re 

^ojr of 3? to rZ «^cm^oV^^, ^ & e < 
JK^TW A, *t0;<7d Ar m^MW^» ^fe ^ r0 
m&H^XWft*t»i & i A irjA* tw M^t&s to re 7^;^* 
Xo^cl^v *p J$ y> rz- 2r« 2^ * £ k <7r P J<? T w M, 
5tw5 td a r afefaifKoxa.iiitot irpos td rz. h <5e K ^pU r ^ 
M Aoy f e^i toV auyxMfuvw £*, tw> ^eup& Kcq td Ar aoa 
TptW to rz. ^ojw 2%«* tdv ovyxei^yoK c*, <7t\evf>&. 
Smt infigura mim. IX. aqviangula farallelogramma 
Ar rz angulus B rA paraUelogrammiy 

aqvalisfit angulo eth alterius paraUelogrammi : 
$W Ar pirallelogrammum ad rz parallelogrammum 
rationem habeat conjuntlam feu faclam ex lateribus^ 
nempe ex ratione qvam habet Br ad th , & qvam habet 
Ar ad rE, Jaceant enim hrin directum ipfi ni. Recla 
ergOAretJamindirectum jacebit ipfi te (per propofici- 
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onem Xlffl. I. Elem. Sunr enim anguli ArH & HrE x- 
qvales duobus re&is ). Compleatur ah paraUelo- 
grammum s & J*t aliqva rec~ta> nempe K. fiatque ut 
Br adrnficYLad a. Ut vero Ar ad rE. JicAadM. Ra- 
tionesergoKad a,& ^ ad Metdemfunt, qvarationes 
laterum, nempe Br ad rH , &Avad rE. mf m k a/ 
MfaftaeJlexrationeKadA,& a a/m, //* r^/<?K 
44/ m rattonem habeat faBam ex lattribus. Et qvor 
niam efl, ut Br ad ^fic Ar paraUeiogrammum ad repa- 
raUe/ogrammum fed ut Br ad ru^Jtc k ad a : erit ergo 
nt k ad a , fic Ar panzUelo^rammum ad re paraUeio- 
grammum. Rurjum qvomam efl>ut Ar ^ Er,/r re 
paraUelogrammum ad rz paraUelogrammum. Sed ut 
retta Ar ^ r^J» rE, /fr a. m. £rrf 0» ut a */ m. 
7?r re paraUelogrammum ad rz paraUelogrammum. 
Qyoniam vero aemonftratum ejl, ut^ad a> fic at pa~ 
raUelogrammum ad r© paraUeiogrammum C per l. 
propof. libri VI. > ficut vero a ad m, Jic r© paraUelo- 
grammum ad tz paraUelogrammum : «f ^rgtf*- 
r//, ut^adM. jic kt parallelogrammum ad Tzparal- 
lelogrammum. k ad m. &*fe/ rationem fatlam ex 
lateribus. Ergo & kt paraUelogrammum ad rz paraUe- 
logrammum ratiomm habebitfaBqm ex lateribus. Hxc 
eft tota ratio demonftrationis Euclideae : ex qva li- 
qvetau&oremid fupponere qvod nos hucufque pro- 
pofuimus, fa&am nempe rationem illam efle,qyse eft, 
inter terminum multiplicatione aut divifione inven- 
tum, & confeqvens unius rationis. Ut verbi gratia : 
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fiAacqvetur ipfi Ar& MipfirE, adeoqueA.ad m. fit 
jeqvalis rationi Ar ad te. pro invenienda ratione fefta 
exBradrH& AadM. dicojuxta noftram methodum 
u t th ad bt, lic A ad k. Habet ergo k ad a eandem ra- 
tionem qvam Br ad th. adeoque k eft terminus qvaefi- 
tus, qvi cum m comparatus dat rationem fa£tam ex ra* 
tionibus Br ad th & Ar ad te. plane ut prius. Hoc er- 
go fiipponit Euclides, neque ullo modo explicat,qvod 
fbrte Meibomio caufa erroris fuit. Nos autem de- 
monftramus , & rem fe ita habere 5 & tamen alias efle 
rationes compofitas , eas nempe qva? per multiplica- 
tionem mveftigantur,6c alias rationes divifas,qva: per 
divifionem. 

Quod autem vocem cvyAi/.wy expofuerimus 
perfa&am, ejus qvidemrei hanc camam habuimus. 
Quoniam enim majus qvidemparallelogrammum ad 
minusinrationibusexcelsus, compofitam habeatra- 
tionem ex ratione laterum 5 minus vero, rationem di- 
vifam? ideoprovoce avywetfjLznv,, pofuimus fafram, 

qvx & compofi tioni per multiplicationem,& divifioni 
convenit. An vero Euclides eo fenfu hanc vocem 
ufurpaverit , id pro certo non affirmaverim. Qyam- 
vis enim Euclides hoc modo a crimine negligentias 
liberari poflit , qvafi ipfam qvoque rationum drvifi- 
onem hoc verbo comprehendiffet qvod & capitc 
VI. pag. 103. inobis tentatum fuit : tamen fiac- 
curate omnia funt examinanda , vereor ne hoc minus 
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certumdeprehendatur. Dicendum potitiseft,ipfiun 
jion magis in hac propofitione XXIII. libri VI» divi- 
fionis rationum meminiflej qvam in definitionibus: 
adeoque folam rationum compofitionum ipfi fuifle 
traditam , quod exiftimaret, contrariorum contrari- 
am efle fcientiam. Ipfx enim voces qvyjcfioSoq &c 
cvrlfft^ apud Euclidem eandem rem denotare vi- 

dentur,utexpropofitionibus XVII. & XVIII. libri 
V. Elementor. liqvet. Libro qvidem VI. Elemen- 
torum definitione ultima, dat nobis compofitionis 
rationum talem definitionenu A ay@* c*, Xoyar ovy* 

A<t7r\ot<notcSeT(7otj 7ntaai w<x. Ratio ex rationibus componi 
dicitur> qvando duarum rationum qyantitates invicem 
1 tnultiflicat£ faciunt dtam. Legendum omnino cum 
antiqvis ™<£ pro mr<u,. Quid autem TntAijam; rati- 
onumfit, aut qvomododebeatmultiplicari, idmi- 
nime indicat. Eqvidem fi per multiplicationem 
qvantitatum rationumillam intelligit, qva anteceden- 
tia invicem, &: confeqventia invicem multiplicantur : 
dubiumnoneft: qvin ipfit qvoqve rationum divifio, 
fub hac definitione comprehendi poflit. Sit enim 
ratioEradra in figurantim. IX. defettus,& ratio Hr 
* ad ra etiam defeftus: utraque autem fit effabilis, ac pri- 
or qvidem, ut 1 ad 7. al tera vero, ut 3 ad 4. Si ergo 
faSbunex hifce rationxbus aliamvelim, divido unam 
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rationemperaliam. Sititaq; in figuranumero X.ut { 
Br ad th, fic te ad hn. vel in nnmens,ut 7 ad 2. fic 3 . ad 
f . vel qvod idem eft, fic 2 1 ad 6. pofita nempe pro ' 
ratione 3 ad4- ratione 21 ad 28. qvas huiceft aeqvalis. 
ratio ergofa&aex prioribus eft6 ad 28. feu 3 ad 14. 
Sedeadem ratiopermultiplicationem anteccdentium 
invicem & confeqventium mvicem inveftigatur. Bjs 
tefna enimfuntfex&qvatuorfeptena 28.Underatio 
fa&a eft fex ad 28. vel 3 ad 14. 

Hoc ipfum in rationibus ineffabilibus locum ha- 
bet. Sint enim rationes te ad ta & Hr ad tb zmbx in- . 
effabiles & defe&us : qvacro cx iis rationem fa&am. 
Cum autem compertum fit ambas efle 1 ationes de* 
fe&us, ergo qvarta qvaeriturper divifionem. Unde 
eft in figura num. X.utBrad th. fic be qvae eft rEad 
hn. Ratio ergo hn ad ta eft fafta ex ratione Er ad ta ( 
divifaper rationem Hr ad Br. ficut capite VII. de- 
monftratum eft. At vero multiplicando anteceden- 
tia harum rationum invicem & confeqvcntia invicem, 
eademratiofaftainveftigatur. Conftru&is enim bi- 
ii\s parallelogrammis aeqviangulis Ar & rz. junftisq* 
circaseqvalemangulum } itatitHrin dire&um jaceat 
lpfi rBj & Er ipfi ta: claufoqve parallelogrammo aYho. 
dicoparallelogrammumzr habeie ad parallelogram- 
mum ta rationem faftam ex divifione rationis laterum 
Er ad ta ? per rationem laterum m ad tb. Dividatur e- 
nim ratio Hr ad tb per rationem Er ad ta, modo antea 
explicatos hoc eft, dicatur, ut ta ad rE, ficHr ad tn. 
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fumptaqueaeqvalirNinlinearB exftru&oque paralle- 
logrammoseqviangulo, dufta parallela na ipfi ab vel 
rAjerunt parallelogramma Ar & rz seqvalia; eritq* ut ra 
ad rE,fic ah ad rz. fed ut Ar rE,fic th ad rN : ergo ut ah 
ad rz, fic Hr ad ra. hoc eft ha ad Ar.Eandem ergo rati- 
onem habet h a ad rz qvam ad Ar. Qux autem ad i- 
dem eandem habent rationem, inter fe funt xqvalia. 
Unde rurfum rz ad Ar eandem habebit rationem, 
qvam Arad Ar. Habetvero Ar ad Ar eam rationem, 
qvamNradrB. hoc eft rationem fa&am ex divifionc 
rationis laterum Hr ad per rationem laterum Er ad 
ta. Ratio ergo rz ad ta eft fefta ex divifionc ratio- 
num laterum invicem ; idque per multiplicationem 
antecedentium invicem, Sc confeqventium invicem. 
Quando enim ex binis lateribus exftruitur parallelo- 
grammum : tum latera invicem funt multiplicata. 
Adeoque ex hac ipfa figura demonftratur , qva ra- 
tione,eadem plane methodo, & in Arithmeticis & 
Geometricis ratio fotta ex binis aliis rationibus inve- 
ftigatur : nempe per multiphcationem antecedenti- 
uminterfe, &confequentiuminterfev inomnicol- 
latione rationum, tam excefTusinvicem,qvam defec- 
tus. Id qvoque ex hoc Theoremate liqvet, quo mo- 
do, inmagnitudinibusratioquaecunque fa£ta ex bi- 
nis qvibufcunq; rationibus per multiplicationera ter- 
minorum in vicem, in lineis invematur&exhibeatur. 
Ratio enimBradrNeft fafta ex binis rationibus ex- 
cefsus,Br ad th, & Ar ad Er, per multiphcationem am- 
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borum termi norum invicem. Habet emm parallelo- 
grammum Ar ad parallelogrammum rz rationem fac- 
tamexbinisrationibus excefsusBrad th, & Ar ad te. 
Atratio ah ad HEfeu rz, eft eadem qvx Arad rE, hoc eft 
qvx Hr ad rN. Parallelogramma ergo Ar & rz funt 
arqvalia. unde ut Aradrz, fic Arad Ar. adeoque ratio 
xr ad Ar erit fafta ex ratione Br ad rH,& Ar ad te. Unde 
&BradrN, qvae eft eadem, qvae Ar ad Ar erit fafta ex 
rationibusBr ad rn, & Ar ad te. Adeoque in omni- 
bus rationibus,tam excefsus, qvam defeftus, ratio fac- 
taeodemmodo, & in Geometricis, & Arithmeticis 
inveftigatur j nempe per multiplicationem amborum 
terminoruminvicem. Idautem ideocontingit, qvod 
in utraque ratione tam exceflus qvam defeftus , lidcm 
utrobique fint termini : hoc tantum difcrimine,qvod 
antecedentia rationum excefsiis fint conleqventia ra- 
tionum defeftus: & vice verfa, confeqventia rationum 
defeftus, fint antecedentiarationum exceflus : unde 
per multiplicationem antecedentium invicem, & 
confeqventiuminvicem, tam in rationibus defeftus,. 
qvamexcefsus,ratio fafta inveftigatur. In rationi- 
bus enim excefius 2 ad 1 . & 4 ad 3. fi antecedentia 2 » 
&4.fiantconfequentia, & confequentia 1. & 3. fiant 
antecedentia* ut fit, 1 ad 2. & 3 ad 4* jam duae hae ra- 
tionesfuntdefeftus: unde faftumex utrisque ratio- 
Jiibustamexcefius,qvamdefeftiis eodem modo col- 
ligitur: itatamen ut antccedens in rationibus exce£ 
511S3 fit confequens in rationibus defefttis. bis qvater- 
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naenimfunt 8. fcmel ternafunt 3. undc ratio fa£fca 
cx rarionibus excefsfis, eft 8 ad 3 . ratio autem 3 ad fr. 
cft ratio fafta ex rationibus defe&us. Nemo tamen 
dixerit rationem 3 ad 3. efle compofitam ex rationi- 
bus 1 ad 2. & 3 ad 4. Neque enim compofitum mi- 
nus eftiis unde componitur. Rationem autem 3 ad 
8. minorcm effe ratione 1 ad2. vel rationc 3 ad 4» 
& ex Euclide conftat , & verum efle id ipfum poftea 
contra Meibomium clariflime ac certiflime monftra- 
bimus. Si ergo ex Euclide aliqvis contenderit , ratio- 
nes omnes tam excefius qvam defe&us invicem eo- 
dem modo componi, eo qvod fa&a ratio tam cx 
compofltione rationum excefsfis, qvam divifione ra- 
tionum defe&us , per multiplicationem rm\oooTm3§ 
eodem modo inveftigeturj id aute ab Euclide compo- 
litio vocetur : refpondeo Euclidem aliter explicari 
pofle. Videtur enim in hac definitione folam ratio- 
num excefsfis compofitionem tradere voluifle. Dc 
divifione autem , & ratione fafta ex binis rationibus 
defe&us nullum verbum fecifle. Nam & alibi ne- 
ceflariarum rerum definitiones oraittit. Rationem 
cnim minorem nufqvam definit. Tum ipfius qvo- 
qve majoris rationis definitio, potius eft theorema a- 
liqvod demonftratione fetis ampla indigens, qvam 
definitio. Dici quoq-, poteft Euclidem voce ovyjceJyotf 
late ut loqvuntur in Scholis fuifle ufum , pro omni 
conjunftione qva ex duobus unum fit , tam raultipli- 
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cando,quamdividendo, quam explicationem fupe- 
rius etiam indicavimus capite VII. pag. 203. Quod 
fi neutra haec explicatio ipli fatisfecerit : neque aliam 
commodiorem ipfe invenerit, qvaEuclides excufari 
poflit: per me hac in parte Euclidem accufet ignoran- 
tix , & quod inter divifiones rationum , & earundem 
compofitiones non accurate diftinxerit, neque has res 
plene ac diftin&e tradiderit. Neq$ enim mihi pro- 
pofitumeft, negligentiam Euclideam defenderesfed 
veritatem in omnious tutari. Qvod fi ergo Marcus 
Meibomius ab hoc capite accufationem contra Eu- 
clideminftituifletj me fibi contrarium non habuiflet. 
Nunc cum vera & manifefta falfi arguere conetur 5 ex- 
plofione dignus eft. 

Tertius autem cafus eft , qvando ratio qvseritur 
fa&aexratione exceflusper rationem defedtus, vel 
ratione defe&us per rationcm exccflus : qvse qvidem 
ratio & multiplicando , & dividendo inveftigatur. Si 
enim ratio defeftus multiplicetur per rationem ex- 
cefliis j vel fi ratio excefllis dividatur per rationem 
defe&us: eadcm oritur ratio fafta. Quaeratur enim 
ratio fafta ex rationibus 8 ad 3. Sc 2 ad f . Fiat 
multiplicandout 8ad 3. ficalius ad 2 , hoc eft ut 3 
ad 8. fic 2 ad sl noc eft, fic 6 ad 16. Ratio 
ergo f| ads. leu in intcgris numcris 16. ad 1 j. cft fa- 
fta multiplicando ex ratione 2 ad f. per rationem 8. 
ad 3. 

Rurfum fiat dxvidcndo ; ut f ad 2, fic 8 ad 3 1< Ra- 
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tiocrgo 3j ad 3 , feu 1 6 ad if. eft fa£ta ex ratione 
8 ad 3 divifa per rationem 2 ad 7. Refpe&u ergo ra- 
tionis defe&us fafta ratio compofita dici poteft: re- 
fpeclu autem rationis exceflus, divife. Si tamen accu- 
rate loqvi velimus , ratio divifa dicitur. In divifio- 
ne enim fieri poteft , ut divifum fit majtis divifiore. 
Sed in compofitione fieri nequit , ut compofitum fit 
minus componente. 

Utergo breviflime totam remabfolvam, totam- 
que faftarum rationum naturam Le&ori ob oculos 
ponam, dicoomnesrationcsvel efleintegri ad inte- 
grum, feu totius ad totum: vel totius ad partem : vel 
partisad totum. Nempe ratio aequalitatis cft inte- 
griadintegrum, vel totius ad totum : neuter cnim 
terminus alterius, vel pars cft, vel totum. Ratio au- 
• 4 temexceflusefttotiusadpartem. Omnis enim mag- 
nitudo major contmct minorem magnitudinem in fe. 
Adeoq* minor magnitudo majoris magnitudinis pars 
eft : & major minoris totum , undc ratio eft totius ad 
ad par tem. In rationibus vero defefhis ratio eft par- 
tisadtotum.minorenimmagnitudo cftpars majoris, 
quodcontineaturinmajore, nonfecus ac manus eft 
parscorporis. Faftaautcm ratio eft, qvando binis 
rationibus datis,inveftigaturterminus, qvi ad ante- 
cedens unius rationis fe babeat, ut antecedens afterius 
rationis ad fuum confeqvens. Ratio autem termini 
hujusadconfequensprius, eftratiofa&a ex binis da- 
tis rationibus. Unde in rationibus cxcefliis cum ra- 
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tiofa&a fit termini qvarti ad confequens * qvi qvi- 
dem terminuseftad antecedentem ejus rationis , ut 
totum ad partem : debet ergo terminus efle major an- 
tecedente, adeoqueratioipfaaugeri. In rationibus 
autem defe&us , terminus qvaefitus debet efle pars 
antecedentis , ficut alterum antecedens eft pars fui 
confeqvcntis. At vero partem alicujus rei minorem 
ad aliud haberc rationem, qvam fuum totum * ld com- 
muninotione vcrum deprehenditur : majorem vero 
rationem habere partemadaliud,qvam fuum totum> 
id plane abfurdum eft; 

CAP. X. 

Ut autem omnia & fingula , qvae ha&enus de 
compofitione & divifione rationum difta funt , re- 
ftius intelligantur: hoc capite de fingulis momentis 
iterum paucis dicemus. Fit ergo omnis rationum 
compofitio , vel per additionem, vel per multiplica- 
tionem : omnis autem divifio, vel per iubtra&ionem, 
vel per divifionem figillatim ita appellatann Eft 
autem additio rationum , qvando duabus ratiombus 
ad idem confeqvens redu&is , ambo antecedentia 
adjeftainvicemfaciunt unum antecedens, qvod cum 
priori confeqvente comparatur. 

Multiplicatio autem rationum in magnitudini- 
bus eft , qvando antecedens unius rationis per alte- 
rius rationis antecedens multiplicatum , dat aliud 
antecedens,qvod cum priori confeqvente coparatur. 
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Subtra£ho rationum eft, cum binis rationibus ad 
idem confeqvens redu&is mtnus antecedens a ma- 
joreaufertur, aliudque relinqvitantecedens, qvod 
cumpriori confeqvente comparatur. 

Divifio rationum in magnitudmibus eft , qvan- 
doantecdensunius rationisperalteriusrationis ante- 
cedens divifum, dat aliudantecedens, qvod cum pri- 
ori confeqvente comparatur. 

Singulajam cxemplis fiint illuftranda. Sit ergo 
ratio^ad 3. addenda rationi 7 ad 5. redu£Hs amba- 
bus rationibus ad eundem terminum confeqventem, 
itaut pro ratione 7 ad 5. ponatur ratio 2 1 ad 1 f. qvx 
huic eft seqvalis : pro ratione autem 4 ad 3 . ponatur 20 
ad 1 f .qvae etiam huic eft aeqvalis. Additis invicem 20. 
&2i.proditratio4i.adif. fa&aexadditione ratio- 
numn ad if. hoc eft7 adf. &,2oad if. hoc eft 
4. ad 3. 

Eodem modo fi qvaeratur ratio fe&a ex additione 
rationunmd 4 & 5 ad 7.hoc eft 2 rad 2i.Sc 20 ad 28. 
prodit ratio 4i.ad 2 8.Sic ratio 3 ad 4.addita rationi 7. 
ad 5. datrationem fadam ex additione43 ad 20. 

Ufus au tem hujus additionis in Mechanicis atque 
in omni hominum vita qvam maximus eft. Atq> ut ex- 
emplis alia vot hoc Le&ori ob oculos ponatur , fit pri- 
mo inMechanicisjfaxum oblongum a terra elevandum 
plauftroque imponendum ABCDEF fig.no.ve&is XI 
autemGH movensinH.Sc ve&is IKmovensin K.Sit 
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autem momentum GH minus pondere toto , fitque 
ratio moventis GH ad movendum B ACDFE ut 3 ad 
4«Hutc aute aeqvalis fit ratio moventis IK ad motum 
BACDFE Si igitur velim fcire rationem compo- 
litam ex hifcebinis rationibus , hoc eft , rationem , 
qvam ambo moventiaad motum corpus habent:vel,fi 
eodem tempore, binis ve&ibus faxum seqvaliter ele- 
vetur ; qvaena tum ratio fit movcntis ad motunr.addo 
antecedentia invicem, adeoque pronuncio rationem 
moventis ad mot;um , compofitam ex binis rationi- 
bus moventibus, efle ut 6 ad4. Etrationem mo- 
iventis ad motum vere efle, ut 6. ad 4. vel 3 ad 1. hoc 
eft fefqvialteram, manifefte liqvet.Qapd fi pro addi- 
tione rationum altera heic compofitione uti vellem, 
qvx fit multiplicandos ralfiim concluderem , neqvc 
veram rationem moventis ad motum inveftigarem. 
Si enim vulgari modo procederem, multiplicando 
antecedentiainvicem,& confeqventia invicem, fa- 
£ta ratioeflet9 ad 16. qvaeplurimum differt a rati- 
one 3 ad 2. feu fefqvialtera. Sivedebito haec mo* 
do componerem, invertendo pofteriorem rationem, 
. cumaliascompofitio in hifce rationibus fieri neqve- 
at , & poftea multiplicando unum antecedens per 
aliud, dicendo , ut confcqvens unius ad fuum ante- 
cedens , fic antecedens ad qvartum : ratio fafta 
eflet 5| ad 3. feu 16 ad^ qvseetiam a vera pluri- 
mum differt. Hsec ergo rationum compofitio , qvx 
fitperadditionem,nonminorem utilitatem m rebus 
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habet, qvam altera illa, qvx multiplicando inveftiga- 
tur. Et seqve, rationum compofitio eft,dicenda: ctim 
ratio ex binis hifce rationibus vere fit fafta. Duae 
enim rationes, 3 ad4,& 3 ad 4,qvaefunt moventis ad 
id qvod movetur , vere conjunguntur invicem : & 
ratio ex his fafta, vere eft 6 ad 4,feu 3 ad %. 
- In omni autem additione , vel exdem rationes ad- 
duntur invicem , vel diflimiles* Tumqvoque, vel 
femel adduntur invicem, vel faepius. Quando eae- 
dem rationes femel adduntur invicem, fit duplatio: & 
ratio fa£ta,vocatur iGeometris,alterius rationis dupla. 
Atq* hoc modo, ratio 3 ad 2, feu 6 ad 4. eft dupla rati- 
onis 3 ad 4. Duaeenim esedem rationes, $ ad 4 & 3 ad 
4(emelinvicemadduntur: unde fit ratio 6 ad^* qvae 
eftduplarationis3 ad4. Si enim,in fig. num. XII. 
duae aeqvales magnitudines AB. & BC invicem ad- 
dantur:fa&a AC erit dupla ipfius AB. Ita etiam,jux- 
ta hanc analogiam, Geometra, rationem, fa£bam ex 
binis rationibusaeqvalibus, (emel additis, duplam vo- 
carunt. Cui etiam appellationi, ipfa rerum veritas 
aflentitur. Momentum enim, cujus ratio, ad id qvod 
movetur,eft 6 ad4, vere duplum eft illius momenti, 
cujus ratio, ad id qvod movetur, eft 3 ad 4 ♦ Si enim 
momcntum HG,m figura XL facile movet BACDL- 
MN femiflem ipfius ABCDEF : etiam momentum 
1K facile movebit femiflem LMNFE. adeoque , fi 
ambo momenta fimul agant fecile movebunt totum 
ABCDEF. hoc eft,duplumipfiusBACDLM> Adoe- 
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qve ratio duornm momentorum GH & IF, ad totum 
ABCDFE. eft dupla rationis HG. ad idcm ABCD- 
EF* Quando vcro, duae magnitudines in^qvales 
adduntur tum compofita magnitudo,diverfam,ad 
componentia membra , rationem habet. Si enim in 
fig. XII. ABfit 4partium,Bc 2 partium, tota Ac. erit 
qvidem triplaipfius Bc , fefqvialtera autem ipfius AB* 
Quod ipfum, in hac qvoque rationum compofitione, 
quac fit peradditionem, venit obfervandum. Sie- 
nim ratio momenti GH,ad ABCDEF. in fuperiori di- 
agrammate XI, fuerit ut 4. ad 2 ratio autem momen- 
tilK, fueritut 8 ad:: erit ratio compofita 12 ad 2. 
hoc eft fextupla : qux qvidem rationis 4 ad 2 hoc eft, 2 
ad 1 , eft tripla,rationis autem 8 ad 2,fcu 4 ad 1, eft fes- 
qvialtera. & fic in cocteris omnibus* 

Porro fi rationibus binis seqvalibus invicem addi- 
tis , aggregato harum , aeqvahs ratio addatur : fa&a 
ratio,tripladicitur,rationisprimx. & fi hujus aggre- 
gato, eadem ratio tertiiim addatur», fafta ratio,qva- 
drupladicitur rationis primae. & fic qvintupla, fex- 
tupla , & porro in infinitum* . 

Hujus etiam ufus in Mechanicis eft demonftrandus. 
Sitinfig. num. XIIL obelifcus ABC erigendus fuper 
ftylobatam FGEDHL Sinr vero ergatas fex 
omnes aeqvalium vinum inter le. Sit porro ratio er- 
gatar*,adpondus obelifci ABC, ut 7 ad 50. Ratio 
ergo ergatae 0, ad pondus obelifci ABC. erit etiam , ut 
7«ad 5-0 , & fingularum ergatarum ratio, ad totum 
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pondus , ut 7 ad 56. Si vero duae crgatae fimul a- 
gant^ qvaeratur vero ratio moventis ad totum pon- 
dus : componantur duae rationes, 7 ad fo 4 & 7 ad f o, 
invicem addendo : proditratio i4ad 50: qux etiam 
vera eft ratio , duarum ergatarum, ad totum pondus. 
Unde ratio, 14 ad so,eft dupla rationis, 7 ad fo. Rur- 
fum fi ratio trium ergatarum, ad totum pondus qvx- 
ratur > addantur tres rationes 7 ad f o invicem, modo 
antea indicato : vel multiplicetur 7 per ternarium 5 
eadem enim fumma erit , nempe ratio 2 1 ad 50 , qvx 
etiam eft vera ratio trium ergatarum ad totum pon- 
dus» Tres vero seqvales ergatas, triplam, ad totum 
pondus, rationem habere, rationis, unius ergatae ad 
totum pondus , nemofanusnegabitj cum triplam o- 
perationemhabeat, &triplo magismoveat : adeoq; 
ratio moventis fit tripla. Hoc modo , fi fex crgatarum 
rationes componantun erit ratio moventis, ad id qvod 
* movetur, ut 42 ad fo. qvae qvidem cft fextupla ratio* 
nis 7ad 50. At vero in omni motu,ratio moventis 
ad motum, omnino erit ratio excefstis. Si enim a> 
qvalitatis fuerit , refiftentia rei movendae, aeqvalis erit 
impulfioni moventis : adeoquenullusmotus fiet. Sin 
ratio defedhis : majorerit movendserefiftcntia, qvam 
moventis impulfio. unde multo minus, tunc ullus 
motus fiet. Addatur ergo, ratio unius pluriumve er- 
gapirum, ufquedum, ratio moventis ad mbtum, fuerit 
excefstis. Si ergo unias adhucergat^ , nempe,* 
ratio,cum fuperioribus componatur* erit ratio mo- 
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ventis ad movendum,ut 49 ad 5*0. duarum veroergata- 
rum rationibus, priori rationi, additis : erit ratiomo- 
ventis ad moVendum,utf 6 ad jo.qvae qvidemratio, eft 
o&upla , rationis 7 ad 50. 

Atque ex his liqvet, qvid ratio dupla , tripla , o&u- 
pla,hocinfe«fufit: & qvam bene, hxc nomenclatu- 
ra huic rei conveniat. Idipfum quoque, quod heic 
maxime demonftratum cupimus , hinc clarifllme li- 
quet : rationes ipfas, addendo vere compcni atque 
augeri* ; 

Eftquidem,aliaquacdamin miftis compofitio,qvar, 
additione antecedentium & confequentium, peragi 
vidctur: quae tamen , proprie, compofitio rationum 
non eft. Si enim, eazdem, vel aeqvales rationes, invi- 
cem,eo modo,addantur,femper,ratio fa&a,erit eadem 
feu aeqvalis, Ut fi v 4 g. mircum farinae hordeace^, &c 
fabacese,in qvo, ratio hordei ad fabas fit ut 4 ad 2r mi- 
fceatur cum mifto alterius farinae , in qvo, ratio hor- 
dei ad fabas fit,ut 8 ad 4: fe&a additione, antecedcnti- 
um invicem , & confeqventium invicem prodit ratio 
fafta 1 2 ad 6* £a autemeft xqval is ranoni 4 ad 2, vel 
8 ad 4. Unde hec rationum compofitio dici neq vit : 
cum ratiofafta, non fitmajor ea, exqva componitur. 

Subtraftio autem rationum, additionis eft conver- 
fio* Si enim, in priori diagrammate, rationi 56 ad $• o* 
rationem47 ad fo detradtam velim , aufero antece- 
dens minus a raajori : fa&a eft operatio. Atque hoc 
qvidem modo, ratio 7 ad 50, ett fubo&upla rationi* 
f 6 ad 5 0 : fubdupla vero, rationis 14 ad 50 : & fubtri- 
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pla 2 1 ad 5 o. Sed hoc ipfum,diagrammate quodam, 
demonftrandum. Siergo,in figuraXIIII, pro obe- 
lifco, fupponatur corpus parallelepipedum oblongum, 
cujus qvidem ratio, ad omnes o&o ergatas, fit, ut, 50 
ad 56 3 incipiatq-, parallelepipedum moveri : quo ma- 
gis elevatur, eo mjnorem rationem ad ergatas habebit* 
Nam cum linea centri gravitatis perpetuo mutetur: 
etiam ipfum pondus mutatur. Divifa enim bafi 
KLMNinpartesaeqvalesquotcunque, verbi gratia, 
decem, nempe OPQRSTVXYN. feftoque paralle- 
lepipedo in totidem fegmcnta juxta angulos reftosj 
erunt fingula fegmeta KLOo, OoPp, PpQq, Qq Rr, 
ficc.fingulis (egmentisseqvalia. Tumqvoq-, , parallele- 
pipedum KLPp erit duplum parallelepipedi KLoO: 
& parallelepipedum KLQq, triplum parallelepipedi 
KLOo:& fic KLRr,qvadruplum ipfius KLOo:& KL- 
Ss qvintuplum. Se£toautem paraUelepipedo KLOo 
plano diagonali OL:erit parallelepipedum KLOo fe- 
£him in duo prifmata triangularia LOl & OLo. Eo- 
dem modo, fefto parallelepipedo KLPp plano diago- 
naliLp:erittotum parallelcpipedum (eftum, in bina 
prifmata triangularia lLp & Lpr invicem xqvalia, & 
fic in cceteris» Quoniam ergo,KLOo parallelepipe- 
dum,eft parsdecima KIMN parallelepipedi : erit 
prifmaloL, qvod eft,femiflisipfius KLOo,pars vicefi- 
ma totius parallelepipedi KLMN. Et eodem mo- 
do, KlLp prifma, eft decima parsparallclepipedi KL- 
MN> utpotefemiflis,KLPp parallelepipedu Sicr- 
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go parallelepipedum KLMN nonnihil erigatur, ita ut 
OL horizonti fit perpendicularis : erit pondus toti- 
usparallelepipedi, una vicefima parte lmminutum: 
ratio autem moventis au£ta. Quoniam ergo , ratio 
movcntis, ad rem movendam,antea erat,ut, 5 6 ad 50. 
dempta vicefima parte poijderis, erit ratio moventis t 
ad rem movendam , ut, jtyad+j \ feu ut 112 ad pf. 
Rurfu, elevato parallclepipedo KLMN, ita, ut pL fit 
perpendicularis horizonti, erit pondus totius paral- 
lelepipedi decima parte imminutttm : ratioque mo- 
ventis ad rem motam, fineaugmento altero iplius pa- 
rallelepipedi , ut, 1 1 2 ad 90 , vel 5 6 ad 4 f. Qupni- 
am ergo, in omni majoris parallelepipedi elevatione, 
ratio rei movendae imminuitur ; ratio vero moventis 
augetur : ergoi illic quidem, erit fubtra&io rationumj 
heicvero,additio. Et cum antea indicatum iit , ra- 



locoeffe,ut, 56 ad 50: erit ratio, rei movendse , ad 
movens,ut,50 ad 5 6. feu 100 ad 1 1 2.Aufertur autem, 
primo quidem vicefima , inde decima pars hujus ; 
atque fic in infinitum. Cum ergo, rario totius paral- 
lelepipedimovendi,admouentem,fit,ut, 5*0 ad 56, 
vel ico ad 1 1 2 ; ergo ratio vicefimae partis erit, ut f 
ad 1 1 2 : & ratio decimae,ut 1 o ad 1 1 2, vel j ad 5 6. Au- 
f er antecedens,rationis f ad 11 2,abantecedente,ratio- 
nis 1 00 ad 1 1 2:remanet ratio 9 5 ad 1 1 2 . Rurfum,au- 
ferantecedens,rationis io,ad ii2,remanetrati0 5)oad 
1 1 2. feu 4f ad j6» Quoniam vero, id, quod rationi 



tioncm moventis, ad rem mouendam 




uidem 



, rei 



Digitized by 



De Veritat. Geometr. Lib. II 23^ 

rei movendae decedit , rationi moventis adjicitur '$ 
ergo ratio moventisad movcndum, fit major ; ratio 
vero rei movendse ad moventcm, fit mindr : ficut qui- 
vis perfefacile perfpidt. Satis tamenclare,ex hoc 
ipfb exemplo^fubtra&io rationum intelligitur : tum 
quoque,quid, noftris Geometris , ra tio dupla , tripla , 
quadrupla fit : &contra, ratio fubdupla,fubtripla,fub- 
qvadrupla: &cur itaappelletur. 

Atque itaquidem,prima&fimpliciflima rationum 
compofitio,& divifiojfit addendo, & fubtrahcndo, an- 
tecedentiainvicem, confequenti eodem retento. Al- 
tera autem compofitio & divifio , fit multiplicando & 
dividendo antecedentia. 

Magnitudo autem, per aliam magnitudinem,multi- 
plicaridicitur: quando, juxta eam rationem augetur, 
juxta quam, multiplicans au&a eft , feu , quando data 
parte magnitudinis multipkcantis , ratio magnitudi» 
nis multiplicandae ad feftam, fiierit , ut ratio partis da- 
tx ad magnitudinemmultiplicantem. Ut, in figura 
nura. V.nujus libri, fitmagnitudoDEmultiplicanda 
per magnitudinem B A, Magnitudo ergo DE : eft 
multiplicandum : magnitudo vero AB, multiplicans, 
cujuspars datur BC feu BE. Eft autem ut BC, feu 
BE ad B A , hoc eft , ut pars multiplicantis ad multipli- 
cantem , fic multiplicanda magnitudo,ad fa&am AE* 
Si enimBAmagnitudo multiplicans,tripla fuerit ipfi- 
usBE.feuBC. etiam EA tnpla erit ipfius DE : & 
vice verfa , qualiscunque pars BE fuerit ipfitis 
AC, talis etiam DE ent pars ipfius EA* Quod 
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autem antea indicavi,id heic quoque obfervandum e&\ 
partem, me vocare, qvamcunque magnitudinem alia 
minorem , qvando dux iftse magnitudines invicem 
comparantur : totum vero,quae major eft eodem mo- 
doquo,manus , Scpes , &digitus, &brachium, &z 
quaecunque particula carnis , pars corporis appellatur. 

Dividi autem.magnitudo,per aliam magnitudinem, 
dicitur,qvando, juKtaeam rationem, fecatur & dividi- 
tur, juxta q vam, alia fe&a eft. Ut in figura num# V* 
EA.magnitudofit dividenda, eo modo,qvo AB divi- 
diturperBE feuBC : dico, ut AB ad BE , fic EA ad 
DE. Scio qvidem,alia methodo,&multiplicationem, 
& divifionem magnitudinum, fieri pofle : verum id nc*. 
ftram methodum non tollit , neque hanc rationem 
multiplicationis, aut divifionjs falfi arguit. Hoc ergo 
fuppofito , dico, compofitionem rationum fieri multi- 
plicando, qvando, unius rationisantecedens,per alte- 
rius rationis antecedens, modo nunc a nobis monftra- 
to,multiplicatur,fa£l:umque, cum eodemconfeqvetc, 
comparatur. Divifionem autem, qvando, antecedens 
unius rationis, peralteriusrationis antecedens, modo 
nunc mdicato, dividitur : fa6tumque, cum eodem con- 
fcqvente, comparatur. 

Sit enim ratio AE ad AB,componenda multipli- 
cando, cum ratione ED ad BC. Multiplico in fig. 
num. V*antecedens DE per antecedens AE, dicendo, 
ut, pars data, ipfius AE , hoc eft , AB, ad AE , fic DE, 
feu BF, ad qvartum qvaefitum, feu GF : jetentoque 
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dcm confeqvente > dico rationem FG ad EB , feu BG 
compofitamefle exrationeDE ad BE per rationem 
AE ad AB , idque, multiplicando antccedentia invi- 
, cem,eddem confeqvente retento. 

Si vero ratio B A ad AE, dividenda fit pcr rationem 
BC ad DE, divido antccedens B A , per antecedens 
BC , dicendo , ut DE ad BC , fic B A feu LN ad BN. 
Unde ratioBN ad AE, erit fa&a ex ratione BA ad 
AE , divifa per rationem BC ad DE. Quod fi in 
compofitione aut divifione , alteram rationem fume- 
revoluerimus-.idem obtinebimus. Componatur e* 
nim ratio ED ad BC, multiplicando, cumratione AE 
ad AB: erit, ut BC ad DE , fic AE feu BM ad OM. 
adeoque ratio OM ad B A eft compofita ex rationc 
EA ad B A, per rationem DE ad BC* Eft vero ut 
OM ad BM , hoc cft AE , fic AE ad BA. Sed ut 
GF *dBF, hoc cft DE , fic DE ad BE feu BC* 
crgocomponendo,ut,OMadAB,ficGFadBH. adc- 
oqueratioexutraquecompofitione, cadem nafcitur, 
ncmpe duplicata. 

In divifione id ipfum contingit , qvod inverfis 
tcrminispatct* 

Quando autcm iisdem antecedentibus rctcntis, 
confeqventia invicem,difto modo, multiplicantur: 
rationes ipfediyiduntur* qvando autemconfeqvcn- 
tia dividuntur , rationes lpfse componuntur. Si c~ 
nim datis rationibus EAad B A , & DE ad BC. reten- 
toantecedente EA, dixerim dividendo * ut DE ad 
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BC , fic B A > hoc eft , LN ad NB ; ratio fa&a eric 
EA ad BN , aeqvalisrationi OM ad B A , cum utraq; 
ratip fit duplicata ejufdem rationis. Si vero datis 
rationibusBAadEA, &BCad DE , dixerim multi- 
plicando , ut BA ad EA : fic DE feu BF ad FG , ratio 
BC ad FG , erit fa£ta dividendo. Cujus rei ra- 
tio in promptu eft. Si enim confeqventis ratio im- 
minuitur, antecedentisaugetur. fi vero confeqven- 
tis ratio augetur , antecedentis imminuitur & vice ver- 
fa . qvod, ex iis , qvae in exemplo de obelifco di&a 
funt , plenius intelligitur. Atque ita qvidem omnes 
qvatuor modi Meibomiant pag. 115* propofiri hac 
una methodo expediutunqvi quidem male difto loco, 
additionem vocat , qvse multiplicatio foret dicenda; 
cumqvoq-,multiplicationem cum divifione conflindit, 
unde omnis ejus error originem habet , de qvo poftea* 
Pluribus qvidem haecfiluftrari pofient , nifi antea id 
jam fattum eflet. Jamvero majoris illuftrationis caufa, 
& ut noftra fententia re&ius percipiatur, breviter tan- 
tum omnia repetimus* 

Qgando ergo duae rationesseqvales, femel invicem 
multiplicando componuntur ; ratio compofita du- 
plicataGeometrisdicitur: qvse fi iterum eodcm mo- 
do cum priore componatur ; ratio triplicata appella- 
tur* & fic qvadruplicata , qvintuplicata. Qvando 
autem ratioqusedam aeqvalis, dividitur per aliam ra- 
tionem aequalem,ratio fafta fubduplicata alterius,dici- 
tur;& fi hxc iterum per priorem di vidatur,fubtriplica- 
cata : & fic in infimtum fubqvadruplicata , fubqvin- 
tuplicata&c. , Cum 
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' Cumenimillacompofitio, qvx fit addendo , pluri- 
mum difFeratabilla , qvae fit multiplicando : erret- 

3ue Meibomius, qvi pag* iif. haec contra claram 
emonftrationem , rerumqj veritatem confundit,idqj 
absq ; omni caufa;illa qvoqj divifio,qv# fit fubtrahedo, ' 
longe alia fit, qvam qvae fit dividendo : etiam no- 
mina diverfa Mathematici re£te adhibent ad diverfes 
res explicandas ac denotandas. Mirari igitur fatisne- 
qveo , quid Meibomium moverit , ut tam illiberali- 
ter Clavium aliosque traftaret , qvod hifce vocibus 
pradi&as res explicuiflent* Negare qvidem non 
poteft , voces duplicatas , triplicatas efle probas & 
omnino Latinas : tum quoquc voces Graecas *>-aih.«*w> 
ttrtsKowov &c. commode & redte Latinis auribus ex- 
plicare. Quid ergo defiderat ? Graecos quidem non 
accu&t, qvirationescompofitas, qvas qvidem mul- 
tiplicando fieri nunc cjiximus , ^^oc^ > ap- 
j>ellarunt. At qvaero , num ne voces iftae Graece , op- 
time apud Latinos exprimantur per duplicatas & tri- 
plicatas. Nemo fane id negabit , qui Latine Gra> 
ceque novit , ac plane rudis non fiierit* Sed con- 
tendit Meibomius , voces iftas explicandas efle 
per duplas & tripks. At cur non potius per du* 
plicatas& triplicatas. Graciqvidem, diverfas vo- 
ces habent , non minus quam Latini. Nam & verba 
km#m , agnofcunt , quae Latine per duplare, 

triplare explicantur : &c nomina toafc , <icu*ft , duplus, 
triplus. vcro&crtisKHnvfrn» Latine optimc 
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cxplicatur per duplicare triplicare, ficut 
#w>-> perdupkcatus tripiicatus. Jam vero ratio illa> 
quae Grxcis -A-om^wv^wk*^ » (ipfo quidem Meibo- 
miojudice) re&e &beneappellatur :Geometris Lati- 
nis,duplicata & triplicata dicitur. Altera autem,qva llli 
qvos haberaus Grxci Geometrae, non dcnominarunt , 
(qux tamcn a priori vere diftingvitur ) dupla tripla. 
Qiiodnam ergo beic Geometrarum peccatum ? quave 
in re lapfi funt? Ao V v ^•^™ v *>tf^* £no »'*Xatine, ratio- 
nemduplicatam, tripticatam drxerunt. Vere enim 
hoy>; <h*!t,xr,oov eft ratio duplicata , & i&tk*™* triphcata. 
At vel ipfo Meibomio judice ratio ex binis rationibus 
seqvalibiis multiplicando compofita , Grace & qvi* 
dem refte & convenienter vocatur ao> <fteW«v, & 
juxta hunc modum K<t^a<n'wv & -msocaK<*slw. Cur er* 
go Latins loqucntibus eadem ratio duplicata tripli- 
catave dici neqvit : cum ti^otpuv optime ac 

proprieperduplicata & triplicata exponatur ? Haec 
ergocenluraMcibomii eftplaneinepta, neqvid gra- 
vius dicann Qui enim concedit rationem alifivam 
Grxce convenienter appellari ac>v <^*<n'ov*,tfi^"<™>'* 
<Scc. idem concedetillam lpfam rationem Latine du- 
plicatam ac triplicatam appellari 5 cum voces dupli- 
cata, triphcata Latinae fint $ & Grsecas hafce voces 
optimeexphcent. Fuere qvidem inter recentiores 
Geometras , qvi rationes multiplicando faftas du- 
plas , triplas , quadruplisve, dixerunt : adeoque , fi 

hxc Meibomii cenfura vera foret nihil tamen novi 

is 



.. Digitized by 



Db VfiWiAT. Obombtr, Lib. II» 245 

is invenHTet,nec qukquam in medhm attulifTct,quod 
non antea Commandinoaliisq; fuiflet ufurpatum. Ip/e 
eim Commadinus,id qvodEuclides vocat^> 
Latine vevtit rattwem duplam. Qyippe,in Elementis 
Euclidds, nulla alia ratio compofita occurrit , nifi qvse 
. fit multiplicando. Qyoniam tamen , alia eft compo* 
fitio rationis , quae fit addendo 5 alia qyx fit multi- 
- phcando : reftius illi Geometrae fecerunt , qvi di- 
ftin&is vocibus , diftin&as res indicarunt : ac illas* 
quidem , vocarunt duplas triplasve , has , duplicatas 
triplicatas. Sive autem cenfura haec Meibomii ap- 
probetur , five non : nihil eft , unde glorierur Mei- 
pomius,nihilque,obquod vel Geometras recentio- 
resin generecarpat , velut novum inventum igno- 
rantibus obtrudat, Si enim. neceflario verum foret f 
id quod Meibomius dicit , ( quamvis fine ullo argu- 
* mento ) rationes ^«W»? Latine dicendas efle duflas: 
neque inventum illud Mcibomii eflet , cum Com- 
mandinusaliiqueanteMeibomium ita fint loqvuti* 
nequeomnes in genere rccentiores arguere, aut er~ 
roris infimulare pofletj cum Commandinus aliique, 
quorum haec fententia eft , inter recentiores omnino 
ant ponendi. Neminem tamen adeo imperitum* fo- 
rcarbitror ,fqvi non pervideat ; cum duplex fifc ra- 
tionum compofitio,una, qvx fit addendo,altera, mul- 
tiplicando : qvod etiam diuerfas res , diuerfis voci- 
bus debeant exprimi : refteque adeo a Geometris f 
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aliac rationcs duplx , alise duplicatae appellentur» 

CAP. XI. 

Altcrum verocrimen Meibomii, longegravius 
eft, quod in Theone accufando committit. Hujus 
enimfententiae&appelktionis , qua rationes duplae 
& duplicatae invicem diftingvuntur , auftorem facit 
Theonem Alexandnnum , qvem ideo fatis acerbe 
perftringit, cum tamen, nufcjuam ab eo probetur, 
Theonem in hac fententia fuifle : &fif»uTet,omni- 
rio re£te &accurateeflet Iocutus. Sed ut utrumque 
cnmen clarius pateat : ipfa Meibomii verba appo- 
nam pag. 99* Hac autem omnia^qua vobts narro- 
de ratioum compofitume , & de verbis , qvibus illaefttra- 
dita , nunqvam , inqviebat Euthymkis >fe moturum fu- 
ijfe 5 nifi fdfijjimum dogma , &qvod maximam errandi 
anfam afiis prabuit , indefuiJJet fabricatum. Hac e- 
mm denominatorum inter Je multiplicatione fultus hic 
Theo Alexandrinus , Geometra alioqvi eximtus, qvod 
ex Commentariis , in Ttolomai magnam Conftruffionem, 
videre efi , aaferuit, tripla rationis duplam ejfe fextuplam. 
Verba ejusfupra, pagind if. v. iS. & pag. 26. v. 18. 
propofui , qv£ ex commentariorum libro primo vulgata 
editionis pag. 6i.JuntdefumPta. Hunc fecuti recentio- 
res , volumtna fua his paralogifmis tmpleverunt. Ele* 
menta qvoqve tua, Euclide> adqva fufe , hoc tradidit 
Clavius , hanc explicationemferre funt coatta. Eucl. 
Hac narratione perceUor, necqviddicam , habeo. An 
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Theo,noJterTheo , dixit rationem fextuplam , ejfe du- 
plamrationistripta? adeone rationemjam illo tempo- 
re fine ratione mathematici conjiderarunt ? nec Graca 
verbatum homines intellexerunt , quibusqva ratio dtt- 
riusejfet dupla> qva tripla , & qvadrupla 5 qvafes- 
qvialteraejjetratioalterius rationps y &fupertertia , & 
fuperqvarta , &, ut verbc dicam , qvacunque pqffibili 
ratione alteramfuperans , aut abilla defciens. THEO. 
Certe cumratione hoc adfirmajfe videbor ,Ji demonflra- 
tiomea infpiciatur : & rerum natura &c. Sed cum 
haecverbaMcibomiiperlego infignem ipfius temeri- 
tatem , miran fatis neqveo : qvi non tantum fine om- 
nirationeaut demonftratione certa ac folida , infig- 
nes magnosque Geometras infcitia: &errorisaccufare 
fuerit aufus , ipfisque doftiflimis Graecis fiiac linguce 
ignorantiamorjjicere , ubinullus tamen error, vel ab 
his,vel ab iilis eft commiflus : verum etiam tam fplcn- 
dide Le&ori imponere , idque de Theone Alexan- 
drino afSrmare , fummague confidencia affeverare , 
quodverumnonefle, ipfemetomnino cognitumha- 
bebat , faltem ignorare non poterat. Equidem qui- 
buJfHammortalium,quosatra bilis commovet,idfae- 
piflime contingere audivi , ut fe folos fapere arbitrcn- 
tur,cceterosmortalesin(anire. Quod& Marco Mei- 
bomionuncevenirevideo, & optaremnon evenifle. 
Falfiffimumenimdogmaappellatillud, quod omnes 
fapientiflirai Mathcmatici , qui ea de re verba fece- 
runt ,. pro veriflimo femper habuerunt : quodque^ 
✓ om- 
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omneshomines,rationepraediti, &qui judicium hiJ* 
ccderebus ferre valent , hoc eft , qui earum rerum 
nonrudesfuntacimpenti, de quibus fententiam ro- 
gantur , amoremque veritatis habuerint , longe ve- 
riflimum efle pronunqjabunt : qvoddeniqueipfemet 
Mcibomius , nullo unquam firmo argumento falfi- 
tatis convincere conatus eft. Ita folus homo Meibo- 
mius eft , reliqvi volitant ficut umbrae. Sed priori 
capite demonftravimus , vere compofitionem illam 
rationis , qux fit addendo , diftingvi ab illa , quae fit 
multiplicando : ideoque refte omnino fecifle Geo- 
metras,quidiftin£tisvocibus , diftin&as res appella- 
runt ; illas quidem duplas, &c y has duplicatas: voceq-, 
duplicata, Graecorum^^^Woptime&feliciterex- 
plicuerunt. Quiiod autem ait , hoc dogma , aliis 
maximam errandi anfam praebuifle * deeonihilaliud 
dico, quam , quod oporteret nomina iftorum , qui 
in errorem fiiere indufti , heic propofuifle : ut confta- 
ret , qvi mortales eflent , an rudes & rerum Mathe- 
maticarum ignari ? anveroalii? Si emmTheonem 
inter hos pofitos velit , plane falfus cft , tit jam dicam .. 
Quod fi vel ipfe , vel alii , rudes ac imperiti rerum 
Geometricarum, hac in re iapfi funt : id huic dog- 
mativitiovertinondebet. Ipfemet cnim antea cU- 
dicifle debebat , quam alios docere occiperet , qvae 
non intelligit. Verum ifta omnia m hominem ca- 
dunt* errare enim humanum eft. Quod autem cri- 
men felfi committit , idque Theoni tribuit qvod non 

dixit, 
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' dixit , tantum ut maledicendi anfam habeat : id vero 
quale fit , qvivis judicet* Dicit enim , Theonem A- 
'lexandrinumrationem fextuplam vocare duplam ra- 
tionis triplae : ideoque 3 tum mathematicos ratio- 
nem , fine ratione , confideraflc» At vero fi hoc 
Theo dixiflet, qvid ea in re peccaflet ? Nihil fane. 
Sed non dixiu Verba ejus quae ipfemet pro fe citat 
Meiboraiusinfpiciamuspag.2f.v. 28.&pag.26.v.i8. . 
'E^rwJVj eoLr tot^ i7thoio^o¥ liy(§p hTfowolvufJLtVyyvfioq ctuTtf 

i%Mt\ajnof } qvoniam >fi trifhmdlicujus duplicaverimus* 
fiet ijfius fextuplum. E'ctv y±f ro yfjuov 7?«r Acto-iat- 
caju£f/i^u ct07ocW£x#^owu*. S/ enim dimidiutn a- 
licujm trMicaverimus , habebimus iffum femel & d/mi- 
nm. Sea rogo te Meibomi , qva de re loquitur 
Theo ? nonne de magnitudinibus,de lineis ab. rA. ez ? 

Nonnehaecverbailliusintegrafunt* Epfiw y*f 70 
AB rzsOS td TA Ao^pv <fc<fyterov, %ot JtoActtjioy , >» 7?i7rAct- N ' 
<rwv,Ji Tivct ctMcv , w ro ta fQ&$ to EZ ctv$ ^^Vov» 
AeV» om 0 7V AB /so? to EZ Ao'y©* ci!y**1"l tt Tf tV AB 
rcs&s toTA, 3CWT? r ^^fo? toEZ- ijtoi , 07f, e*v » tv AB 
tpos to rA Aoy* mXwrrns ,. TroMctTr Atxo*istcS? e^n tw tv r * 
irpos to EZ Aoys mXMrtvfa , ttciS tw tv AB vrpls EZ. 
''Ewy^nporn^To ^ABt? rA jtS^ov, j^to rA?v EZ ; 
X^eVw to AB iv TA SwXcutm , to $ rA t£ EZ Tpi - 
TrXcto-iov. h ro ^ ta 7v EZ t/xtt Act<no'* e*z, rlol 
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rA iWXow-i<>ifTo AB,ro apx AB t5? EZ Sfj e£ei^\GU-iojf, fVe< 

^Xao-wi. Quae ita verto. Habeat enitn magnitudoh* 
admagnitudinem ta C neque enim ™ ab & » ri&c* a* 
liter explicari poillint, aut debent , qvam per ™piyib& 
AB&c.) rationem datam , duplam y vd triplam>v& 
aliam qvamcunque : & magnitudo ta ad magnitudinem 
ez. tffcftftf datam : 0, <jw2 mtfa ab a d ez componatut,ex 
ratione ab *i r A,d>* ratione ta ez .* vel etiam , jwm-» 
titas rationishiad ta multiplicetur per qvantitatem ra- 
timis tl ad ez , qvod tum faciat qvantitatem rath* 
mis ab ad ez. Sit enim prius ab magnitudo major 
magnitudine ta, rurfum pa major ipfa ez; &fit ab ywt- 
ipfius ra: ta *r/pfo ipfius ez. Qvpni- 
am ergo ta triplaefi ipfius zz:ipfius autem ta duplafii ab: 
en/ cr^ t/>/2* ab fextupla ipfius ez„ Qvandoqviaem fi trir 
plumalicujusduplicemuSffit ipfius fextuplum. Nempe, 
fi triplum alicujus linex , vel magnitudinis duplice- 
mus : oritur ipfius fextuplum. Si enim ez fuerit 
magnkudouniuspedis *. ta autem trium pedum :.fi 
dupleturrA,hoc eft,fi ab conftituatttrdupla ipfiusBA, 
erit ab fex pedum : adeoque fextupla ipfius ez. Quae 
fane vera funt ac longe certiffima. Non tamen ideo 
dicit rationem ab adEz,efle duplam rationis ba ad ez. 
Hoc ergo eft purum figmentum Meibomii. Aliud 
enim eft , dicere , magnitudinem , qvae triplas dupla 
eft,fimplicise(Tefextiiplam: &aliud, rationem tex- 
tuplam efle duplam triplae. Vera quidem utraque 
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afiertio , ficut fuperiore capite probavimus* Ideoq;, 
li id dixiflet Theo Alexandrinus, nullo raodo erraflet: 
neque jure, vel a* Meibomio , vel ab ullo ajio carpi aut 
accufari poflet. Sed id hoc loco non dicit : adeoque 
falfus eft Meibomius , qvi id eum heic dicere afleve- 
rat. Non enim de rationibus hoc pronunciat Theo, 
fed de magnitudinibus. Verum hic quidem errcr 
Meibomii utcunque tolerandus foret : qvandoqui- 
dem nuljius erroris ipfiim Theonem mde convincere 
poflit* Atquem alibi eidem Theoni intentat, ma* 
, jori diligentia erit refiitandus 5 cum earum rerum 
ignorantiam Theoni objiciat , qvas optimeis cog- 
nitas habebat. Dicit enim Theonera non cogni- 
N tam habuiflc compofitionem rationum ineffabili- 
um : fed quod Euclides, in genere de omnlbusrationi- 
bus propofiierat , ld Theonem de folis efFabilibus ex- 
plicuifle , adeoque pro voce mhawm > qva Euclides 
ufuseft, aliamnempe ^Wfuppofuifle* Verba ejus 
pag. 89. fub perfona Euclidis & Hermotimi prolata 
adfcribam integra. EUCL. H*c non Jine admira- 
tione qvadam Hermotime te narrantem audio. Haud 
futajjem , tantum obfcuritatis interpretibus frabiturum 
fuijje vocabulum Wiw , qvod fane eo fenfu , quo tecJe 
exp/icavit Euthymius ab omni antiqvitate efi ufurpatum . 
Nimirum ex Graca literatura in Gracis difciplinis cog- 
nofcendis , negletfa cultura , qvid non ubique errorum efl 
enatum. HERMOT. Majore cum admiratione me 
de altera definitione dijferentem audies* Nam & clari 

Ii i , Mathe- 
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Mathematici , & Graci reprehenjionem incurreni, qva^ 
rumduosneignotos accerfam & otfcuros , hic prajentes 
v/des Entoawi dico & theonem. Diferte enim uterque 
per rationis m*4*<m& qvantitatem , te intelligere aicit 
ntnnv& qvotitatem ,feu ut ipfi loqvuntur numerum deno- 
mihatoremy a quoratio denominatur , qvod, qvakjitju- 
perius narravt. Sed ut ccctera Meibomii mta&a re- 
linqvam , id tantum urgebo , quod diferteTheonem 
& Eutocium dicere ait , nempe Euclidem per w»aijwwS 
*ty* intelligere «muS , vel ut jpfi loqvuntur numerum 
denominatorem. -A jo autem ld nufqvam Theonem, 
Eutociiimvc dicere : fed nudam & fimplicem calum- 
niam efle Meibomii. Neque enim verba, qyx ve! 
exTheone, velexEutocio ipfemet exfcripfit, qvic- 
qvam tale demonftrant. Qupdfi dixerit, id tamen 
inde concludi : ajo eum peflime argumentari,& qvod 
majuseft, velTneonemEutociiimve non intellexis- 
fe , vel peflima ac plane fublefta fide uliim fuifle.Qupd 
ut demonftretur , primum qvidem proponam, qvid 
voces^wf&TnjA/xsW Graecis Geometris ac Philofo- 
phis fignificent. Inde , eodem plane fenfu has voces 
Theoni & Eutocio ufiirpatas* Denique , ea omnia 
optime eos intelligere , & accurate explicare, ob qvae 
eos reprehendit Meibomius : adeoque hunc vel eos 
non intelligere , vel peflima fide agere % qvod fciens 
vidensqj bonis au&oribus errorem objiciat , qvem 
non commifere. Voces ergo *s™> & denotant 
omnequantumfinitum &menfurabile, tam qvod ad 

mag- 
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magnitudinem , qvam quod ad numerum ,& ad pon- 
dus refertur. n>jA»'xov vero^ & ^admW folis quidem 
magnitudinibus conveniunt , denotant autem om- 
nem magnitudinem > tam commenfurabilem alteri, 
quam incommenfurabilem. De utruque veterum 
teftimonia audicnda. Nemo enim Graecam lingvam 
re&ius explicuerit , qvam ex lpfis veteribus Grx- 
cis, confenfiique eorum circa voces. Pnmus ergo & 
antiqviflimusteftisfitnobis Archytas Tarentinus ce- 
leberrimusillePythagorcus, cujus verba apud Sim- 
plicium in Categoriis hxc funt. TcZ nroGorA(&* 
Qogpi 7?etf. To/$J y±f it>St$ im hp07ta , i$ ro ?aAav&r. 
roii h fuyiju ro timyj* ro ie h *\Zyu <W r& 

^vantitatis differenti* tres. ^uadam enim qvanti- 
tasinpondere confijlit , tdentum : qvadam vero in 
magnitudim > utbtcupitale : qvadam vero in multitu- 
dine , ut decem. Ariftoteles qvoque diligens & in 
verbis perqvam accuratus fcriptor voce tam con- 
tinuumqvam difcretumqvantum comprehendit* In 

Categoriis. T* Je ?roov , to j$j 'Gt haejiafjdvov , r 0 Je ov- 
. G^vantitatis t* jww #00 J^m>j efi difcreta , fara 
continua. Ad quem locum egregie Simplicius. 
'Eyx^xSo-i ^e 0« 7r«ei 6» A&uor x& N«coV§ci&r t5 $lcUfeVe< 
tzt^S^k «5 /ajfJfcoVW xflTo t^ot» \iyx<nf *m- 

Xiwybf&urvfexiytiv , tooo/ ^e tov kt&tu» j "-oJe.xoiyor 
$ ccMon ,i IfJuivfiM tS evt tSv euJSv * toctov j(3H hfymytitfw* 

Ii 3 'A/fc' 
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'AM* e-aret^ to trAefor- , tJ ^ ««^fe , -rrnAixar , T J 
^01^07^0» , thntw, aMct W vaaMct-fltt <7nDMctx,t$ ( T a 

- W ^XSH^W*' XSHTov ^oWtjIdow Ae'^>) cixot^ £h 
S)jo iirmyiY* 7&%y>cJicLS , ro toow, rc ^Aou»,^ 
To W ^SAetv , i^* ;<t;\ T o crvve^* x& to Jt^- 

Vviwoi, aLmp ^7iole uTnrMctTjei. Accufant verofefta- 
tores Lucii & Nicoftrati hanc divijionem yprimum qvi- 
demy qvod non convenienter magnitudinem *"*v vocet: 
oportehat enim hanc qvidem appellare > numerufn 
vero*°™ : commune autem , vel dio quocunqne nomine y 
vel aqvivocetantumy feu qvodunifolum fpeciei proprie 
conveniret , etiam ™™ nominajfe. Sed qvandoqvidem 
iwa/kov&Wv, qvamvis utplurtmum , illud qvidem con- 
tinua qvantitati , hoc autem difcreta tribuatur 5 fa- 
pius tamen fubdternentur : {aqvam enim qvantitatem 
continuam ™w dicimus , & non tthAiW, quippe multam 
non magnam 5 & tempu*™™ vocamus^ rette qvidem 3 
l neque duo dijlintta paadicamenta fecit «ww & mhiw > 
quotum & quantum $ «apw qvantitatem juxta **™ & 
witiKQv divijit , fedjuxta continuum & difcretum : utpote 
qv<e nunqvam Jubaltcrnantur. Ex quibus liqvet ma- 
k a Meibomio voccs hafce explican pag. 1 1 . linea $ . 
Verbaejus hsec funt. Dijjferunt enim Mathematicis 
«» 7mAi»cov itmriv, qyod ™ mMnov ad quantitatem, Jiu po- 
tius quotitatem continuam referatur. romw ad difcre- 
tam. Neque enim Tommad folam difcretam qvan- 

tita- 
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titatem refertur , fed etiam ad continuam ; nequc 
wn^xa-wqvotitatem proprie magnitudinum exprimit, 
id enim « *Wv facit : led qvamcunque magnitudinem 
indicat,fivecognitafit 5 five incognita. Videtur qvide 
Nicomachus Gerafenus hbro I. Arithmetices hanc 
Meibomii fententiam aliquo modo approbare. Poft- , 
quam enim quantitatcm in continuam & difcretam 
tribuerat, haec verba fubjungit , qvx etiam Meibo- 
mius adducit. Qcwtlcu H , om i*n 7nv k-arXck (JueytJ&y 

w y^*y&TH 0 ' tw&ftty ^a>!3©- u^j^&i™ w\uor y 

filyij@* c% *Oi ro thi^or' iM* Trttl n c\tc i/t<po7y i^o- 
C/^oy^i^^A^ twjl ro tojw, *&nlSi uiyljm md 

ro vnWMr. Afparet igitur 9 qvodfcientia neque circa 
magnitudinem fimpliciter , neque circa multitudinem 
verfeturl utrumq, enimperfe indefnitum, multitudo 
qvidem^qvoadplus, magnitudovero qvoad minus: fed 
circaaliqvid ab utroque abjlraftum : nempe circa qvo- 
tum™*>™> amultitudine:circaqvantumvero towa/xok,. 
a magnitudine. Sed non poteft auftoritas uniiis Gra> 
ci,qviquejam fcncfcente lingvaGracafcripfit , alus 
pluribus optimi aevi fcriptoribus praefcrri , apud quos, 
vox 9»<™ non tantum difcretar , fed etiam continuas 
qvantitati tribuitur. Ut taceam , verba Nicomachi, 
talemexplicationempolTeadmktercqusc cum alio- 
rum Gnecorum mente conveniat. Aquam quidem, 
qva>nihilmagiscontinuumefle,omncsnorunt , non 
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ad piy&s > fed ad Graeci referunt. Tempus quo- 
que continuam efle qvantitatcm fatis liqvet ; & 
tamenaboptimis auftoribus^vvocatur* Apud A- 

riftophanem in Acharnenfibus. Yloax & ru 
XpowtvwycLyiv. ^vantotemporeexercitum collegit. & 
apud Homerum Patrem lingvae Grxcx , Tnoj-yjuLp pj. 
(mw x/T^el^e^y "Ela^ Rot ad quse verba Euftathius 
^arii/^p , Stw TWflc? vyJiQu,. Sed & de magnitudine, 
adeoque qvantitate continua proprie difta ufurpatur 
apud Ariftotelem in Problematibus, Se&ione qvinta 
Quseftione XXV. Ai* tt <x \uot Jb*£ i hSis hou o&y fin 
iiSims , (8*J^fl»Atw > "m^rviy * 2&* eiJoVe*. g^uare via 
longior appareat , ^mri gwtfl&f fit , ambulamus , 
t/iw cumgnari? caufas autem reddit $ ou 10 ed&ou 

Anquoi noffe qvantafit 9 idfit nojfe ipjius numerum? 
Indeterminatum autem femper majus appareat determi- 
nato. &paulopoft. eu to TOo-oy iexo-^oy , ^ ro cow 
/,;,:, tioow. Trtterea omne ™<n> efi determinatum , 
o/wk determinatum *m. Qvx verba A riftotelis op- 
time declarant qvid « fit ? nempe omne qvantum 
determinatum , fivc fit continuum > five difcretum. 
Viamenim qvamcunque in longitudinem menfura- 
tam,adqvantitatem contmuam referri, nemoignorat. 
Haecergooptimeexplicant, qvidvocesW* & **** 

. lpfis 
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ipfis vctcribus Graecis Philofophis fignificent , nempe 
ut antea dixi, omne quantum determinatum , five fie 
continuum , five difcretum. De voce autem wuai«w 
infigniseft locusPtolemjei, ut alios au&ores praete- 
ream , qui a Meibomio citantur , eandemque planfc"' 
fententiam habent, quam Ptolemaeus. Quod enim 
NicomachusGerafenus nonnihil diflentire videatur; 
id tanti non eft. Integrum autemPtolemeilocum 
apponam, qvamvis longior fit , ut eo melius vis verbi 
intelligatur* Extat autem lib. I. Magnae Syntaxeos S 

capite me) t mhatM@*. r h t£ xt5xAo> Wftw. De 
qvantitate rettarum circuh. infcriftarum , ad cujus 
meliorem intelleftum ultima verba prioris capitis e- 

tiam exlcripfimus* MttXorm JS lo^cQw iwy fupoi 

ro^u^lAvm 7to\cn7ncjLQipucL)X $\ iuwmv yyLtyoLilvls Lay^H 
xuxAtf mbwlnts soo,, x#&Aci/*j3cm)aj , fa&yxgLiov op&fui 
©f o0eo&txf tw *ty<Lyyu\tm t 7niAixcT>i9@<» ,tSv h tS xaxAfir 

IvQuQV , Ctfltt^ yt LLtfaHQDvltS eXjJtC^t, y^LLLLlV&S OjmiwHiUUU 

ripo? ll& iv tw e| Itqillx xpncnr, i&nvnufo w* yut(& TCLvim 

iKj&M TTODjffO/ie^flL T TmAlXCTWT©* *UTay , TW fJLiV 7tt£JL/M- 

^ov hs r% fteAoW tll^lul^' <^%Mk $ >c*yi- 
LU/jjoltAov txz^sLvfyaitf r 7nt*Qtpiw <kJC$molv&04 lvjti04 9 . 
T&TtsiTnotov eiai tll^lultc6V , m$ TO/^itur?*, O/^to e£ 
rcivniv e^nAoTio-ftSy Q<Lvy\QT>LLiVQi ey toTs i^S^ evx^sw e*s 

Kk /x . 
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p 'x Ttitipn* hwiilnis. Sed cum animus nobis fit par- 
ticulares demonfirationesincipere , qvarumprimamexi- 
flimamus eam ejje , per qvam circumferentid , qva efi in~ 
ter pr£di£tos polos y qvoeque maximi circuli , qvi per 
pr<edi£tos polos defiribitur , pars qvantacunque e/?, cog- 
nofcitur : necejjariam arbitramur modum cognofcendi 
wjfAixowra* qvantitates rettarum ctrculo infcriptarum 
primum exponere : fingula qvidem in lineis demonflra- 
turi. i ufum ergo commodiorem , per tabulas qvas* ; 
dam , mtoM-wu quantitatem illarum expofuimus % ipfam 
qvidem circuliperipheriam in partes CCCLX fecantes: 
augmentis veroperipberiarum ad Jingulos graduum fe- 
miffes , apponentes re5tarum> qva tpfas fubtendunt quan- 
titates ykfoce(l y qvot earum partium funt , quarum dia- 
meter circuti, propter maximam in numeris cornmodita- 
tem 9 ( ut ex feqventibus rationibus ftet manife/lum') 
in fe habet C & XX. In verbis iftis ta^Uiflu Je <rak 

hjeia; , TSTeVz f 7rLiwi h<A TAtJjftofwV quaedam defiderari 
videntur. Vix enim commodum fenfum habent. 
Explerem ita ex Theonis commentario, verbis parum 
immutatis, *^-n6eVns ftmk xstS 
ukti tif ry^lutofitm tvjlia; vel plenius w m 'vLottw^ 

Atque ita qvidem verti. Id eertum eft TnfAcwrwIc^ 

T Sr e> tS xiieA* ivjum qvantitates re&arum circulo in- 

fcrip- 
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fcriptarum,re&e, fecundum mentemPtolemaei,expli- 
cariper inaw h<n Tfui/juhav quotjint partium. Ipfe 
enim Ptolemseus , qvi hoc capite ^k^t^ feu quan- 
titates,re&arum qvarumcunque,circulo infcriptarum» 
vult demonftrarc ,primum qvidem docet,qvotpar- 
tium fit fubtenfa fexaginta graduum, feu latus hexa- 
goni circulo infcripti : inde qvot partium latus fit qua- 
drati circulo infcripfi, feu fiibtenfa graduum nona- 
ginta: poftea qvotpartium fit latus pentagoni , feu 
fubtenfa graduum LXXH. &denique latusdecago- 
ni feu fubtenfe graduum XXXVI. Unde liquet» 
demonftrare *ti*mmm re&arum circulo infcriptaruni* 

idein efle Ptolemaeo , ac monftrare , ittmv ho\ Tfivifjuvaa 
guot talium fitpartium* qvalium diameter eft CXX. 
Qvod ipfum , ex iis , qvae, ad finem hujus capitis, di- ' 
cuntur, cxqueadjun£Hstabulis,fitmanifeftum: un- 
de,&ea heicannotavi, ut conftaret, quid, veteres 
Mathematici , per.aifAiwnww , intellexerint. ''h& ft, 

T lv&U(h ZMUfLfVOLt , KCUtWlOL e \ m ^SJi^gl^OfJL^M ocvol 9$£l)$ f^2^ 

td ObftftiTgw , 5r, TO ^aV 'GfVToL fjLipy^ , 7npie%ei in>$ ttoAi- 
xcth\olc , t 7TC&i<l>epeW , xs^' VfJUfACiejLQV •mpy\v^fjL&oLc' m <5£ 
<?eW^,mVT/o^3te<^gyay mus 7TE{y<)>ep«flt^ euOexSy TrnXt* 
jtonfl«{ , «r« THi fcfltiue'7)?* , t §'jc TfivifjLditw <&&>wfJLtv>\f 
to$7£i'5&, TfUtXAqbpLipte, tyi$ ex^^yJi^ca^i^ ^ 
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tvtiuatt *&^u£ W»? , ii e%ovn ? w t5 hos e%<Mt><rl:<& pX+ 

^AifcoTwIa* , e^Ae^eoSitf <£bya>/tf&. Vt vero , 4*4 
qvemcunque ufum , paratas , <//#/' , quantitates 
recJarum habeamus : tabulas , verfuum 
XLV \fmgulas ,propter menfur* commoditatem confe- 
cimus , quarum , primus ordo exhibet quantitates 
mAwwmf feripheriarum , dimidium cujusque 

gradus augentur : dter vero , adjacentium , peripheriis* 
retfarumyqvantitatesw*™™™ > in tot partibus , 
diameter>CXX habere fupponitur : frrftw 
tricefimam partemaugmenti reffarum ad qvosvis di- 
midios gradus 9 ut dato unius Jexagefim* partis exceffu 
medio ,qui quidem , a vero feu accurato , quoad fenfum, 
non differt & costerarum partium , qua rnter femijfem 
gradus continentur , excedentesquantitates , fine labore 
fumere liceat. Subjungitur his tabula,cujus fragmen- 
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Primatabulaexhibet, ra* m\wm\<*4 V 7na0* 

f«ayX^^^i^^°» / c , ^ tu ^A t ^ at 4 , qvantitates mXncvrnlcu; 
peripheriamm ad dimidium auftas. Eft ergo & di- 
midiusgr&dus,&unus,&: duo, & tres , Sc iic por- 
ro ad 360 gradus TnjW™ qvsdam ™ five 
circumferentise circuli : ityuww quoque reftx linex, 
circulo infcriptx,qvse unum gradum fubtendit^eft 
partium 1- 2. jro* qvalium Diameter circulieft 120» 
Unde, fi quseratur qvantitas, feu «iWw lateris deca- 
goni circulo infcripti , qvod quidem latus fubtendit 
lemper gradus circuli XXX VJ , dico efie partium 3 7. 
4'. f$'« talium, qvalium diameter circuli, eft 120. 
RecTre ergo wWw * in magnitudinibus datis, expli- 
catur per ***** &«i Ifmpmtm guot fnt partium. Et de- 
monftraremagnitudiniscujusdam ^Wwn*,ett mon* 
ftrare^Vwvesirpu^^v q U ot partium fit. Sic demon- 
ftrare , ^ Wtw* magnitudinis decempedalis , eft, de- 
monftrare , qvot fir pedum , nempe deccni "t qvod fa- 
ne , non minus refte , dicitur , demonftrare ipfius «ww 
feu^wro- Adeoque omnis^^Wcognofcitur per 
AMii fcu w otcttwjc. Sic magnitudo AB , in figura 
num. V. hujuslibri,habetqvidemfuam^»^W,fed 
incompertam. Ubi vero ^'™™ipfiuscognovei*im, 

hoc eft , imw rwiuLmj 'QliTiiaM rfoSSwy 8 ir&jgcnji foiW 
partium fit , ^w/ cubitorum , 
adiorum: jamipfam gvoque m>wm* ipfius cogni- ' 
tamhabeo. In omni ergo magnkudine , eft swWw 
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quje tame non dcterminatur , nifi pcr 9»«™^ Iti do- 
cetPtolemauis, quod KWfivwsnwJoteMoy,™* 
TTTiAixii^c^ oei^eiV , e7n>« t2* iri&tf eAct^ar, td ©/>o$ iz*V 

quantitates tam exilium prafertim partium* vix 
quifquam accurate definiverit : minusjos- 
fitiuudobfervarhquodnullafenfibUi diferentia a defi- 
nitis difiet. Ubi rurfum^ei^eiv *7mA tu.TvH^ eft ip- 
forum ttoitck exhibere , feu ^tfyeiaxT^uaTay. Inqvi- 
bus , vero , id , prxftari neqvcat , nec td ttoot» accura- 
te inveniri , ibi nec^ue iws mXiwnAcu; gx* 0 pi(%<p 
tinron y abfolute qvisquam determinare poteft. rfyAnccw 
ergo juxta haec denotat omnem qvidem finitam mag- 
nitudinem, tamillam, qvae cognofci&explicafipo- 
teft , qvam , qvae non poteft. Illa autem ™>i*j*hn 
cognofcitur , cujus mmv feu Ttzniw habetur , & de qva 
dici poteft **™ ^t^^t^; qyot fit partium. IUa au- 
tem mtonhm > de qva id dici neqvit , &cujus «Nvm 
cognita non eft , neque cognofcitur , neque verbis ex- 
plicatur. Idipfum, qvod in magnitudinibus ita de- 
monftravimus ," etiam in ipfis rationibus verumeft. 
Qtiac enim ratio , incer magmtudines incommenfura- 
biles , fuerit , habet qvidem ^Ww*, &aliqvam 
qvantitatem , fed incompertam* Qvae autem eft in- 
ter magnitudines commenfurabiles ; &: mnwm habet,& 
wnWww. Scholium Euclidis a Dafypodio editum , 

* .cujus 
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cujus & Meibomius meminit. 'E^ pSji r kp&fjbZv 
Aoy>$ f fj)w e^i TrocnjTHTct • e?n T fte>*92y , tis \oy>$ , 
os ar «TbWletj '^Wcq ifiQjuS. 'E<n >ot£ TiFaL 2y £toV>f /udp yivLa- 
yMou\. y y\<ztfo$ td ei^cy *\l^e^o^ 5 v\ Sl ntoGvrw', '&iv lyva&s.Totv- 
ibc iBivuy Xoy>v xiydau^ e^iyT>fe *\jm$offi y xjgTi ti ov i§»8* 

fJLOf *Stf>0$ OL^SflOV , T&1671 \v\TOV. KcUO^J TXT1 

h ra> a$i<rfxZ tv Aoy* ? ftf>*92y , To KstTai mAixaniTtt,. 

S^^^^O^^^THlAtX^TTlTDt, ^tj jQA TTOffVni TO, ^fV £ 

jiayrw? <Je 0 xstTct TniAixcniTDt $ $>rnk. i» numeris quidem, 
omnis ratio 9 quantitatemeffabilem , fofe* : « magnitu- 
dinibmverb ,ratio quadam tfi } qua numerti explicari 
neqvit. Sunt entm qvtedam magnitudines , qvarum 
fotus exceffus cognofcitur : qvantitas vero ignota eft. H<e 
ergo rationem habere dicuntur exceffus , non vero , qvem 
numerusadnumerum,hocefteffabilem. Et propter hoc y v 
etiatn in definitione rationis magnitudinum , adpofuit^ 
1 x*to 7i>jAi^r>?Ta. .Effabilis enimratio & efl xp^*itotfa*m 

fednon omnisratio quaefl**™^**-*™ 
etiam eft effabilis. Verum crgo illud eft , qvod antea 
dixi , •xQnmru & 7njAiH57tfTw hoc differre, qvod to^w om- 
neqvantum, qvod certam & cognitam menfuram ha- 
bet , fitb fe comprehendat : ms^^hvt vero, folam mag- 
nitudinenn Rurfum^W™ omni finitx magnitudi- 
ni convenit:*°^otantum determinatae &effabili. Atq-, 
hsec communis Geometrarum veterum fententia, 
qvam nec Meibomius falfi arguere pot eft , imo ipfe- 
met feqvi videtur pag. 8 6. citca finem , qvamvis an tea 

pag. % 
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pag* nempe undecima, 7ronv foli difcretac qvantitati 
tribuent, ut antea indicavimus. Qyoniam ergo , vel 
ipfoMeibomiofatente, ^«Womne quantum deter 
minatum fignificet , five continuum fic , five difcre- 
tnm ; *w Ww vero folam magnitudinem,eamque tam 
determinatam, qvam ineffabilem ; non illi male Eu- 
clidem explicafle, aut voces niWiifiv&inmm confu- 
difle funt dicendi , qvi cognitae Sc determinatse 
^j-n^o^iwtribuunt : & tamen nihilo fecius qvascun- 
querationes,tam,qvarum ™™datur, qvam,qvarum 
* zpma tantum,rede componunt. Ait qvidem Mei- 
bomius, diferte,&Theonem &c Eutociumaflerere,£u- 
clidemper^i^TJjTwAoVH intellexifle wvarm: fed nus- 
qvam id probat. Imo plane falfum efh Nusqvam 
enim illa verba , vel apud Theonem , vel Eutocium 
invenies. Qsijx potius Theo,commentario in locum 
illum Ptolemad, qvem antea laudavimus, voce wtfuw» 
fepiusutitur, femper eodem modoqvo Ptolemxus, 
nempe pro qvantitate rcftarum circulo infcriptarum, 
aliarumve magnitudinum , tam numero explicata, 
qvamineflabih. Tl^tJ^h'mU9 «LmWtom r*s 
h^h&m$i<fycm ivtiuw wAiKmt-nx.e. Toftqvam ve- 
rodemonflrayitqvantitates rettarum , qvx didtas pe- 
ripheriasfubtendunt. Et fiepius eodem modo , per 
totumilludcaput. Nec demonftraripoteft, Theo- 
nem, voce multitudinem defignafle: multo 

mmus , numerum denominatorem , qvod ait Meibo- 
nuus. bi enim, vel Theo , vel Eutocius 
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modo explicaffet:utique,neuter eas rationes compofu- 
iffet , in qvibus « ignoratur , fola mtowv datur. 
Atid fecifle eos, certum eft. Neque enim folas ef- 
fabiles rationes , hoc eft , qvarum ™ «m» datur, com- 
pofuerci fcdetiam ineffabiles, &qvascunque* Ve- 
mm qvide eft, eftabiles eos rationes fecundum**«W* 
componeredocuiffe 5 quodetiamiisverbisindicant, 
qvae Meibomius paflim citat : cum omnis cogm- 
ta ^A/n^uf per wocotijt* explicetur. Non tamen ldeo 
^HFrirTK&Trfla-oTUTKconfuderunt, neque in vcrbis Eu- 
clideis unam vocem pro alia intellexerunt , ncmpe 
pro wKtww xo*9T* : qvandoqvidem,& eas rationes 
componunt , qvae nullam habent 3w*W*,ied folam 
IdexTheone dariflimum eft : ut mirari 
iatisnequeam,Meibomium, qvi eam exTheone pa- 
ginamlaudavit,&qvaedam his interfperfa recitavit, 
vel mala fide hxc diflimulaffe* vel Tneonem non in- 
tellexiffe , tam clarc de his differentem* Neq-, enim 
affirmare velim, ha:c non eum lcgjffe ; qvandoqvidem 
hanc eandem paginam recitet& fupina 5 nequid dicam 
gravius,negligentiafit, locum qvendam ex fcriptore 
adducere, &: connexionem textus,fecundumantece- 
dentia & confcquentia non obfervare : & quod pefli- 
mum cft, optimum fcriptorem ignorantiae arguere, 
carum rerum,qvas eodem loco, quem prae manibus ha- 
beo,accuratiflimetradit. . SicnimTheoEuclidemita 
explicuiflet,ut in definitione compbfitionis rationum, 
per wnknfarm intellexiffet numerum denominatorem : * 

L 1 utique 
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utique,nullamaliam compofitionem ratiomim agno- 
viflet, qvam illam,qvae fitpernumerum denominato- 
rem : adeoque , nunqvam rationes ineffabiles , in qui- 
bus nullus numerus denominator eft , vel ipfemet 
compofuiflet , vel alios componere docuiflet* Id ip- 
fum de Eutocio dicendum eft. At uterque , rationes 
quascunquenontantumeffabilesjfed etiam ineffabi- 
les, componi invicem pofle noverat :, ad$oque,per 



tam cujus^^datur, qvamcujus non datur , intel- 
lexit* De Theone res clara eft* Eodem enim in 
loco ubi earumrationum cpmpofitionem tradit , qva- 
ruxn^Wdaturj etiamill^m adducit , qvarum^-njf 
non datur.Methodu enim generalem proponit Theo» 
qvae non minus ineffabiliu qva effabiliu rationu, tam 
compofitioni 3 q vam divifioni infervit : qvae qvide me- 
thodus , longe facilior , & magis expedita eft illa quam 
jVleibomius tamopcrofe tradit pagina^^p. Qudd 
«t clarius pateat,ipfum Theonem loqventem audia- 
mus , commentario in primum librum magnae Syntax- 

eos Ptolomaei pag* 62 63. "iv* i\ tn x£*rcuM.w yWoa 

toy tjJ AZ, cvpmTfKyf ®cSa> ii AT /o^^xi^cLfiiJLOf. 
Kou Im/omis KT /c^tMiAo^cc^^ «a&s K® Aoyp$ , 0 
Wl t« t* TA iv&v tw A0 * 0 $i t5 rK , m& 
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TA 120$ AK W J KA -of o$ A® ( m>^oi<n>>Jrw, M>r 
\c,yecLfj. l u<L X&y» *©f o$ aMty\<t to* onymfjmm Oy, t<S» 
-Tr^eopa/ ) jy^ o T>ij FA 2^* *zsf o? A0 Ao^ps ovyxe/Icq «cn 
t? TM5 TA ©f oV AK , tv T)!$ KA «of o$ A<2>. 'AM** /C^5 
AKt? AZ Wfc U< A® ™ZE. d *V TV Ta <afU 
EZ Ao^ps , TlfKw, o rtf VA > *of os AE , crJy^eiloa ttk t5 Tn* 
FA ©fo* AZj^TVT^ AZofo; EZ^rymzioZBafW BE* 
17* wi manififtum fiat, idqvod de compofitione rationum 
proponitur* educatur infigura numero XV. hujus libri 
ta in © , &fiat ag #qvalis ipfi ez. Super a vero pun- 
Bum erigatur perpendicularis ipfi r © , reBa ak , & fiat 
aqvalisipfi az. Claudatur parallelogrammum at ; &. 
qvandoqvidem,ratio paraUetogrammi kt , adparatfelo- 
grammum k©, eadem efi , rA , ad rettam a© 5 

per t propof : VI* Elem« ratioautem zKparal/elogram- 
miadparallelogramumK§ Y componiturexreliqvis> hoc 
eft , w ratione , Aito TAadAKy &KAad ag.(z^E- 
qviangula enim parallelogramma , rattonem habent invi- 
cem exlateribus compofita/ny pcr XXIII. VI. Elem. 
ratioergoTAadAQ componiturex ratione ta oJak , 
ak */ ao. SedAK aqvatUT) ipfi az , &a& aqvatur ipfi 
ze. Ratioergp ta ad ze , hocefit , ta aje , componitur 
ex ea , #i/<*70 ta ^ az , &AzadEz, hoceft , zb 
be. Ex his clarurri , Theonem Alexandrinum ratio- 
nes compofuifle , non tantum per numeros , quod po- 
fteafacit; fedetiam inlineisrrieque folas effabiles, 
fcd etiam ineffabiles. Sit enim in figura num XVL 
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qvadratum ABCD , cujus diagonalis AC , latusAB 
Sit porroaliud qvadratum AErG, cujus diagonalis fit 
AF aeqvalis A B lateri qvadrati ABCD. Eric ergo ut 
AC ad AB , fic AF , hoc eft , AB, ad AE* Eft autem 
utraque ratio , & AC ad AB , 6c AB , feu AF, ad AE 
ine.ffabilis. In qvadratis enim figuris diameter lateri 
eft incommenfurabilis per CXVU. Propofitioncm 
libn X. Elementor. Et tamen , duae hae rationes , 
methodojam aTheone propofita , invicem compo- 
nuntur* Conftruatur enim CA AB parallelogram- 
mum reftangulum , ipfique CA, in aireftum jaceat 
AE: claufoqueparallelogrammoinF, fitutBC pa- 
rallelogrammum, ad AF parallelogrammum 5 fic ba- 
fis AC ad bafin AE:per I fexti Element. At BC pa- 
rallelogrammum, ad AF parallelogrammum habet ra- 
tionem compofitam, ex ratione AC ad AB, 6c ratione 
AB ad AE. Ergo & AC ad AE , habet rationem com- 
pofitam ex ratione AC ad AB , & ratione AB ad AE : 
hoc eft , ratio AC ad AE eft compofita ex binis ratio- 
nibus incffabilibus AC ad AB , & AB ad AE. 

Sed ut clarius pateat , utnusque generis , 
rationcs , juxta Theonis methodum componi pofle : 
ea, quae, paulo poft proponit, pagina 3 6. adducemus. 
Atyo) <Ri 7raAo' , otj ^ hvxZ^ , ^cSoA» , f Gki tyi$ toi*u)ij$ 
tqlZws i Stifys vtftx®?** ' / &f®'™ v ,071 o t2$ BZ <©/>os ZE 
xly>s avyK&ilcu ox, rl tS tSs BA AA , \pj t? Tn$ AT 
^lsTE^ 'H^tf y^f 2$&t5 AtS rA 7itt£<£MA>/Ao?i A0 # 
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W tibfr* i BE 'Or to 0. eVel h o rlis BZ <&f>U ZE xSys , t% 
Z0 e£«9ev \<tiJLp>cuofi&f\$ , ovy^fl^ ex, Te t5 t^ BZ <&fls Z0, 
tv , t5$ ©Z , o* ZE' iMcl t5 t?$ BZ Z0 
Aoya , 0 ivnfc 0 ris BA <Wf>os AA* t£ tS? ©Z w/> Js 
ZE , 0 kwri^fttv 0 t5 Ar tr/>os TE , ^^rilanyatix taeU ta 
AE0, ZEr , 7?f>6)vct. 'o ct^c T>k BZ tsrpo* ZE Xoyoi 
ci/yxe/lcu/ex/T* tJ tv!s BA nrpos AA , t5$ AT -urpos TE. 
Rurfum autem d;co, qvod, binc demotiflratio y Jecundum e- 
ande confiitutione univerfaliter proceddt.Et primum qvi- 
dem , qvod ratio bZ adzE y in fig. num. XVII * compona- 
tur ex ratione ba ad a\ 9 & ratione hvadrz. Ducatur , 
tnim a© parallalela ipfirA expunffoh : & producatur 
be in 0. ^voniam ergo ratio bz ad ze , qvando z© 
J/d ajfumitur , componatur ex ratione bz <? z© y &ratio- 
ne ©z ze s ntf/oa bz ^z© , aqv^is qvidemfit 
ratio b a a a 5 rationi autem ©z *i ze aqvdis fit ratio 
kradr^eoqyod friangula ae© ^ ZEr aqviangula: 
ratio ergo hzadzz componitur , ex ratione n&ad aa , dr 
ratione kt ad m. 

Atq-, hoc qvidem modo, utriusqj generis rationcs 
componuntur , tam incfta bi 1 es , quam effabiles» Si e-< 
nim componere velim rationes ineffabiles AC ad AB, 
& AB ad AE * pono, in figura XVIII , AB aeqvalem 
AC,&EraeqvaiemAB,figuraeXVI. duftaquerefta 
ex pun&o A , nempe AB , itaqvidem divift in a , ut 
aa aeqvetur ipfi ae figurae XVI , ab autem seqvalis fit 
ipfi ABfiguraeXVI: jungoBz&Arpun&a, du&isre- 
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ftis. Ratio ergo fafta mul tiplicando ex Binis rationi- 
bus ACad AB , & AB ad AE , eftBZ ad ZE. Ete- 
nim ratioBZ adZE, componiturex rationcBZ ad 
ze, & ze ad ze. Si enim bina parallelogramma reft- 
anguiaconftruantur,_unumqvidem,exBZ ze, alte- 
rum veroexze ze: erunt quidem inter fe ut bafes: 
adeoque,utparallelogrammum B0 ad parallelogram- 
mum ©e ; lic bafis bz ad bafin ze. At parallelogram- 
ma Be & eBfunt in compofita ratione laterum: ergo 
& ratio bz ad ze habet rationem compofitam ex ratio- 
ne bz ad ze , & ez ad ze, Sed ut bz ad ze , fic ba ad 
aa: per II. VI Elementor, & ut ze ad ze , fic Ar ad 
te: juxtaXV. VI. Elementdrum* Erit ergo ratio 
bz ad ze, compofita cx ratione b a ad aa, hoc eft , bz ad 
ze, & ratione a r ad ze, hoc eft, ze ad zE*q vod erat fa- 
ciundu* Atq> hoc inplurimisrationucompofitionibus 
codem modo fe habet : & fiillud omne pro compofi- 
tione rationum habendum eflet,quod Theo & ipfe 
Meibomius compofitionem appellant , hsec metho- 
dusinomni compofitione vera foret : utvereprop- 
terea i Theone Alexandrino di&um eflet , hanc met- 
hodum univerfaliter procedere* 5ed rationes qvi- 
demdefedtushac methodo dividuntur , ut antea in- 
dicavimus : alia vero methodo componuntur , qvam 
poftea proponemus. Hoc tamen Meibomio non 
prodeft : cum is non magis hsec cognita habuerit, 
qvam ipfeTheo, neque plura in hac do&rina prs- 
ftiterit. 
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Demonftratum ergo , Theonem, compofitionem 
rationum,nontantum effabilium, fed etiam ineffabi- 
lium, in lineis tradidifle : - ideoque,per wxwmfos, 

non ™<TTM(fa$ intellexifleautnumerumdenominato- 
rem, fed qvamcunqveqvantitatem magnitudinum, 
tam numero effabilcm,qvamineffabilem. Adeoque 
Meibomius, qvi hac in re Theonem accufat, vel eun- 
dem non intellexit, vel mala fide egit, ipfique Le&ori 
imponere voluit. Qyod ipfum,de acculatione Eutocii 
diccndum eft. Qvamvis enim hic rationes numero ef- 

fabiles,juxtanumerorummethodumcomponat : non 
tamen hoc,ipfimamsvitiovertidebet, qvamMeibo- 
mio, qvi plurimis id in locis hoc in librofacit. Si enim 
Meibomius dicat , fenon tamennegarecompofitio- 
nem rationum ineffabilium : refpondeo,neque id Eu- 
tocium facere: fed earum etiam memmifle. Quj enim, 
in lineis incqmpertse magnitudinis , ponit rationem 
duplicatam triplicatam &c; is etiam rationes qvafcun- 
qve effabiles & ineffabiles,componi pofle mdicat. A t 
veroidEutocium fecere, excommentanoipfius, in 
VIIL Propof lib. ii. Archimedis de Sphrm & Cylin- 
droliqvet. Verbaipfiusfurit. Ko} l-nk tU h * 
l%tfh(t\oy>v eIaJyouBZ.r.E.A.iBZ ^^Aifi^i. 
cfcva xiyy t X \ , 5 BZ T. tW^ » T. <x$Qi E. £ x <\ 

t H £ i r a fc^aoW ao> t* T r e. h 1 l& 

BZ A vifuoAM % x { \ojfiv t« r. ^S? A. Et qvoniam 
qvatuor reEfe in fig. XVIII. contime funt proportiona- 
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ks, nempe bz. r. e. a. habebit igitur r&ad* triplicatam ra~ 
tionem eju>s,qvam bz habet ad?>hoc efi qvam r habet ad e. 
Habetvero &vad^duplicatam rationem rationis r ad 
e. Ratio ergoM-ad* erit fisqviplicata rationis T ad^ 
Rationemduplicatam fieri ex compofitione duarum, 
aeqvalium rationum inter fe , & triplicatam ex tribus* 
ne ipfe qvidem Meibomius negaverit.Qu^mvis enim 
de vocibus difputet : rem tam£ concedit.Qvoniam er- 
go, Eutocius non tantum rationis duplicatae , triplica- 
tx indatisqvibufcunqvelineisnaturam,fedi &folus 
forte , inter veteres explicat \ly» iifjuoxw rationem 

fefqvialteram, qvam ad differentiam ejusqvaeadden- 
do fit fefqviplicatam appellavi : non poteft jure accu- 
fari ignorantisein hac do&rina , aut qvod compofitio- 
nem rationum ineffabilium lgnoraverit. Imo fi nihil 
de his fcriptum reliqviffet , non tamen jure haec ipfi 
dica fcribi poffet: qvandocjvidem,hisipfis verbis,qvx 
a Mcibomio citantur,& qvibus compofitionis rationu 
in numeris memimt, Theonem laudetj qvem dogma „ 
hoc tradidifle jamanteaindicavimus. 

Verum ergo id eft , qvod antea diximus , Meibo- 
mium in Theone & Eutocio accufandis , vel mal4 fide 
egiffe, vel illos non legifle , vel denique non intel- 
lexifle. , 

C A P. XII. 

r\ Uoniam vero, qyx dedivifione rationum , hucuf- 
^^qve tradidimusjatqve certiflimisargumentis con- 
firmavimusj principio, cum qvibufdam dcfinitioni- 

bus 
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bus Euclidis , convenire non poffe videantur : adeo- 

3ue ipfemet Euchdes falfi,hac in re,a nobis fit argucn- 
us : paulo accuratius hoc capite de ea re agemus. 
Anteaqvidemdiximus, non nobis efle propofitum, 
Euclidem, ficubi crraverit , aut quoddam 
commiferit,defendsrevelle: cumfolanobis veritas 
curaefitcordique-, pnctereaque de nuilaaliare, his 
in ftudiis, fimus (blliciti. Unde antea prsrfati fumus, 
fi ex hoc capite , accufationem contra Ueteres infti- 
tuiflet Meibomius •, neque verapro falfis rejeciffett 
nullo nos modo ipfi adverfarios futuros. Quoniam 
vero Meibomius , in hoc eodem cum aliis veteribus 
Geometns errore hxreat-, falfas aute demonftrationes 
ex hoc falfo principio exftruat : videndum , qvid , dc 
antiqvioribus , prsefertim deEuclide, fit dicendum? 
Theonem enim Alexandrinum , vixexcufiire poffumj 
qvin heic lapfus dicatur» 

Primum igiturajo, Euclidem,nufqvam,qvodego 
fciam,divifionisrationummemmilIe. Tum qvoqi,de 
compofitione, itaalicubi loqvutu* ut potius videatur, 
compofitionem & divifionem rationum invicem con- 
fundere ; qvam unam ab alteraullo modo diftingvere. 
Qyippenonhodie,nequenuper , id in Euclide ani- 
madverfiunfuit; fed ante multa fecula : eum , non 
femper, tam accuratum in verbis , imo &: in demon- 
ftrationibus efle 5 qvin aliquando labatur , humanique 
aliquid patiatur. de qvo fufius libro primo a nobis di- 
ftum efh Sunt tamen , ex q vibus , per bonam con- 

M m fequen- 
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fequentiam , ut in fcholis loqvuntur , id feqvi videtur, 
Euclidem , divifionem rationum , a compofitione di- 
ftinxifle, faltem,juxta proprias aflertiones diftingvere 
debuifle : qvamvis claris id yerbis , nufquam , qvod 
ego fciam , fecerit. Propofitionibus enim decima- 
nona & vicefimalibri VI. Elementorum , ait , triangu- 
la & polygona fimilia inter fe , in duplicata ratione e£ 
fe laterum homoJogorura.Propofitio : XIX» Ti ofxotx 
T%\y*nL <of o$ aMijAct h $\7iXa.<non Aoy» tSk OLLoAoyxi 
<7rt\vjpocv. S imilia triangula ad invicem funt in duplica» 
taratione laterum homologorum' Propofitione XX 
Tct ofjjoicL 7wXvyt)Vai it$ to) g/jloiz tzlyMoL hdu.f6trom > x& \\$ 
tm, nn7^%$>tyoLUi\oY)L toTs %Xots* iy\ to Tnxiy^m , Jt- 
^acnovctAo^pve^i, *^y\OLd\oy>$OTKi\}&L y izfU Tw olw- 

Xoy>v KXtv&jr. Stmiliapolygona dividuntur in fimilia 
tridngula , numero aqvalia^ & totis Jimilia : & polygo- 
numduplicatam rationem habet ejus,qvam homologum 
Iatus,adlatus homofogum. Sic libro XI. Propofitio- 
ne tricefimatertia, demonftratfimiliafolida parallele- 
pipeda, eflc in triplicata ratione homologorum late- 
rum. Hincigiturconcludo: hoc, qvodita fimpli- ' 
citer affirmat Euclides , abfolute , & in omnibus , ve- 
rumnoneft; iEquahaenim&fimilia, tamtriangu- 
la, quam polygona,Jnon in duplicata funt ratione fuo- 
rum laterum , led in eadem. Ita etiam aeqvalia & fi- 
jnilia parallelepipeda folida >;non funt in triplicata ra- 
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tione,fiiorumlaterum: fedin eadem. Nam,ut>Ja* 
"tusadlatus,fic, parallelepipedum ad parallelepipe*/ ' 
dum: ficut ipfeqvoqueEuclidesiddemonftrat,pr<x* 
pofitione XXXII. ejufdem libri. Tum ergo hx prc- 
pofitiones vera: erunt, qvando una qvantitas major 
eft 5 altera minor : hoc eft , qvando unum triangulura 
vel polygonum, unumve parallelepipedum majus eft , 
alterum minus. Tuncenimmajus,adminus,duplica- 
tam,triplicatamve rationem habet rarionis laterum 
homologorum. Primum ergo , propofitiones hx ab- 
folutae&fimpliciterveras non funt. Sed neque re- 
ciprocefumendoverxfunt. Infiguraenim XIX fit 
hexagonum majus ABCDEF : minusGHIKLM* u- 
trurhque,in fex triangula fimilia divifum : dico, ANB 
triangulum , ad triangulum GNH , habere rationem 
duplicatam laterum homologorum : ipfum quoque 
hexagonum ABCDEF , ad hexagonum GHIKLM, 
habere rationem duplicatam laterum homologorunu 
Nempe , majus triangulum , majusve polygonum , ad " 
minus, duplicatam habet rationem latetum. Adeoq ; * 
minus ad majus , hoc eft , triarigulum GNH ad ANB, 
vel hexagonum GHIKLM ad ABCDEF , habet ra- 
tionemfubduplicatamlaterum. Majus enim &mi- 
, nus funt oppofita. Unde & rationes eorum erunc . . 
oppofitse : & fi haec,duplicata 5 oppofita erit fubdu- • '> 
plicata: & fi hxc triplicata oppofitaeritfiibtriplica- 
ta. Sic ratio cubi fi«*pj ad cubum *&yh& eft tripli- 
cata rationis th ad m Ideoque ratio cubi*0>^??ad 

Mm 2 cubum 
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cubum S«cAp? eft fubtriplicata rationis m ad & Qvod, 
utreftiuspercipiatur, acnaturaoppofitorura eo me- 
lius perfpiciatur : infigne fragmentum , hobilifllmi 
fcriptoris Archytae Tarentini , integrum apponam, 
qvamvislongiuiculum fit , cum propter fummam viri 
audroritatem , atquc in his rebus peritiam : tum qvod 
vix* qvicquam plenius meliusve ea de re diftum 
fit . If a vero islibro tov hfauykm diflTerit» Kai 
tyrl/XQfy wXpQiait ivTiKufirq aMijAoic Ae^la-j. Ta ju^jj 
w hcuTict , oiov iytfov rs^ , & VP^ > $ aAyftes 4^ 

ftplvei y oiov £a>d JxLviTa , ^ TV^* 
Aot$, 39 e wi/ux, Acfya, • Ta cfe, <w; m «^o^* 
3wy ^ $V7rAacnov Ji^uio-ei; ap^ov ipx 0 ^^ Stymfa «JWto^o- 
/xeva. Tctie, eW x^tw^^^ ^4 *^>CToCt>ctcn5" ciov to ctv9p«- 
ttov VV , ?9 A 4 * , td enrajfcuor , to> Ai*- • 

<J)epov?r c^e Ta%, iMctA av , oti TDt evav#a , £x. avayK* 
^c&rt/, 6y ct i aa.,C{> ( )-e{pe i QTi/, ^Yyitiz y^f voo-a h&vlicv > jcjl) 
ipijjuciMwu. 'AM/^Tg w>tela yoVa vuvvwtpxu. 7 *ts ape- 
^ua suvifl/e* • * cVg juety S^ta, >ive1af , Xo% Ltolv a/wt QJeiptlou. exsc- 
T epovi'JW. "E£i$ Je yiveoicx , ^pptf Sta<$>e'pov2* T&Ta, 
oti m fdplvcLvtloi /«TDt/2a>Aeiv ^re^yzev , g*;v td &>ie; es td x^- 
v;v, to y^LLLvov t$ td vyit? , td o^u g£ TQpcLpv , xJto j3apue> 
■T^Vi:^ ^ i^*f^W»; iM' ep^lctt A&5.e&* tdw 

{ ' «• ■ ** « :• -* ' l ' ' • exnit 
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<&py<Tiv , qipt7i$ £xe& ep^elca h Tctv e£iv. To juftji y^f> (^uov 
JyaLaKti ' to <5e yl Jvglgxcv , &cV?7DXat (ijiei. "OAcc? Si 

Ivli G^VO^k, 7W Cf ua-tvr , <t^n\<ri$ cTe «cA.ei^iS t& frj- 
av. Tet Sl T20$ tx^clllol Gtvctyyjt , x, ^ves&ot/ ^ QjuptcQw,. 
'ASbvafev y^f SWActcMov %L$jJ > i/xicncv o*e «!f x^i >Wcre;v 
(Jdjj ^fjBp^i^ Actcnsv Kcu cuK£ *n 74ve1ca SWActffioVjctuoc, 

>9 iifjtMrtov yoiSiour yy\ ctixjt *n (J^eipelca Acttnov , ctaot >?ui- 
o-eoy ^fipelcu. KctTctCpctais Se x} ^7nk}>cto-iS x} Aoy©* eiJgx, 
uctMov ev2< , x, ctA^e©* x^ -v|/guJe@-» uccMov ev# OYjjuxvhyg,. 
To^^ySiiafy ctv^pCtTTJc-v , ccAifr&evZr , oxxct 'XJZSoi^X^ ' '\' Vjm 
$1$ cft qxkcl uy) '\JC5cLoyY\, 'O cRi ct'JTOS \oy@* , x) 'b^/ 
^7rc4 ) *^ i © w « K ou ctvtjt otA>/)">tf,>i -v^eu Sy)s r&feyi to tzr^cty - 

JXOL TO OYjfJLCLiVQLUVOV' CL\Y]Jy)$ , OXXCt ^l^CtV%>J, Cj)€uJ5i; 

t$e, GXXct U>1 r \1^3TCt^>J. "ETli^OtTS afy) X, X^tXCfl /.tiffOV 71, 

to fi'ATi ovycCjcv , LiYrn yjtxc** x^ 'tzivWco x, oAiyu to lut^izv 
Xj ^ct^'©- x, Tot^e@-» 73 itrofe.;^. "E^i©* , c% tl) >jat(c^ 
StJgy em aioDV. Zct>ct£ 7? , xj ^ctyclVa / tte'&t£t' *'Jgy , 
o^pwri©* x, TUCpAoVjjl^K ?i ti? Ae^pi , to /r/iTTW ywlfjutvv 
<^5ov, ctMct74Voa€Vov,u£&£u \fj$fj (^tvcts x, ^ctyctTtt) * x, to 

QAiTCQV 7LVVI&V , /tg^t^u >)mV , TOTe 'TU0AS^Ot/ X 5 0^.'. 
''OUTCi) C^Ae^V , OVuQtQyACS CLTTDo^OJO-U TctV LaCZTVl^L , 

TOV OiXiUOV opcy t «v^y^w^Tay. Tcl 0% ztf> U Ti eTnJlMsCA 
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Jt*cr $ (JU&Jft tS ^tcei^cf©* g {x&m@* , to 1W 39 ac€&£u 
tu 7r\*Ti@* ^5Toe^cc£^o£cy # j£ ¥ ocMay hcu/Him eug>r 
7i juicw , $ ^^0/^07^ , 5) acs4 (um>(jua y K&fc- 
Cj)cto-i^ o^g £C€&£u a^ev cty euj , oiov, iw r\judv ctvftf oJTroy , yjc] 
io fjLirA/ubj- X$* ™ VfAv H-X<™W) to /lc>i /-tScri>cov. Kcti oAoj* 
c^e ctvctyx$t , ^&<p>Vctt,>i '^M^wrca , )\ey>v1gL /©^t tiv@«» # 
^^(pjjo-cu ^ufy) , 'cWct, 'neiyca i^iAoi , owv, etyOf &7iw , '/'JT^roy jyc) 
ffuyuTra^oyft tstoj , ciov, iy^asr» /Ap,™ fJJta^xZ Sj^&tfy , iWc# 
$jTo 7n\t/u<ta,* ^TTL^mca Je oWcc,fwi>j,ufy « i^iAoT^ , oioy, 
jj/xfy cti^ co7n>v , >) M*>V<fy '<Wov , $ (jJk <JVW7nz%xw t£tu , ow , 
ju>j yf^aV Toy <uJ%oi>7tov //tfo-ixov , ij^Jt^ tov wrsro* TroAe/xiyotV 
Me&£uo*e^m$ Jcct&Cfcto-i©- ctu^ts yjt} ^Cpctcn©* 

fecundutn legem , fecundum naturam , qvadam 
fibi invicem opponi dicuntur ' alia quidem ut contraria : 
ficut bomm , mdo & fanum , *gr»? > i»*0<&- 
f/0 : aliavero ,ut habitus , privationi ficut viia , mor- 
ti y & vifus , coecitati, & fcientia , ignorantia : alia ve+ 
ro > ut relationem invicem habentia 5 y£r/tf, duplum di- 
midhy imperans , ilii cuiimperatur , & dominus >fervo: 
dtavero,ut affirmatio &negatio y ficut kominem ejfe> 
opponitur>nonejfe>& diligentem effe, opponitur , non 
effe. Vifferunt vero hacinvicem , quod, contraria non 
necejfarib fimulfint , & fimul effe definant. Sanitas e- 
nim morbo contmria efi , & qvies , motuU Sed neque 
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fanitas una cum morbo exiftit-, neqve qvies juna cum mo- 
tu: neque alterutrum horum, cumaltero fimul inciph r, 
neque Jimulcum altero ejje definit. Habitus vero exijien- 
ti<e(\\n Grxcolegitur & ytvi<7t@+ ubivox yima 
denotare videtnr fieri aut exijicre^ ut dirtjngvarur 
vdx habitus ab aliis fignificationibus ) & privano-, hoc 
differunt : qvod> contraria permutari mvicem poffint : 
Jtcut fanitas in agritudinem & agritudo , in fanita- 
tatem: & acutum y ingrave\ & grave in acutum. ha- 
bitus vero & privatio non item : fed habitits qvidem. in 
privationem mutatur ,privatio verbnunqvam in habi- 
tum. Etenim ^vivens quidem moritur : mortuum ve- 
rb minime revivifcit. Abfolute autem * habitus ejl pof 
feffioejusy qvod eft fecundum naturam : privatiotferb , 
amijfioyus , quodeft fecundum naturam. Qv/e autem 
relationeminvicem habent jfimul necejfarib&funt , & 
effkdefinuni. Impoffibile enim eft , duplum qvidem dari, 
nifi dimidium una detur. Et Jiatim ac duplum ejfe inct- 
pityfimul & dimidium efl : & ftatim ac duplum ejfe deft- 
nit , etiam dimidium ejje definit. A ffirmatid vero & ne- 
gatio fermonis potiusfpecies funt , ac veritatis & menda- 
cti indices. ( In Grxco legendum arbitror Ka^ao-i; 
Se '£xl$cLGts Xoya 'lifocL /*£M£f lv& &cc. & fic qvoque 
verti : altera enim le&io fenfum commodum non ha- 
be t ) EJfe enim hominem , verum efi , quando ita eft : fal- 
fum autem , qvando n on eft. Eadem vero ratio in nega- 
tione. Qvippe hac > vel vera eft , 'vel falfa , fecundum 

rem 
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rem illatn quam denotat : vera quidem , quando , res ita fe 
habet : falfa autem , quando non ita fe kabet. Rurfum , 
bono & malo medium aliquod datur , quod neque bonum eft> 
neqtie malum : plus quoque , & minus , medium habet me- 
diocritatem : & tardim ac celerius , td quod efi aqualis 
celeritatis. Habitus vero &frivationis nullum datur me- 
dium. Inter vitam enim & mmtem y nihil ffi medium ;Ji- 
cut neque, tnter ccscitatem & vifum : nifi quis dicat , td> 
quodnondum natum eft, fed nunc nafcitur , medium effe 
mter vitam & mortem : & catellum , qvi nondum videt, 
inter ccecitatem & vifum medium obtinere. gui vero ita 
loquitur, tnedium dat , fecundum accidens : non vero fecun- 
dum propriam definttionem cmtrariorum. Rdativa ve- 
romediumhabent. Interdominum enim& fervum tne- 
dium datur liberum ejfe: &inter majus & minus , £- 
quale: & interlatius & anguflius , id quod convenit. 
Caeterorumquoquecontrariorum,medium aliquod inve- 
nietur , qvod r vel nomen habet , vel nomine careu Inter 
affirmationcm vero & negationem , medium non datur. 
Sicut inter Jlias enunciationes , homoeft, & homo non eji, 
hihil medium datur : aut i!iud y muficutn ejfe , vel non ejfe. 
Et abfolute quidem , aliquid neceffario vel affirmari dici- 
tur , vel negari de aliquo : affirmari quidem , quando effe 
indicaturjicut hominem , eqvum :&qva una cum his 
exiflunt : ficut , cum homine qvidem , ejfe muficum j cum 
eqtto verb , ejfe beliatorem : negari vero , quando indica- 
turquid nonjit : Jicutnon ejje hominem , vel non ejfe e- 
qvum : tumquoquedeiisquacumhisjmt, ut hominem 

non 
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nonejfemuficum , aut eqvum non effe bellatorem. Inter 
affirmationem vero & negationem nuUum eftmediu. Cum , 
vero exhisconftet, duplum&fubduplum,&duplica- 
tum ac fubduplicatum , ex eo genere oppofitorum ei- 

1 fe , qvorum uno dato , alterum quoque detur , & uno 
fublato , alterum quoque tollatur : manifeftumeft, 

- cum triangula , polygonave majora, habeant ad mino- 
ra , rationem duplicatam laterum homologorum : et- 
jam minora triangula & polygona , ad majora , ratio- 
nem habere fubduplicatam laterum homologorum. 
Atque eodem modo , cum , parallelepipedum majus, 
ad fimile parallelepipedum minus , rationem habeat 
triphcatam rationis laterum.homologorum ; etiam 
minusparallelepipedum* admajus, rationem habere 
fubtriplicatam laterum homologorum. Omnisenim 
ratioduplicataponitfubduplicatam : & omnis ratio 
triplicataponit fubtriplicataoi. Nempe » fi unus 
terminus comparatorum , duplicatus ruerit j alter 
fubduplicatus erit : 6c fi unus triplicatus ; alter fubtri- 
plicatus. At, quemadmodum , duplicattun & tripli- j 
catum ex multiplicatione fit : ita fubduplicatum , &: 
fubtriplicatum ftt ex divifione* Contraxix enim con- 
clufiones ex contrariis operationibusprocedunt, du- 
plicatio qvidem ex multiplicatione , ut jam di£tum 
fuit : fiibduplicatio vero , & fubtriplicatio ex div ifio- 
ne> Sicut ergo nulla duplicatio , triplicatiove , fine 
multiplicatione peragitur : lta , nulla fubduplicatio , 
fubtriplicatiove fine dxvifione unqvam perfici poteft* 

Nn Eodem 
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Eodemergo modo, qvoratio ANB, ad GNB, vel 
ABCDEF, adGHIKLM,eft faftamultiplicahdo, 
ex compofitione rationis AG, ad GN, &c AB, ad GH: 
ratioque^"v|ad#/3y^f eft fafta triphcando ratio- 
nemflAad^per feipfam : ita etiam, ratio GNH ad 
ANB,vei GHIKLMadABCDEF,fitdividendo rati- 
onem GN ad ANper feipfam : ratioqve «Cy^ad 8<%a- 
y4 fit dividendo bis rationem «*, adfo per feipfam. 
Sit cnim in eadem figura XIX ut, AN ad GN, fic GN 
ad HP* Et rurfum, ut , taad m> fic *»; ad &^ad<rT. 
Utergo ANad HP, fic ANB triangulum adGNH 
triangulum ' vel,ut AN ad HP, fic ABCDEF ad GH- 
IKLM : & vice verfa , ut GNH ad ANB , fic HP ad 
AN : vel ut GHIKLM ad ABCDEF , fic HP ad 
AN. RatioautemGNH ad ANB, velGHIKLM 
ad ABC DEF eft fubduplicata rationis GN ad AN , ut 
jam demonftravimus. -ergo & ratio HP ad AN , eft 
fubduplicata rationis GN ad AN. At ratio fubdu- 
plicata eft fafta ex divifione rationis illius in fe , cujus 
eft fubduplicata : ut jam indicavimus , atque antea 
plenius expofuimus* Ratio ergo HP ad AN eft fa- 
£ta cx divifione rationis GN ad AN , per rationem 
GN ad AN. Eodem modo , ratio 0a acLr, eft tripli- 
catarationis 0*ad Namut^pJad *fiy&*$i» ficta 
adrr. At djxA^vlad^^f, eft triplicatarationisfiAad 
ergo 0a ad <rr, erit triplicata rationis 0a ad *»?. Dico ve- 
ro vice verfa, ut, *&y**& ad 0'*Ap| > fi c <rr ad Oa. Sed ra- 
tip *&**& ad fox*H;, cft fubtriplicata ratioflis «* ad 9X, 

urpo- 

Digitized by 



De Veritat. Geometr. Lib» II. 283 

utpote 5 oppofita rationi foxAuvf ad *$yh%\ : ergo &c ra- 
tio <tt ad 0a, ent fubtriplicata rationis **> ad 0a. Ratio 
vero fubtriplicata, eft fa&aexiterata divifione ratio- 
nis datae per feipfam divifae: ratioergOcrradKeftfa- 
&a ex iterata divifione rationis m ad 0a. 

Atq$ ex hisliquet,qvod,qvamvisEuclides,nufqua, 
qvod ego fciam % divifionis rationum meminerit : per 
bonam tamen confeqventiam, illa do&rina, ex ipfius . 
principiis&demonftrationibus,deducatur acprobe- 
tur. Unde etiam patet , qvomodo definitiones X & 
Xllibriqvinti, rationis nempe duplicatae , triplica : 
tx , &c. fint explicandse : nimirum femper de ratiune 
majoris termini ad minorem, non autem viqe yerfa. 
Otcm dit^idL fuywy cacL\cynv\ , to <&fC6(gv sq&s ro Tfiw, 
• hT^cLmcvctxSy^t^ivxiy^loui , JiTrEgt^os to «Tfeurgpov" "<>nt? 

TBc\rct^c /ta>t()>j hi\oy>v , td ■zsf S^v ^os to TvrctpTo/, 
TpiTT Aotoiovct Ao^pv e^jiv xlyi&i mnj q/>os to J^uTe^ov' ^tj iei 
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AN ad HP , duplicata rationis AN ad GN. ratio au- 
temHPad AN,fubduplicatarationisGNadAN, ut 
jam fiiit demonftratum 5 adeoque, Sc fubduphcata ra- 
tionisHPadGN : cumHP ad GN seqvetur rationi 
GN ad AN. Eodem modo ratio $a ad <rr, cft triplica- 
ta ratidnis 0a ad «>? * fiimptis qvatuor continue propor- 
tionalibus m- $n *t. Ratio autem Vt ad Sa eft fub- 
, triplicata rationis m ad vel <rr ad 

Uludetiamexhisclarum fit, rationem ANadHP 
fieri componendo , ex ratione AN ad GN per ratio* 
nem GN ad HP : adeoque , rationem GN ad HP fie- 
ri * dividendo rationem AN ad HP , pcr fe: hoc efl: , 
inveniendo mediam proportionaleminter AN & HP. 
Sicutenim, ANadHP, eftduplicata rationis , GN 
adHP: ita, GN ad HP , eft fubduplicata rationis 
AN ad HP. 

\ Ita etiam ratio ^ ad & eft fubduplicata rationis 

• I a ad *r iy vel *»? ad 'p : tum quoque ratio ad fubtri- 
plicata rationis S a ad (rr, inventa nempe per duas medi- 

* asproportionalesinterfiA&c-T, Qupd fi qvinta con- 
tinue proportionalis major in eodem fchemate fuma- 
tur: erit ratio %&ad *r, nibqvadruplicata rationis <p£ 
ader, inventa nempe, per tres medias proportionales, 
mter<px& <rt conftitutas. Atque hoc modo additis 
qvotcunque cpntinue proportionalibusj aut pluribus 
mediisproportionalibus inven tis ; ratio exceifus vel 

' componitur, veldividitur. 

Inver. 

r 
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Inverfa autem methodo, rationes defe&us , ad- 
ditis qvotcunque continue proportionalibus , divi- 
duntur : inventis aucem mediis proport ionalibus , au- 
gentur ac multiplicantur* Ex iis enim , qvae antea 
fucredemonftrata, ratioHPadAN eft fubduplicata 
rationisGNad AN, adeoqueratioGNad AN, vel 
HP ad GN , eft duplicata rationis H P ad AN. Sic 
p ad 9 a, eft fubduplicata rationis p ad *»?, ut antea de- 
monftratum. Unde ratio ^ ad ^,eft duplicata rationis 
t<r ad Qk.&c eodem modo tt ad eft tnplkata ratioms 
cr ad 0a. 

Exqvoid etiaintelligitur,quidratioillarationis fit , 
qvam Archimedcs nfufa™ vocat, Latine fefqvialteram : 
qvaepotius, ad differentiam illius qvae addcndo flt, 
fefqviplicata foret dicenda , & fic iefqvitriplicata & 
fefaviqvadruplicata ; novis qvidem vocibus , fed ad 
differentiam rerum neccflariis : qvas tamen ita prdpo- 
no , ut , fi qvis ahas retinendas velit , cum eo difputare 
nolim. Nempe , ratio <px ad eft triplicata rationis 
^ad $a: ratio autem <f^ad ot^ eft duplicata rationis 
<Px $a : ratio ergo <p% ad £<r, fefqviplicata Graece jfut- 
Kt& fefqvialtera rationis <px ad «>?. Una enim ratio eft ut 
3 , altera ut z* Sic ratio <px ad c*r, eft qvadruplicata 
rationis <px ad 0a : adeoque , erit duplicata mtionis <p% 
ad*>?: fefijvitriplicata autem , velfifmavis , fefqvi- 
tertia , rationis <p z ad I ta , fi in eadem hac figura, 
fumantur ofto continueproportionales 
*y. 5$. ct. erit qvidem ratio m ad rt feptuplicata ratio- 

Nn 3 nis 
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onis ttu ad oju; ratio autem *u ad $6 erit fextupHcata rati- 
onisTrvadc^. unde ratioTruade-Terit fefqvifexta 5 vel 
fi mavis fefqvifexplicata rationis^ad^. funt enim, 
ut 7 ad 6. Porro ratio w ad ay eft qvintuplicata rati- 
onis ttu ad cj*, adeoque fubfefqviq vintupla , vel fubfef- 
qviqvintuplicata rationis *u ad ^/3. Ratio cnim *u ad 
$0 eft fextuplicata rationis ?ru ad c^. ratio auterh *u ad 
«^eft qvintuplicata ejufdem rationis?ru adcu, Ergo 
ratio7ruad^/3eft fefqviqvintuplicata ratipnis ttu ad *y. 
& per confeqvens , ratio *u aa »y , eft fubfefqviqvin- 
tuplicata rationis *u ad Adeoque ratio *u ad 
componiturexratione^rvadop,multiplicata pcr ratio- 
nemTruadoty' vel, ex ratione ?ruad *y , multiplicata 
per rationem /ru ad o^. Eadem vero ratio , ?ru, ad $ s 
divifa per rationem *u ad dat faftam , aru ad *y. & 
divifa per ^u ad *y y dat faftam^-uadcju. 

Qvoniam vero antea demonftratum fuit , ratio- 
nem <pt ad *vj efte fubtriplicatam rationis op^ad *u,- &: . 
rationem ad wv, efle fubduplicatam rationis op ad *-u; 
erit ergo ratio o^ ad ?ru triplicata qvidem rationis <f>e ad 
5ru; duplicata vero rationis # ad ttv. Et eodem modo,ea- 
dem ratio 0/* ad srv, erit qvadruplicata rationis^ad ttv, 
& qvintuplicata rationis *y ad w. & lic quoulque con- 
tiriue proportionales fuerint ordinatae. Qvod ex jam 
demonftratis liqvet. Erit ergo ratio c/x ad *v, cornpo- 
fitaexratione^ adaru, & $> ad ?ru , feu M ad eft e- 
nim U ad £, seqvalis rationi f» ad *». Eodem modo , 
ratio o(x ad m> eft compofita, ex ratione 4» ad arv tripli- 

cata, 
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cata , & ex ratione 0<J ad ™ qvadruplicata > & fic in in- 
finitum. Omne autem compofitum in ea dividitur 
unde componitur. Ratio ergo ad jtu, in tres seqva* 
les rationes divifa dat fa&am , rationem <pt ad tu : & 
in qvatuor , rationem U ad & fic in coeteris. Ade- 
oque in rationibus defe&us , quo plures continue 
proportionalesfumantur, co magisprima ratio divi- 
ditur$ quo plures autem medh continue proportio- 
naleshabentur : eo magis rationes defeclus compo- 
nuntur. Si enim inter terminos rationis 0 i ad *u uni- 
ca media proportionalis fumarur , nempe erit ratio 
£ ad ttv y vel U ad $ duplicata rationis 0<Tad *v. Qya- 
dratum enim ex ad qvadratum ex?ru,fe habet , ut U 
adffv. Atveroqvadratum ex£v, feu minus,ad qva- 
dratum ex tu, feu majus, eft in fubdnplicata ratione la- 
terum. Majus emm qvadratum , aa minus, eft in ra-- 
tione duplicata laterum adeoque minus, qvadratum 
ad majus, erit in ratione fubduphcata laterum : hoc eft, 
ratio qvadrati ex ad qvadratumex^qvre eft ratio 
U ad 5tv, eft fubduplicata rationis laterum , hoc eft , ra- 
tionis £ ad ?ru. Ratio ergo $ ad ?ru , eft compofita ex 
ratione M ad sru duplicata. Quod fi inter & & *u , vel 
alterius cuiufcunque rationis defe&us terminos , fii-* 
maturmediaproportionalis: ratioprioris terminiad 
mediam $ vel mediae , ad confeqvens , erit compofita 
cx ipfa ratione defe&us dari duplicata. Cujus de- 
monftratioex priori dependet. Sive enim mter 
& ^u, five iriter <f*& *u, fumatur mcdia proportiona- 
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lisi eadem erit demonftratio , eadem utrobique ve- 
ritas. 

Si vero inter $i Sc *v, fumantur dux mcdix pro- 
portionales, nempe $ & o^. ent ratio <j>g ad vel p ad 
c^u, veloftadffu, (hx enim tres rationes funt invicem 
sequales) triplicatarationis<pg ad nv. Solidus enim 
cubusexo^adfolidumcubumex^u, fehabct, ut, <p* 
ad itM. Eft vero cubus ex op , ad cubum ex nv , in fub- 
triplicatarationelaterunn Major enim cubus , qvi 
eft exaruadminorem cxo/* , eft in triplicata ratione la- 
terum ; feu , ut , ™ ad <pt , fic cubus ex w , ad cubum ex 
0/ u. Adeoquc minor cubus ad majorem erit in fubtn- 
plicata ratione laterum ad Eft vero ratio mino- 
ris cubi ad majorem , ut, cpz ad *u. Ergo ratio <j>e ad ttu, 
erit fubtriplicata rationis oju ad *v . ldeoque ratioo^acj 
ttu, triplicata rationis 4)6 ad ?ru. 

Porro exprioridemonftratione, fiinter $ & jn fu- 
matur media proportionalis Ci u : erit ratio ^ ad *v , du- 
plicata rationis # ad ttu. Ratioautem # ad *v , antea 
fuit demonftrata duplicata efle rationis 0<J ad m. Er- 
go ratio cp ad ttv, eft q vadrupHcata rationis M ad tto* Et 
ilc in infinitum progredienclo , qvoplures medii pro- 
portionales inter terminos rationis defeftus fuman- 
tur ; eo magis ratio illa componitur : & fi una fuma- 
tur media proportionalis , duplicatur ; II duae , tnpli- 
catur* fitres,qvadruplicatur, &ficininfinitum* At 
ratioqvadruplicata, magiseft compofita qvam tripli- 

cata p 
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- cata: &triplicataj magiscompofita,qvimduplicata> 
6c fic in cceteris. 

Qup plures autem,in rationibus defe&As,cc.ntinue 
proportionales fuerint, eo magis ratio defe&us dividi^ 
ditur. InrationeenimS.rad^^fifumaturunaconti- 
nue proportionalis , nempe vel ab altera parte, *y: 
erit ratio U ad vel *y ad fubduplicata rationis <p* 
ad vel^ad $e. Cum enim ratio 4* ad vel 0<? ad 
06, fit duplicata rationis M ad # • ut jam fuit demon- 
ftratum. eritetiam hukoppofirairatio U ad ^fubdu- 
. plicata rationis M ad <pe : adeoque, fa£ta ex seqvali di- 
vifione ratibnis <pe ad 

Sumptis verd binis continue proportionalibus , 
nempe^&o^ vel,abalteraparte, ?&&-*y: erit ra- 
rio 0<f , ad ofxy vel p/3 , ad fubtriplicata rationis ad 
06 : hoc eft , <f>i ad vcl £v ad *p , &c. Ratio enim # 
adojU , eft ttiplkata fationis ^ ad , ut jam antca fuic ^ 
defnonftratum. Ergoyad op, eft fubtriplicata ratio- 

* nis fv ad o^ Adeoque fubtriplicata rationis 4>e ad 
vel 0«r ad <p* . Has enim rationes funt in ter fe seqvales. 
Qvod fi adhuc una continuS proportionalis addatur , 
nempe m : erit ratio 0Ja<d m/,fubqvadruplicata ratio- 
nisouad tw. Ratio enim ad 7w> eft qvadruplicata 
rationisd«Tad ttu: utjamantea demonftravimus. Op- 
pofita ergo huic 0<r ad tw , erit fubqvadruplicata ratio- 
nis ofx ad tw. 

In omni ergo ratlonUm compofitione , id verum 
efi*e dcprehenditur : rationes exceflus , componi, ad- 

Oo jeftis 
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jeftis continue proportionalibus •, dividi aurem , me- 
diis proportionalibus una pluribusve interpofitis : de- 
fe&ils vero , rationes , contrario fe modo habere •, & 
componiqvidem,interpofitis, una,pluribusve mediis 
proportionalibus > diviai autem , adjefta und al terave 
continue proportionali. Tum quoqve compofitio- 
neminrationibus exceftus , & divjfionem inrationi- 
bus defe&us, non tantum fieri , qvando nuper inven- 
ta,binis,continueproportionalis fuerit ; fed etiam, 
qvandoutiiquc dati vel major eft , vel minor. Cum 
cnimomneslinesein infinitum augeri minuique pof- 
funt j partesque qvaecunque, juxta qvamcunque ratio- 
nem , 'addi, demique j etiam linea qvascunqve , major 
utraque dati , vel minor utritque dat&, erit una ex con- 
tinue proportionalibus. Si enim ratio majoris in- 
ventiadminorem terminum datum , vel minoris in- 
venti ad majorem.terminum datum , duplicata non 
fiierit rationis datae , fed major : erit triplicata , vel 
qvadruplicata , vel decuplicata , vel centuplicata, atq^ 
iic in infinitum. Et fi minor fuerit duplicati : erit 
velfefqviplicata, vel fcfqvitriplicata , vel fefqviqva- 
druplicata,velqvaecunquealias ficqvoque ln infiai- 
tum progrediendo» In rationibus autem defectus a 
eodem modo , ratio inventa , erit fubduplicata , fub- 
triplicata , fubcentuplicata : vel fubfefqviplicata , fub- 
fefqvitriplicata , fubfefqviqvintuplicata, Scficporro 
in infimtuin. Qupd fi ne fic qvidem rationem illam 
rationis esplicare datum fiierit : ad multiplo-fuper- 

par 
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particulares vcmendum ent. Sic fnter ™ &c <rrfi me-. 
dia afliimatur p/3* erit ratio tw ad 1% feptuplicata rationis 
P /3 ad *t. Sumptis enim inter m & <tt fex mediis pro- 
portionalibus.eritratio ^adoju^xqvalis rationi p/3 ad 
<rr. Sumpta vero inter & <rr , *^:erit tt* ad <rr. triplo- 
fefqvialtera , vel triplofefqviplicata rationis^ad^. 
Sic ratio m ad <rr eft duplolefqvitriplicata rationis 9<* 
ad <rr. Ratio autem m ad <rr eft fiipcrtripartiens ratio- 
nis4)«ad<rr. Hisautemcontrariaeuint rationes defec- 
tus,fuo qvaeqve loco fumptae. Atque in his qvidem 
proprias voccs invenire non tam facile eft. Neque„ 
iane nos de vocibusadmodum follicitifumus : modo, 
itafenfaanimialiisexplicata dare pofllmus, ut intel- 
ligamur. Id liqvet , qvamcunque mediam , inter a- 
lias duas medias datas , afliimptam , rationem qvidem 
excefsus dividere , defefttis vero* rarionem compo- 
nere : cjvod fufe hucufqve a nqbis fuit demonftratum. 

c A P. XIII. 

Qyoniam vero ex hac mediarum aflumptione 
qvxdam analogise feu proportiones enafcantur , qvx 
Geometricce nec appellantur , nec funt > ne hoc nobis 
officiat ,ulliusve erroris caula fit, paulo accuratius, 
proportiones hafce explicabimus» Notandum vero 
eft , id qvod Graeci vocant Lat inis proportio- 

nem dici j qvam qvidem vocem primus Cicero lta 
appellavit. Verba enim Platonis ex Timxo , 
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frc/j&vPoyisfowf , os fai i»JToy $ T»£uvfJtyi€vct, otj juo&u- 

<^LiV 7H)JM , TVTO £ 7r6<}>Uit€V ivctA 0}Jst vJjhicpL ^MTiXilV' 0*30- 

tow y^o ie^9/^v rp»Sv , im oyx.6)v , fcm fbvifuw , avZrvaiirvJv 

I ' I f / l V f- 1 \ f - 1 f-\> \ \ \ 

*J , TO ^UgCTOV 0 , TX TTC' TC tZrfCtiTUV <&?0$ O/JT0 , TV70 CLUTD ©fOS TO 

»' <r • 1 'n t a_ */ \ »' \ \ ' a/ 

e^afey 39 woAc cu/J-is; ,o,tx , to^cl^v tytfTo-fjupm., tvtd. 
to ^ctov 0$ to ^Stov* hifce Latinis expofuit. 4SW 
vmculorum id ejje aptijjimum atque pulcherrimum^ qvod 
exje,atquedehis, qv£ ajlringit, qvam maxime unum 
ejftcit, Idoptime affeqvitur , qva Grace <*>v*,xoyU y La- 
tine(audendfimejlen$m, qvoniam hac ' primum a mbis 
novantur ) eoftiparatio, proportipve dic/potejf! r Qvan- 
do enim iriumvel numerorum , vel figurarum , velqvo* 
rumcunque generum , contingit , ut, qvod medium Jit 
iitiprimim frqportione\ ita id po/lremo comparetury 
v^cm^^i l ^ M^^i^ l^fh medi&y jt^medium cum 
^HnwcxmYeratui* ~&c-\ ^Uhfle? lique t 'primu m <£icero- 
nem Graecam hanc vpcem per proportionem explicu- 
ifle. Commandinusautem/aliique, ld qvod Graci 
ao>v vocant , proportionem dixere , retenta Graeca 
vpce w«^ff6f^.yel pro illa , alia quadam aflumpta , 
quamvis mirius Xatina , hempe proportionalitatc. 
MihitamenreJliuisfecifle videntur , qvi ^vexplicu- 
ere , per rationem : *v*ao?4*v ^ per proportionem : quod 
&phirimisalus,atq-,inter eos, Finchionoftro,in Ge- 
ometriaJtotundi,placuifle video. Vox vero *v*ao?<* 
apud Platonem , Ariftotelem , aliofque optimi x\i 

; fcrip- 
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fcriptores Grscos , denotat tifamrmxaym aqvalita- 
temrationum ,velutEuchdes loqvi amat, ofAoiomn. rm 
hoymjlmilitudinemrationum. Quas vero Euclidcs fi* 
miles efle ait , illas eriam aquales fatetur. Quse e* 
nim dvxfoylav non habent, hoc eft, qucejuxta Euclidem, 
fimiles non funt , illas majores minorefve vocat : unde 
Gmiles, neque majores erunc>neque minoresj ideoque 
aequales, Theoni autem Smyrnaeo ^oyi» non illara 
tantum proportionem denotat , quae vulgo Geome- 
trica appellatur , eftque duarum rationum xqvalitas t 
verum etiam illam , q»am vulgo Arithmeticam & 
Muficara dieunt. . Magnuo* enim naturae nxiracuium 
eft, res qvafcunque foUdas , fi juxta certas rationcs 
divifae,pulfentur, fono&ederegratos ingratofve. Cu- 
jus quidem reij certam demonftrationemac regulanr, 
primus Pythagoras mve»i(fo traditur. Mufica e» 
iiim antctipu^q^per plt^irMfecjua inventa &ufurpata 
fuerat: quod, tam ex (acris libris , quamex omni hi- 
ftoria o^nftat. HOc vero Pythagoraeum inventum , 
ejufque occafionem , totamque rei ratiQnem, verbis 
potius Nicomachi Gerafcni, qvammeis, recenfebo: 
ut infadicitas Cntica ftu GrammaticaMeibomii, Lec- 
tori ab oculos ponatur .• : &quam male fibi confulat, 
quiiftaaliisobjicit,quorum ipfemet reus eft. Nar- 
rat ergo Nicomachus Gerafenus in Enchiridio Har- 
moniceslibr» I* pag* exedkione Meibomii I u & 12. 
Pythagoram, fabri offkinam in,greflum,animad vertif- 
fe,mxqvalisponderis malleos inaequales &diflimiles 
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fonos edidifle , fixoque accuratepalo, chordas * cum 
hisponderibus,huicapplicuifle , totamque rem indc 
perdidicifle. i7rapTy<T<x4 tiosoi^ ^fp^ ojjuwxxs , !<tt>- 
xciAJtf , lavmyus *n x, loDqpoQxs 7 exst<r>jv i<P* enj.^ etyprH- 
cnv, oAxw /n^criSkrots ok, t5? xs^Tofyev ^P* 5, w pixM 

r -^p^v f4jnx<wi<nl>l**v&' Ok *av$s loTjut&iw , eiQt x,p*«* 
ivcttftSo ctftct ffih** > eVct?Aflt£ , ovfJLQuviab; euexote iwk /ZJJ^— 
Ae^eicrcis , ctM>jv ev ctM>i <rv£o7iet. Tw /u&j> y±/> *y^si tv 

fU>lf« t%&p*TVfiufl(&> TiWQfUVW TVV <^J&i T? ^JtpO^tTV, 

yyLwmoXx&f fiHi^l 'Ev h^&owtyXoyakTi&uvtTw 
-mouv om^ $ <xu & fcotp»j 'vj^e^jtiye. T»v de ctu fjmyvrnp 
^ tQ^fM^f(^L%v y WvoVrci oA>t£v ^gi wr* <ru/t$<i>vs- 
oo-y ' tvfle* iBtuTW iTreCffltiye* ev JyuoAic? Aoyca } h S^ip $ kt 
oA^C5H 'vL^p^" *z?f o« iMMAflC*, Ilpo* <Ji t>V ^te^* ecculiV yU^) 
rZQ&pu , t <Je Aoi7r£y /tei(W> ewect cotfl^y^^srctp^ifcTar, 
tw S^Tecxrctpav , ivotAo><i>$ td7$ jSct^eci , j£ muT>jr J>j '^7- 
re/Tor ctv&Jtfu* x^To-Aa^ayeS^ >\tuoAiflLV tw Ixutw QuVei 
^x^ct^^oucTctv t5? fjux^onxlrf]^ Tet ewect sjfo* Tct e? tfTOfJ 
t^64,ov7ref Tpo^y^/G^aTW^ujtpoLv^oxw, '©foj? AtfyT>.re£ 
e^crctv, e?nTpiT6> Aoy a nf <&fo$ de tw , m dWix* , ev tyuo- 
\U*. To ot^t /«&£u T>!f SUwrc 3C54t>|? ty&Ticxrcifmv , 

TiTTS- 
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to ey eTjroy^ Ao'>» 'Cajctp^tjy , ev m flWlec np JV *ni wcui 

j^O/^Ttoj-ccpaiKeyo^yct^r!, 0 JWAcwws \oy>s Jy-uoAufTe, 
^ eTn7£ itV* tdTov ^^xsc ewect , e£* * focLvpotyus , tJs 3£e<5 
Tioorct^y ttcts , a>j ^iTrActoiov eTn-^iTV T6 iggj Jui- 

oXiS, cioy hihT&y w&t ; eg, ev ra£et TDiewlfl. Qux quidc m 

ita verti t Me ibomius* adpendens qvatuor chordas ejuf- 
dem materia exiftentes ,. tum aqve tongas , & <eque craf- 
fas , atque aquegraves yftngulis jingulapondera appendit, 
alligata ex inferiori parte. Cumque ita chordarum 
hngitudines omnino aqvales ejfectjjet , pulfans deinde bi- 
nas atquebinas ftmut chordas dternatim, confonantias 
mvemebat ante ditta* , aliam in dia combinatione. Nam- 
que a maximo pondere tenfam , adeam, qva a minimo y 
aiapafon fonantem deprehendit. Erat autem illa duo- 
decimqvarundamlibrarum: hac verofex* Atqueita 
in dupla ratione conftituebat dia pajbn confonantiam , 
qvam & ipfte gravttates o/lendebant Rurjus maxi- 
mam ad juxta minimam , qva> ocio librarum exiftebat 
diapente confonantem invenit. Unde hanc in ratione 
fefqvialtera conftituit : in qva & ipfte \nter fe erant li- 
bra : Adeam rurfus qva hanc feqvitur , quod ad gra- 
yitatemifta minorem^fedreliqvismajorem r qv£ novem 
pondoejfety ipfam dtatejfaron proportionditer ipjis gra- 
vitatibas. Atque hanc fuperqvartam contra deprehcn- 

debat, 
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debat , cum natura , eadem fefquialtera ejfet mimm<e. 
Qvippe twvem ad fex ita habent , qvemadmodum qv*e 
juxta minimamefl , 0B0 libras habens y ad eam qvidem y 
qv£ fex habet , in ratione erat fuperqvarta: fed ad eam 9 
qv<e duodecim in Jefqvialtera. fgvod itaque efl inter 
diapenie & diateffaron ,hocefi y qvo diapente confonantia 
fuperat diatejfaron , confirmatum efi y infuperotrava ejjjz 
ratione , in qva novem ad % otto* Torro diapafon conjb- 
nantia utrorumquefyftema dicitur: feu ipfius dia tejfa- 
ron & diapente, in conjunEHone , ut aupla ratio jyftema ejl 
fefqvialtera^ & fupertertia , in his numerps : duodecim , 
otto fex : aut contra , ipfius idiatejfaron & diapente, ut 
duplum y fupmertii&JefpiialteriyUtputa y in tali ordt- 
ne 5 duodecim y novem y Jex\ In qva fane verfione pluri- 
ma funt digna quae carpantur* Verum ego ea tan- 
tum attingam , qvae praeteriri neqveunt. Id ergo 
quod Nichomachus «^ccj)»? vocat , Meibomius seque 
graves vertit. Et ne forte paulo lenius peccaret, men- 
tem au£torispervertendo, integramillam vocem,pro- 
bam omnino & bonam, elidendam vult , aliamque in- 
trudi, qvae ad rem nihil fach\ Audi criticam ejus in 
notis ad hunc locum pag. nempe II. V. 2f. &wp*$w- 
Hocvocabulummale hic inomnibus codicibm legi puto: 
Scriberem in^uvpel ta*%M» aqvilibres , ejujdem pon- 
deris. Admodum in hoc experimento rette capiendo 
circumfpettusfuit Pythagoras. qvippe chorda ejufdem 
debentejfe i materia.z longitudinis 3 crajfitiev+ponderis. 
Uno horum reqvifitorum deficiente reliqva concidunt. 

Sed 
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Sed videris profe&o Meibomi eo modo cenfuram dc 
Muficis rebusferre, quocsecus dc coloribus* Si e- 
nim Muficam unquam actigifles : non illam tantura 
qvx afla voce , uc veteres ajunt , fed quae chordis per- 
ncitur ignorare non potcras , haec quatuor in chor- 
dis requiri, ut fin t ejufdem materix , xqualis longitu- • 
dinis, sequalis crafitiei & praeterea /wpocpw , hoc eft, - 
aquecontortas. Sienim duae chordae , ejufdem ma- 
teriei , eandemlongitudinem Sc crafliticm habuerint : 
etiam aeqvalia pondera habebunt : adeoque , fi juxta 
tuam cenfuram fcripfiflec Nicomachus|, fiiperflua po- 
fuiflec , ncceflariis omiflis. Duarum enim chorda- 
rum , ejufdem maccriae , longitudinis , & crafliciei , fi 
unamagisalceraconcorqueacur ; differencem fonum 
edunt : quod , filiis Muiicorum , imo , lippis & confo- 
ribus notum e(h Nec quifquam id ignorac , qvi fci- 
ens videnfque res Muficas unqvam attigic» Beacum 
te faneCriticum! qui utnobis monftres , Ceegregie 
doftum efle, &Graece, & Lacine , ac Miifices prete- 
rea peritum , auftoTem mutilas : &qux optime difta 
.funt,evercis, ucvanis Cuis meditationibus locus pa- 
CeaC Si talis Critica admittenda eft ; nihil ufquam , 
in bonis au&oribus fani habebimus : omnia corrupca 
erunt & putida. Sed neque in Latinis felicior es. 
Qvid enim vocesillae cuae fuperqvartus , fnpertertius 
& fuperoBavus Vocem Migri* aliqvando vercis 
fuperqvartus , ajiqvando fupertertius. Ergone hxc 
eadem cibi funt , fuperqvartus & fupertertius ? 

Pp Imd 
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Imd vero , maxime Grammatice , qvi Scaligerum, 
Kircherum aliofq-, omnes Latina vis docere, eorum- 
que heic fomam atque exiftimationem denigrare cu- 
pis , revoca nunc tibi in memoriam , aurcum illud 
Delphicum rv£h<reccvm jtfofce teiffum. Apud quos e- 
nimveteresLatinosfcriptoreshxclegifti ? Credide- 
rim , apud eofdem , ubi voces tuas, excejpvas Sc defec- 
tivas, hoc eft , nufquam. Tuum enim nullibi uiur- 
pare nolim* Eqvidem non tam ridiculus fiim , ut le- 
ges optimis ingeniis praefcriptas velim , ne qvicquam 
publici juris faciant , quod non omne juxta accuratas 
Grammaticorum preceptiones fit exa£him. Quis e- 
nim tam ftolide audax eft , ut optimas meditationes , 
&publiceprivatimqueutililfimas, ideo premicenfe- 
ret , quod mens rebus intenta, minu.tias hafce vel con- 
tempferit , vel fane, tempus iisimpendere noluerit? 
Imo , prater mentem aliqvando quaedam verba ahter 
cecidere. Scio , multos ifta nunc agere , & laureo- 
lam in muftaceo , hac in parte, quserere. Sed qui nu- 
cem frangere nequeunt , corticem arrodunt : & qui 
nihil in rebus ipfis jure carpere poflunt , in verbis inge- 
nium oftentant : eo maxime infoelices , quo fe , quam 
maxime foelices exiftimant. Si enim ipfimet quic- 
quam haberent , quo fe doftis , fapientibuique viris 
probare poflent* haud ad tam vilia defcenderent. 
Veriim , cum Meibomius cenforiam heic audtorita- 
tem,in alios magnae eruditionis viroswexerceat, quoru 
vix umbram attingit ; in memoriam ilHrevocare vole- 

bam 
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bam Catonis illud. Turpe efi dofori , cum culpa re- 
darguit ipfum. 

Et quam frigidum illud eft , quod Scaligero in 
prxfatione libri fui objicit* Verba ejus integra ad- 
fcribam , ut -ntyov hominis videas. Qvam enim 
turpe ejiy quodJos<Scaliger,vir in Gr<ecis &Latinis1ite- 
ris fummus , ^hym^ &b. Br\ interpretatus fit , Clavi- 
um, diofque, etiam dottos viros , feqvendo , rettangu- 
lumfub AB.BC> cum vertendum ejfet , redtangulum ab 
AB, BC. nempe contentum, **tnx^ QV - qvod verbi ->bre- 
vitatis caufa, Mathematici omittunt , ut & plerumque 
vocabulum ofioywov rettangulum. Sed ad hujufmodi no- 
tanda nunc non defcendemus. §updfiilla , qu£ ex an- 
tiquisperperam verfafunt, etiam a folertijfimo Mathe- 
tnatico , Federico Commandino , Grtca lingva medio~ 
criter perito > examinare veUem : rebus Mathematicis 
non parvam lucem me allaturum fperarem. Sed quae- 
fuirtus te Marce Meibomii, ne res Mathematicas at- 
tingas ulterius. Hoc^nim opere tuo , magnas tene- 
iras apud imperitos rerum , veritati offudifti. Et 
nifimeliorafiierint , quae contra Commandinum ha- 
bes,avamqvse contra Jof. Scaligerum : re&ius tibi 
confules , fi tacueris. Aft qvid haberes ? cum haec 
tua feleftiora , <nive Schytica frigidiora fint. Turpe 
ais eflc, quod Scaliger ofiaywmvin ab. Br. interpretatus 
fit, Retiangulum ,fub AB. BC.Nempe , ignorabas id , 
qvodScaliger, nonminus, qvam Mathematici cog- 



nitum habent * aliud Graecis fcriptoribus efle 

Pp z AB - 



Digitized by Google 



JOO WlLHELMI LANGl. 

AB.Br. aliud ab.' t© ab. Br. denotat qvodcun- 
que re&angulum : ** Ab. folum qvadratum. Ita 
EuclidesElem.libro.X.PropofitioneXXV*&XXVI. 

To fjulotu (PJtifjli^ui hjuw m&t%ima hptioyi- 

v\ov y fucnv '^iv. f Y7my^f fjuiauv fjuii^u avfMfjuiT^m-l^Jtim 

t AB. BT. Trce/^cS» opQoylvM, td AT. Ae^o, om td AT 

fjuiGQv 'tilv. £vct,ytygpty§co y^f ~&7n> f TY\$ AB Tilfyiy&vov 

A A ^<n>v IScjJ, Qvod juxta verba lpfa ita verten- 

dum eft. Quodfub mediis longitudine commenfurabili- 
bus reBis lineis comprehenditur rtBangtdum , medium ejl. 
Sub mediis enim longitudine commenfurabilibus retttsli- 
neis ab Br contineatur reftangulum Ar : dico , quod Ar me- 
diumfit. Defiribatur enimab Azqvadralum. aa ergo 
medium erit. Eundem ufiim harum vocum habes fe- 
qventiPropofitione. Brevius autem haec habentur 
. apud Archimedem , demonftratione Prop. VIII. libri 

II. de Sphaera & Cylindro. Verba funt eActorov 

TO T^» TV (V. To T 0£>1 /ST£?>' 7D ^TO 

x/£, QfO* TO *^7fD ^i. TO J_ "^TTC X,'(^ _Stf> OS TO ^>3T8 £n $H7#-Ct- 

oxoka Ao^jv e^i n7n§ n *'£ «o/>os £n, Minus ergo id , 

febl& eoquod ab&C comprehenditur ). Id ergo quod 
fub 9#j aaillud , qvod ab £c, hoceJl,$, ad minorem ha- 
betrationem y qvamid, qvod ab *£ ad id , qvod ab ty. 
Qgpdvero ab < ( comprehenditur) habei adiUud> qvod 

ab 
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ab duplicatam rationem , qvam *£ad ft- ri vV dcnq- 
tat reftangulum qvodcunque : w«* folum qvadra- 
tum. qvodplurimisaliislocisliquet. Scaliger ergo 
aliique Geometrae , diftin&as res diftmftis vocibus 
explicuere. Neque dubito fi Grammaticos confulas, 
citiusconcedent , comprehendifub Lztinum efle,qvam 
tuas illas voces ,fupertertius> fmerottavus & exceffivas 
ac defecJivas, Imo, qvid fi dicent comprehendifub 
arque Latinumefle, ac comprehendt ab: • & vel neu- 
trum , apud optimos fcriptores Latinos exftare , vel 
uthimque ? Quod fi ha?c, Latine melius verfa volue- 
ris : Commandinus ille , qvem carpis , eleganter qvi- 
demlocumEuclidistranflatum tibidabitj ut infceli- 
cem plane illum efle oporteat , qvi te interpretem 
poft Commandinum defideret* Sed de his tuis er- 
roribus Meibomi , ipfemet prius eum Grammaticis 
tranfige : anteqvam viros do&iflimos, tantaeque eru- 
ditionis, utinhisminutiiseruditionem nec ponant, 
necqvaerant, leges injufliis privatufque praefcribere 
audeas. 

Utveroadrem revertamur, deprendit iPy thago- 
ras, in omnibus fonis, duplam tenfionem, five in chor- 
dis, five in tibiis, five alio qvocunque inftrumento 
fa&am , femper harmoniam dare A*«w«-«v, feu o&a- 
vam, hoc eft, qvae inter ut & «/, re & re^fol & y<?/confi- 
deratur. Sefqvialteram vero tenfionem, harmoniatn 
dare **** feu qvintam , utfol, re la* Sefquitertiam 
autem, harmoniam dare Hf« > feu qvartam, utfa, 

Pp 3 re 
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re fol , mi la. Ex di vifione autem rationis fefqvialte- 
rx per fefqvitertiam , fit ratio fefqvio&ava* Reduo 
tis enim binis rationibus $ ad 2 , feu fefqvialtcra , Sc 
4 ad 2, feu fefqvitertia , ad commune confequens , ita 
ut fefqvialtera fit 9 ad 6 , fefq vitertia 8 ad 6 ; fi 9 ad 6 
dividatur per 8 ad 6 , fafta ratio erit 9 ad 8 , feu feiqvi- 
oftava. Inter «JWtW P wv autem & h<*xtrn , feu qvar- 
tam & qvintam , intervallum eft integrum : amboquc 
toni integri. Ergo pro integro tono ponatur ratio 
inySw feu fefqvioctava. Adeoque dato primo tono 
ut , pro fecundo tono re , fumatur tenfio wyZw fefqvi- 
o&ava, ut fi tenfio prima partium fuerit 192 :tenfio 
pro re 9 erit 2 1 6. ratio enim 2 1 6 ad 19 2 eft,ut, 9 ad 8, 
fcu fefqvio&ava. Rurfum pro integro tono m fu- 
matur proxime antecedentis tenfionis fefqvio&ava , 
hoceft,liimaturtenfio 243 partium talium , qvalium 
tenfio re eft partium 216. Ratioenim243 ad2i6, 
eft , ut 9 ad 8 feu fefqvioftava. Quod fi ratio fe£ 
qvitertiadividaturper rationem duplicatam rationis 
fefqviodtavx , hoc eft , per rationem 8 1 ad 64 : habe- 
bimus difFerentiam tenfionis mi &cfaf Nempe redu- 
cantur rationes 4 ad 3 , feu fefqvitertia , & ratio 8 1 ad 
64 , feu duplicata rationis fefqvio&avae , ad commune 
confeqvens: ent ergo ratio 256 ad 192 fefqvitertia : 
ratioautem 243 ad 192, duplicata rationis fefqvio&a- 
vx , feu ut 8 1 ad 64. Ratio ergo fafta ex divifione 
rationis 2 f6 ad 1 9 2, feu fefqvitettise per ratiouem 8 7 
adtf4* duplicatam rationis fefqvioftavse eft 256 ad 

243: 
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2,43; qva*multominoreftmionefefqvio£tava. Ra- 
^ tio enim 273 fere ad 243 , eft fefqvio&ava* Hanc er- 
go partem vocarurjt Mufici 

A tq$ ex his intelhgitur pulcherrimus ille Platonis . 
Jocus , qvi eft in Timxo , feu libro de Vniverfo : qvem 

2uidem librum, tanti fecit Cicero , ut integrum in 
.atinam lihgvam transfunderet : cujus verfionis in- 
fignefragraentumadhucexftat. Locus autem Plato- 
nis hic eft. Miyvus <5e /a]al ntis xqtclc, , c% 7?iSv Trw^coL" 
/tev©*ey, TroAi/ oAov t£td M fjdi&S ocrac vrfooyxA t\€tUfm* 

il&W* & &** T* 1»t/U, $ ^fltT«pS,$ *T?5 tioicLC fUfiUyjJL&tf 

V^lgiiSxeapSLV £JV. Mictf i<£e*Ae ro <&fGfigv m &7n fcuirls 
fjicipeu' /tsTDtc^TctuTW icpM§e< «WActcw Tc^TW* <F iu 
t^itw v\luo\Iclv judjj T?k «TfeuTf^cS , 7£i7rActofctf <K t>J$ ®/>o> tji;, 

.Ifc&pTW TtfS <T&UT6£^S ItTTAW. UtfJLTCm 0% , TgiWAW 

tSs rzirqs , tw <?e ex,Tijv t>}? tt^tjjS cxt^Aetcr/ctr. 
tjS^^v <Je , c^^xcqeixoo-at^Aotciictf T?5 ofcsTM^. MstgJ 
<ie TctUtJc , ^uve^Aapaaf tocIts ^^Acurici,^ Tpl^Aetoiet ^lcttpr 
/utm , jtoipo^ «fi lx.HJtv ^n^l/ivcd? TiSel^ etf ro yut&£h r&« fc 
tov, c*?i ev «KfltV^ «ftfltgj^i^oeV^ ™>w 
Ttf/^a Tct^ojv ctuTtav 'v^ZtTe^^crca ^ *\jzst^t^ofuvyf9. rw 
i\ «ra> $ y&\' kej&fJLQ* 'KjBttiX* 0 '** , fer^ (Te *>l&^iwv\v. f 
'H/juoXsojv Si hctcpbnciv , irnlfttO» , ^ gTOy^ojv ^vo^ttevcw, 
C% r&TtoV t «^cr^VjgvTctTj ^ocSe* $W?ctowi , ra> rv t7i*y- 

ilov SlCLWjUlli , Tflt iTttttfe 7TOFTCC ^UyeTA^TO , Aet7TOK 
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hcL-xjOGiw , rtels Ty& X) Ttfaylxcvfa wi Siaxiffkt. Qux 
qvidemitaLatineprotulitCicero librode Univerfo. 
permifcens cummateria, cum ex tribus effecijfet unum , 
ia pfum in ea qva decuit membra partitus tft. Jant 
pa r teis Jingulas ex eodem & altero , & ex materia tempe- 
rd°it. huit autem talis illa partitio. Unam principio 
pa r tem detraxitextoto: fecundam autem, prima partis 
duplam : deinde tertiam , qv<e effet fecund* fefquidtera , 
p*m* tt ipla : deinde qvartam , qua fecunda dupla effet: 
qvintam inde , qva tertia tripla : tum fextam , oHuplam 
prima : poftremofeptimam ,ervafeptem & viginti par- 
tibus antecederet prima. Veinde inftituit dupla & tri- 
pla intervalla explere> parteis rurjusex toto diffecans : 
qvas intervaUis ita locabat , ut injingulis effent btna me- 
dia : vix enim audeo dicere medietates, quas Graci^^r^ 
appellant : fed quafi ita dixerim inteUigatur : erit enim 
planius. earum alteram eadem parte prajiantem extre- 
mis , eademque Juperatam : alteram pari numero pra- 
ftantem extremis , parique numero fuperatam. Sejqui- 
alteris autem mtervallts , & Jefqvitertiis , & fefqviocfa- 
vis fumptis ex his colligatiombus in primis intervallis , 
JefquiocJavo intervallo , fefquitcrtia omnia explebat , cum 
particulam Jingulorum relinqveret. fejus autem parti- 
culaintervaUo , habebat numerusad numerum eandem 
proportionemcomparationemque in extremis y qvam ha* 

bent 
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bent CCLPI. xum CCXLJll Nempe harmoniam 
Univerfl explicaturus Plato eandem in toto efle exi- 
ftimavit , q v a in ommbus & iingulis part ibus animad- 
verterat. Et cum omnia ex numero,pondere, ac men- 
fura conftenr j numerus auremomnis, velparfit, vel 
impar : omnia autem corpora , fuperficiem habeant & 
foliditatem , q vae per quadrata & cubos optime expli- 
cantur : ex unitate , qyx tam in fingulis corporibus , 
quam in toto confpicitur , & ex binano, inter pares 
numeros primo , & ex ternario primo impari numerb* 
horumque qvadratis & cubis , omnium naturam de- 
pendere afnrmavit* Qvippe , cum& totum Uni- 
verfum unum fit, & fingula in hoc umverfo unum : 
omnia autemex plurimis corpufculis componantur, 
qyx rurfum ex aliis cprpufculis coagmentantur , par- 
timnumeroparibusvpartimimparibus : coagjnenta- 
ta autem , unum corpus generant,fuperficie & folidi- 
tatepraeditum: corpusergohocnaturaunum, ex pa- 

, ris & imparis numeri quadratis cubifque conftat : ade- 
oque , & duplum habet , & triplum , & qvadruplum , 
&noncuplura, &o£hiplum, & vigecuplofeptuplum. 
Intervallaautemhaecduplatriplaque, eo modo funt 
difpofita, & ita inter fe combinata , ut convenienti- 
aminvicemhabeant,grataraque harmoniam faciant: 
qvod experimento , in omnibus corporibus fumpto 
demonftratur. Erunt ergo intervalla hxc medieta- 
tibus qvibufdam harmonicis conjun&a, qvarum qui- 

. dem una , eadem parte minus extremum excedit , qva 




Digitized by Google 



306 WlLHELMI LaNQI. 

ab altcro extremo fuperatur : altera aurem medietas 
eodemnumeroabunoextremo fuperatur, qvo alte- 
rum excedit. Ut fi minus extremum fuerit 6, majus, 
duplum hujus, cnt 12. medietas autem interduohxc 
extrema 8 &p* Excedit autem oftonarius fenarium 
tcrtia parte fenarii. nempe binario, qvi eft triens fe- 
narii: a duodenario autem fuperatur o&onarius qva- 
ternario , qvi eft triens duodenarii : adeoque o&o- 
narius tertia parte fenarii excedit lenarium , tertia au- 
tem parte duodenarii exceditnr a duodenario : hoc 
eft, eadem parte extremorum excedit & exceditur. 
No venarius autem excedit fenarium ternario .* exce* 
diturautem a duodenario, etiam ternario, hoc eft, 
eodem numero excedit & exceditur. Inter binas au- 
tem hafce medietatesratioeft «•yJw fcufefqvioaava. 
Unde pofitis hifce binis : ccctcra fpatia fefqviofta- 
vis expfcntuf* Adeoque, fecundus tonus eff fefqvi- 
octavusprimi: tertius autem,fefqvio&avus fecundu 
Qyartus autem tertii fefqvio&avus non eft : fedratio- 
nem habet in numeris, qvam 2 f6 ad 243. cujus caufa 
antea a nobis fuit explicata. Rurfum , inter fefqvial- 
teram & duplam , ponitur (efqvio&ava : & rurlum , 
hujus fefqvioftava, Adeoque,pofitoin medio fef- 
qvitertio , ccetera omnia fefqvioftavis explentur. Id 
autem in numeris pleniu&explicatu r ; ponendo prim u 
numeru 3% 4* qvienim anteipfum numeri,omneshafce 
proportiones non admittunt. Sumatur enim dimi- 
dius hujus 19». erit ergo fonus 584 ad 192 

Pri- 
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Primus autem f*»y<Weft 2i6feur*. Eft enim 216 fef- 
qvioftavus numerii92«Illius autem fefqvio&avus feu 
m eft Primi autem numeri fefqvitertius eft 

256. Graecis tu&wnitm vulgo fa. Hujus autem fefqvi- 
oftavus, primivero fefqvialtcr eft 288 , feu 
fol: cujus lefqvioftavus eft 3 24* Hujus autem fefc 
qvio&avus non datur» 

• . Pofito autem 3 84 primo numero, erit fefqvio&a- . 
vus, feu re, 4 5 2 : & huj us fefq vio&a vus, feu «»/,4 8 d. & 
fefqvitertiusprimi, feu/i, f 1 2. & fefqvioftavus hujus, 
vel primi fefqvialter,qvi eft/2/, f 76. Graecis hu- 
jufque fefqvio&avus la 648. & hujus rurfum fefqvi- 
oftavus fi 7 2 9. denique duplus primi , qvarti vero fef- 
qviaiter, &qvinti fefqvitertius eft 768 ^'««ww, feu 
oftavaitf. Obqvara etiam caufam Timaeus Locrus 
apud Flatonem nunc numerumammxnundi tnbuit, 

cnyzi y & VV U9V^cv t£s <juyj&Uy£$ yaiet; avn^fcife 0 ©goV, 

17/ qvidem minime incognitnm ejfepojfit >ex qvibus>& 
per qy£ h<ec (mundi) anima conftituta : qvam, non 
dtimam ordinavit Deus pofi corpoream ifiam ejfentiam y 
ut nos affirmamus : (iUudenim qvod konoratius eji,& 
potejiate y &tempore prius) fed antiqviorem creavit, u~ 
nam hancprimam auferens, qva unitatum erat qvatuor> 

Qq 2 &0B0 
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& otfo pr£terea denariorum , & trium centenarivrum* « 
hoceftinnumerisCCCLXXXlV. Has autem mc- 
dietates Theo Smyrnscus certam qvandam ™<*yfim» 
feu p: oportionem generare dicit , ab *v«*oyla illa cjvam 
Geometrae confiderarttdiverfam. Qijem fecuti po- 
ftea au&ores Latini, proportionum varia genera fece- 
runt , & aliam qvidem vocarunt Geometricam, quan- 
do eadem eft ratio unius extremi ad medium,qvae,me* 
dii ad alterum extremum: aliam Arithmeticam , qvan- 
do eodem numero, & majus extremum excedit mcdi- 
um , Sc medium excedit minus extremum : aliam Mu- 
ficam , qvando , eidem fui parte, majus extremum ex- 
cedit medium, qva extremi minoris parte medium ex- 
cedit minus extremum. Equidem non multis heic 
difputabo , an bene & commode, vel iTheone Smyr- 
nxo , vel ab aliis Geometris , hse proportiones vo- 
centur ? Neque enkm de vocibus cum aliqvo conten- 
dere voluerim. Sufficit enim nobis, qvod intelliga- 
mur. Id tamen indicatum Le&ori vclim , me qvan- 
do proportionem fimpliciter nomino , femper , ex 
Veterum Geometrarum more, eam intelligere *v«ao- 
Y<m qvae vuJgo Geometrica appellatur. Et de hac 
intelligendi funt Veteres Geometrx, qvando w*9*)*m 
nominant. Quod , fi Meibomius diligentius obfer- . 
vafTet , aliqvot forte errores vxtdfie t,ut jam ftatim de- 
monftrabijnus* 

CAP. 

1 
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C AP. XIV. 

Ex iis autem qvae hucufque de compofitiorle & 
divifione rationum > diligennus^ atque accuratius dit 
putavimus: hocinteralialiqvet auftis anteccden- 
tibus qvarumcunquerationum>ipfas rationes augeri: 
&antecedentibus imminutisj etiamiplasrationesdi- 
minun Nempe, qvocunqtie modo , antecedfens au- 
cetur 3 eodemretent6 conreqvente-, ratio ipfc com- 
ponitur- & qvocunqve rriodo, antecedens lmminui- 
turj ratio ipfa dividitur* Mutato autem ordine, in ca 
compofitionequaefitmultiplicando, fi confeqventia 
diminuantur, antecedenteepdem retentoj ratio ipfit 
diminuitur : fi vero cbhfeqventiaaugeantur} ipfara- 
tio imminuitur. In rafione enim # ad <p* fi antece- 
densrvaugeaturjfiatquea^qualis ipfio^T erit ratio e- 
adem quafV ad $ e » At ad 41 eft duplicata rationis 

* ad $0 adeoque major. Unde aufto antecedente 
f v & aeqvali conftituto ipfi oju;erit ratio ipfa aufta. Quod 
fi in eadem ratione, £*ad $e , confeqvens imminuatur, 
fiatque aeqvale ipfi^ , erit ratio fa&a aeqvalis rationi 

# ad 0<r . Haec autem dupla cft rationis $ ad 4>e, adeo- 

qvemajor. • '. ,' 

Eodem modo in ratione defeftus 4* ad 0J u , h & 
antecedens tertninus augeatur , fiatque aeqvalis ipfi 
& : erit ratio # ad oju , duplieata rationis $t ad oy, , ut ca- 
pite XII. demonftravimus : adeoque major rationc 
a £ ad ou. S L vero confeqvensimminuatur , etiam ra- 

Q<1 5 tio 
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tioau&aerit* Ut ,in ratione^ ado^. fi confeq vens 
terminus o^ imminuatur , fiatque zqvalis ipfi $ , erit 
ratio fafta xqvalis ad $. Eft vero ra tio <j>e ad f» du- 
plicata rationis Qt ad op. ut demonftratum fuit capl 
XII. ergo & ratio fa&a erit major. 

Qupd fi antecedens imminuatur , aut confeqvens 
augeatur: iplaratiominorfiet. Inratione enimex- 
cefliis e/xad^g, fi antecedens terminus of* irnminutus, 
xqualis fiat ipfi £ , erit ratio fa&a xqvalis rationi $ ad 
$t. Eft vero ratio £ ad<}>t minorquam oj* ad $t , ut- 
poteejufdemfubduplicata. Ergo & fadta hoc modo 
ratio minor erit* Aucto autcm confeqvente <j> € , &c X- 
qvato ipfi erit ratio fafta seqvalis ad &, qv?e mi- 
nor eft ratione o^ ad <pt , utpote ipfius fubduplicata. 
Hoc ipfum in rationibus defc&us locum habet* In 
ratione enim $t ad fi antecedens imminuatur , fiatq j 
xqvale ipfi W, erit ratiofa&axqvalisratiomkTad^, 
qvx minor eft ratione^s ad ut pote fubduplicata* c- 
jufdem. Siyeroinead^mratibne^gad^ ,confeqvens 
terminus augeatur , fiatque fiq valis ipfi a^: ratio fac- 
taeritxqualisrationi^eadoft, qvx minor eft ratione 
4>tad#,utpote fubduplicata ejufdem. Atquehoc in 
omni antecedentium augmento , confeqventiumve 
decremento $ tum qvoqve in omni antecedentium 
decrcmento , confecjventiiimve augmento , eodem 
rnodo fe habet. ldipfiim enim, qvodin ratione du- 
plicata & fubduplicata contingjt, etiaovin cceteris 
omnibus contingit tam triplicata & lubtriplicata, 

x qvam 
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qvam qxadruplicata, fefqviplicata, & fic in infinitum : 
cujus rci demonftatio ex capite XII: petatui-i 

Quibus cxplicatis , facile intelligitur , qvae ratio 
majorfit: &qva:minor? Nempe,fidataeqvaecunque 
rationcs 5 ad idem confeqvens reducan tur ; cujus an- 
tecedensmajuseft,illaratiomajor : cpjus vcro ante- 
cedensminuseft,illaratiominor. Sumantur enim in 
figuri XIX duae ratione* , f )3ad <f>«, &cp ad re- 
ducanturq* ambae ad commune confequens , nepe<f>f, 
iitq>,ut op ad **,fic U ad <p% erit ergo ratio P 0 ad <p«minor 
qv5 ad <f*,cum antccedens illius,minus fit antecede- 
te hujus:adcoqj ratio p£ ad 4» minor ent rationc #pad*v. 

Eftergohaec breviffima atq-, expeditifiimametho- 
dus inveniendi , indatis qvibufcunque rationibus, 
quae inter eas major fit, & quae minor. Reducantur 
ambaeadidemconfeqvens : &tumiUaratio minor e- 
ric, cujus antecedens minus : illa autem major , cujus 
antecedens majus. Atquc hoc non tantum vcrum 
eft, quando duse rationes excefsus , aut dux rationcs 
dcfeftus comparantur invicem : fed etiara, qvando 
ratio excefsus comparatur cum ratione defedhts, & 
contra. Eadem enim ratio obtinet , neque minori id 
evidcntia demonftratun Cum enim in omnibus ra- 
tionibus excefsus antecedens majus fit confequente : 
in rationibus vero defe&us antecedcns minus fit con- 
feqvente : ergo redu&is binis talibus qvibufciingue 
rationibus ad idem confequens , erit ratio exeeteus 
femper major ratione defe&us. Eqvidem , quam vis 

hoc 
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hoc ipfijm per fe fatis chrum fi t ; alia tamen demonflra- 
tione i id ipfum clarius explicabo* Conftat ex iis 
quae hucufque fuere demonftrata , in omnibus ratio- 
nibus, tam cxcefsAs quam defe&fis , quo majora fue- 
rint antecedentia, eo majores efle rationes : & quo ffifc* 
nora fuerint antecedentia, eo minores efle rationes. 
Adeoque, ratio dupla minoreftqvam tripla, & hxc 
qvam qvadrupla, Eodem modo, ratio fubdupla ma- 
jor eft avam fubtripla , & h«c, qvam fubqvadrupla. 
Subdupla enimratio eft, qvando antecedens confe- 
quentisdimidiumfuerit, adeoque,confequens ante- 
cedentis duplum. Subtripla autem, qvando an t cce - 
dens tertia pars feu triens fuerit confequcntis , adeo- 
oue confeqvens triplum antecedentis. Sic in ratione 
uibqvadrupla confeqvens antecedentis eft qvadru- 
plnm . At qvo majus confeqvens , eodem retento 
anteccdente ; eo minor ratio* Subqvadrupla ergo 
ratio, mihorqvam fubtripla:& haec, qvam iubduphu 
Sit emm <px in fig. X/X dupla ipfius 0a, tripla autem 
ipfius # , qvadrupla autem ipfius «u. Ratio ergo ** 
zd<px minor erit <}vam # ad <p X ' &^vad^minoreric 
qvam 0 a ad <px' eum * * antecedens fit minus qvam # , & 
# antecedens minus qvam 0a. Eft vero^ ad <px fubqva- 
drupla,#autemad<p£fubtripla, & denique faad <p% 
fubdupla. Ratio ergo fubq vadrupla eft minor qvam 
fubtripla, &h*c minorqvam fubdupla. Atque fic 
in infinitum. Comparentur nunc invicem rationes 
duse, una excefstis, altera defe&us : nempe, tripla cum 

fub- 
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fubtripla , & dupla cura fubdupla, fcu dimidia. Jam 
neminem ego adeo mente captum arbitor ; ut dimidi- 
am rationem feu fubduplam, dupla majorem dicat: 
adeoque nec fubtriplam tripla» Marcus qvidem 
Meibomius, contra communem mentis intellectum, 
dimidiam rationem feu fubduplam seqvalem ait efie 
duplse : majorem autem dicere non audet. Et (a- 
ne,qvismortalium,iftum hominem fana rnente pra> 
ditum,arbitretur ? qvi, dimidium alicujus.magnitudi- 
nis, ejufdem, vel aeqvalis magnitudinis, duplo , aeqvale 
majiifve diceret. Verum de ifta Meibomii abfurda o- 
pinione poftea agemus. Nunc illud tantum fupponi- 
mus , rationem dimidiam (eu.fubduplam non efle ma- 
jorem ratione dupla : neque fubtriplam,majorem tri- 
pla, &fic in infinitum. Dico autem, rationem fub- 
duplam , ncque seqvalem efle duplce : neque fubtri- 
plarn, triplae. Ideoque , cum neque xqvalis fi t ; neq; 
major: ergo minorerit. Et fubtriplam qvidem ra- 
ttonem tripla efle minorem, ita demonftratur. Cum 
enim ratio fubdupla, ratione dupla major non fit > fed 
velminor, velexfalsaMeibomiifententia cidem x- 
qvalis : erit utique ratio fubdupla, minor ratione tri- 
pla 5 qvandoqvidem ratio dupla, minor eft ratione 
tripla. Atqui ratio fubtripla, minor eft ratione fub- 
dupla ; qvandoqvidem , hujus antecedens , fi ambx 
rationes ad eommune confequens reducantur, majus 
fit , antecedente alterius. At qvarum rationum an- 
tecedentia, refpe&u ejufdemconfeqventis, funt ma- 

Rr jora; 
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jora> illaeetiamrationesfuntmajores: &qvaruman- 
tecedentiafuntminora, illae etiam ration^s funt mi- 
nores* utprincipiohujus capitis demonftratum fuit. 
Ratio ergo fubtripla, cum minor fitratione dupla> 
etiam minor erit ratione tripli : cum fubdupla ratio 
minorfit ratione tripli. Eodemplanemod6, ratio 
fubdupla demonftratur, minor efle ratione dupla. 
Sumptis enimbinis rationibus, una excefsus, altera 
defe&us, nempe fefqvialtcra&fubfefqvialtera : erit 
ratiofefqvialteraminor rationedupli : adcoque* & 
fubfefqvialtera minor erit ratione dupla. Ratio au- 
tem fubdupla, minor eft rationefubfefqvialtcri y cum 
hujusantecedens, refpe&u ejufdem confeqVentis,ma- 
jus fit antecedente illius. Ratio ergo fubdupla , mi- 
nor eft ratione dupli. 

Fadleergoexhisperfpicitur: qvidsequalis ratio 
fit , 8c qvx major , qvaeve minor ? Nempe , redu&is, 
datis qvibufcunque binis rationibus, ad idem confe- 
qvens : fi antecedentia aeqvalia fiierint j crunt ratio- 
nesarqvales: fivero inaeqvaliaj ilhratiominor, cu- 
jus antecedens minus : llla vero major , cujus antece- 
dens majus. Qvod in omnibus omnino rationibus 
verumefle, hucuiquederaonftravimus. Euclides au- 
tem , vel fi mavis Eudoxus ( cujus,librum qvintum 
Elementorum efle,au&or fcholii illius in V.librum te- 
ftatur ) aliam plane definitionem rationum xq val lum 
&: inaeqvalium nobis deditj longe qvidem eA obfcuflU 
orem , qvam propofuimus : veram tamen ac minime 
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falfam,prout contra Meibomiumnunc monftrabimus» 
Etde aequalium qvidem rationum definitione, quas 
Euclides vcl Eudoxus eafdem vocat , nullam nobis li- 
temmovet Meibomius. Quoiuam tamen pofterior 
definitio rationum inaequahum, feu majorum mino- 
rumque, exilladebeatexphcari:utramque Geome- 
trice demonftrabimus. 

CAP. XV. 

ig\ Ttfey *V&fo, OTOW m TV T P' T * "^*** 

TOA\ct^aorct, tSv t* &visf>« XSH ^^piV iWx** TO^ct- 
«rrXcwictfV X^S' Wiw5> '7reMatarAflt<r*cto-/wr , «K#Tepoy exstT«p#> 

ji tdv ctu$v S^»St (Jmy&^ Xoy>v> o\vi\oyv x*Ae4c&a>. ' Ofe* 
Je twv iaaxis TOMct^Xctotav , td tv «f»TV TroMct^Xct- 
ciov ^c^epe^M tv tv <5euTtp« TOMctnrAoto-itf , td J* tv toit* 
TroMct^Actcriov fw! ^srepgp^^ t v T« TeStpl* 7r©M.ct'7rActo-i* , 
^rore td of3S»^f& "3 &vTspoy Mei^ovet Ao^pv e^eiv Ae>^Ioq , 
td TpfSv «zv^ to Ts&pSv. 

Ineademratione, magnitudines ejfe dicuntur , pri- 
maadfecundam^&tertia ad qyartam , qvando prim£ 
& tertU aqvemultiplices » jecund* & qvarta aqve- 
multtpliceSijuxta qvamcunque multiplicatiomm , utra- 
queutrdmque, vel una fuperant , vel una aqvales funt , 
2 . Rr i vrf 
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vel una deficinnt inter fe comparat*. Qvdl vero, e- 
andemhabent rationem> magnitudines y proportionalesvo- 
centur* Qvandoautem aque multtpltcium , mulUplex 
qvidem prima Juperaverit multiplicem fecunda : mul- 
tiplex vero tertia non fuperaVtrit multiplicem qvart/e> 
tunc prima ad fecundam majorem rattonem habere dki- 
tur> qvamtertia adquartam. His verbis definitio ra~ 
tionum aeqvalium & inaeqvahum ab Euclide libro V. 
Elementorum concipitur. Notandum autem eft, ea 
verba, qvae in priore definitionerationum,nempe, 
aeqvaliumfeuearundem^reperiuntMr,*^* o7niom <7n\- 

XduzsrXoLciOATfjJ» juxta qvamcunque multiplicationem , et- 
jam in pofteriore definitione effe repetenda : cumali- 
asipfa definitionimisfitangufta: qvod ipfe quoque 
Meibomius verum fupponit* Id vero mirari fatis 
nequeo , quid, vel Euclidem, vel Eudoxum movtfrit, 
ut definitionisloco haec fupponeret; aha vero hinc 
demonftraretlonge his clariora, Qva qvidem in re 
ejufdem criminis accufari poteft , cujus in priore libro 
reum ex Proclo peregimiis Apollonium ; nempe, 
quod dum res manifeftas demonftrare conatur , ea 
quajmagis" obfcura funt , & quorum veritates minus 
perfpicuae , cogatur fupponere. Definitiones enim 
Geometricaeexplicant paucis tantum verbis, iifque 
perfpicuis , quid illud fitquod definimus. Et tales 
noftras funt , capite hujus libri VII. <uEqvak$ ra- 
tiones dicuntur , qva fe invicem , nec majores funt , nec 

mino- 
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minores. Ratio autem, altera ratione major^ dicitur , 
qu<e aqvalemexcedit.Minor vero qy£ ab aqvali deficit. 
Qvodautem antecedentia aeqvalium rationum juxra 
qvamcunque multiphcationem arquemultiplicata ii- 
mulexcedant confequentium sequemultiplices y ina> 
qvalium vero rationum non item : id demonftratione 
qvadam & explicatione fatis operofa indiget. Sal- 
tem, obfcurius hoc eft 5 qVam iilud, quod inter propo- 
fitiones V* libri Elementorum demonftratur^o^ig^- 
lia ad idem eandem habere magnttudinem. Atque 
hac qvidem in parte non ab omni culpa hber eft au&or ' 
hujusoperis, fiveEuclidesiseft, fiveEudoxus. Ne* 
que tarhen hxc movet Meibomius > fcd unam ex hiicc 
definitionibus falfam efle ait, nempe rationum ina> 
qvalium. Eqvidem Euclides folam majorem ratio- 
nem definit : minoris vero naturain ex oppofito intel- 

* ligi vulu Quod autem male falfitatis a Meibomio 
accufetur, id nunc demonftrabimus. Et ut haec quo- 
que ab Euchde praeter leges Geometricas allata cer- 
tamdemonftrationemhabeant; treshafce Propofiti- 
ones in medium adducam qux fi Geometris placue- 
rint ; Euclidei§ pro explicatione adjungantor. 

Pr o poVit 10 ;I. 1 

Si dua quacunque finiu magnitudines aquemulti- 
plicentur, habebunt earum aquemtdtiplices eandem in- 

* ter fe rationem , qvam magnitudo ad magnitudinem : & 
multifluntpimamagnitudinis , adprimam magnitudu 

Rr 3 nem 
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nmy eandem habebit rationem> qvam s multiplum fecunda 
magnit udinis s ad fecundam. 

Sintenim, indiagrammatehujuslibriXST, AE&: 
ADqvaecunque magnitudines , qu3e , aequeraultipli- 
plicatae, faciant qvafcimque magnitudines, v* g. AF 
& AG, vel AH & AI, vel AK & AL , vcl denique AC 
& AB ; dico, ut, AEad AD, fic AF ad AG, & AH ad 
, AI, &AKad AL,& AC ad AB. Vel enimAE, a> 
q vatur ipfi AD , vel non aequatur . Si aequatur : ergo 
per Axioma VI. libn I. Elem. aequemtiltiplicia eo- 
rum inter fe crunt acqualia. Eodemenimjure,quo 
ejufilem vel aequalium magnitudinum dupla, inter fe 
funt sequaiia , etiam tripla erunt aequaha 5 &qudrupla > 
& decupla 5 & millecupla , & fic in infinitum . Si ve- 
ro inaequalia fiierint : unum ergo majus erit , alterum 
minus. Sk AE major magnitudo 5 AD autem minor: 
ere&aqueex D perpendiculari quacunquc , itaut an- • 
gulus ad D fit rectus 5 conjungantur AE& ADcirca 
A : ita ut faciat, cum perpendiculari, triangulum AED. 







• 


IH 



tifque exG. I. L. B* perpendicularibus ufque dum fe- 
cent AM. infinite eduftam; dico fingula fegmenta, 
dareduplura,triplum,qvadruplum* qvintuplum ipfi- 
us AE : hoc eft, perpendicularem ex G fecare AM. 
in F, itaut AF fitdupla ipfius AE : perpendicularem 
vero ex /fecare AMin H , ita ut AH fit tripla ipfius 

AE, 
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AE, ficut AI eft triplaipfius AD, Atque eodem mo" 
do perpendicularem exL.fecareAM inK: itaut AK 
fit qvadruplaipfius AE. rurfumquc perpendicularem 
ex Bfecare AM inC , ita ut AC fit qvintupla lpfius 
AE. Quoniam enim DE. GF.IH. LK. BC funt per- 
pendiculares ejufdem re&ae AB: crgointer fe omnes 
funt parallelae : adepque erit , ut AD ad AG , fic AE 
ad AF; & ut AD ad AI, fic AE ad AH: & fic in fequen- 
tibus* Vel,aliamethodo,junganturEG&DF. qvo- 
niam ergo triangula haec EFD, & EGD funt in eaaem 
bafi ED , & inter eafdcm parallelas ED. FG-.erunt tri- 
angula invicem aequalia* Eft vero triangulum AED, 
etiam sequale triangulo EGD, utpote in eadem altitu- 
dine, &in aeqvalibusbafibus. AGenim duplaeft ipfi- 
us AD , adeoque DG aequahs ipfi AD. Quae autem 
eidem aequalia , etiam invjcem funt aeqvalia. Eft er- 
go triangulum EFD aequale tnangulo AED.Sunt vero 
m eadem altitudine. erunt ergo & bafes seqyales per 
I. SextiElem:adeoque EFaequalis ipfi AE.Totaergo 
AFerit dupla ipfius AE.JunganturporroEI&DH. 
quoniam ergo triangula EID, & EHD funt inter eaf 
dem parallelasjED & HL, & fuper eadem bafi ED, e- 
runtinvicemaequalia. Eftverotriangulum EIDdu- 
plum trianguli ADE. Sunt enim in eadem altitudi- 
ne: adeoque\fehabent invicem,ut bafes. DI au~ 
tem, dupla eft ipfius AD. tota enim AI , tripla eft ip- 
fius AD. Triangulum ergo DHE eritduplum trian- 
guli ADE. Sunt vero haec triangula m eadem alti- 

tndi- 
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tudirie. Ergo & bafisHE bafeos AE dupla erit : a- 
deoque , tota HA , tripla erit ipfius AE* Eodem 
• modo junftis EL . &: DK. demonftratur EK efle tripla 
ipfius AE, adeoque AK, qvadrupla efle ipfius AE. 
Et fic AC ipfius AE qvintupla. Re£be ergo AF 
& AG funt arquemultiplices AE & AD. Tum 
quoque AH & Al. & rurfum AK &: AL. &c denique 
AC & AB. arquemultiplicesipfarum AE & AD. Eft 
autem,ut ADad AG, fic AEad AF.&ut :AD ad AI* 
fic AEad AH. vel, ut ADad AE , ficAGadAF,& 
Alad AH, & ALad AK,& ABadAC. Re&a:enim 
DE,GF,HI,KL, CB , funt parallelae , utpote ei- 
dem rcftae perpendiculares. Ut ergo magnitudo ad 
magnitudinem , fic xquemultiplices ad aeqvemulri- 
plices. Rurfum ut AF ad AE , fic AG ad AD , & ut 
AHadAE,fic AladAD. Utergo,aeqvemultiplex 
primaE,adprimammagnitudinem j fic , aeqvemulti- 

plex fecundae, ad fecundam. •Qupderatdemonftrari- 
durru 

Propqsitio II. 

Sifuerint qvdtuor magnitudines , qvarum prior ad 
fecundam ^eandemhabet rationem^ qvamtertiaad qvar- 
tam y-antecedentiavero qvacunque multifiicatidne modo 
amboeadem multiplicentur ; tumqvoque confeqventia, 
qvacunque multiplicatione^fed ambo eadem , multiplicen- 
tur : dico ,fi multiplum prim* , excedatmultiplum fecun- 
d<e > etiam multiplum tertia* excedere mu/tiplum qvarU: 
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&Jiekfici* i Jefictre : <>^^% 
vice verfa^ Ji antecedcntibm asfuemulttpltcatis , & con* 
feqventibtts etiam jequentulttylicatis^- w-uhipUcia MtAfr 
cedentium^Jimul excedant multipliaa con/equentium^ 
Jsmuive ab iis dtficitmt^^ut fimd &gvefflur? in omnimul- 
ttplicatiime : tum frimm, adfecmdam , emdem habert 
rathnem, avum tertxtyad qvart-am. 

Sint er^^^finum^XX1.4ii^k!adinc$ A& 
AC.ADZcAEi 8cfk>titiAB*dACi ticA&xd 
AE* &cpkmu\tiijAicmtm ABScAI^tierftpc qvm* 
tu$fcentttr>focimt<iiAF&AG. ACzutem$cA£k 
co^cqveiitia^amsEqvemiiltipticenttir , feciantque 
duplicztaAH&AT $ triplkata autem , AM&c AL: 
dico, GAF, multrplefx ptmix , feuAB, fopefaverit 
^HmrftipHcemfecundxfeu^C: ctiam^ mutt*- 
plicem tertte firperare AI % multiplicem qvarta* £t 
H AF rtrultiplex primsp-', trifnot fnerit <jvam AM. mwi*- 
tiplex fctrmd^ : etiarn^tj mtritiplicem tertiae , tni*. 
liorem d^ALi^^e^m^ipkxAEi feu qvartse : Sc fi 
gqvetur, aeqvart' ' Quprifctm eiHta de^nonfttatftfll 
it prcecedcrite pw^fitSonc V afcqvcrnultiplices <foa- 
nrrn magriftudinum eandenj mvkem habere *atio- 
nem , qvamTnagnituooprima ad lecurKiam : entergo, 
nt,^Bad^2> ,teAF*&AGi Suftt entm ^fit 

* qvemultiplicia magnitudmurri AB $t AD. Et 
rurfum , ut, AC*dA&, Hc5ft¥*d AL Suftt enifci 
AH Sc ^/arqucmultiplidamaghitudinum AC&cAK. 
At vero exconftru£hoftc>cftvtiiV j/5ad AC, Gtc AD 

Sf ad 
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ad AE : vei , ut, ABid^AD, fic ^A Cad ^AE. Er it 
ergo, ut ad -^D , hoc eft , ut AF adAG j fic AC 
ad^£,hoccft, fic AHzdAI, vel AM^d^L. Si 
crgptyiF multiplex primx , feu , fuperaverit 
t^/f Hmultiplicemfecunda: - y etiam ^fG multiplex 
tertix fuperabit ^yil multiplicem qvartae. Eft enim, 
ut,t>/Fad^H,fic^Gadc^f/ Et , fi ^AF 
mulciplcx primae, minor fiierit qvam ^jl M multiplex 
fecundx : etiam cAG multiplex tertiae , minor erit 
qvam ^AL raul tiplex qvartae. Eft enim , ut <^4F ad 
CAM , fic t^AG ad CAL. Dcniqvc, fi multiplex 
cyfCaeqvalisfueritmultiplicic^B, etiam multiplex 
x^AE^ seqvalis eritmultiplici ^AD. 

Pro altera autem partc propofitionis demon- 
ftranda, fit FA & GlA aeqveraultiplicia antecedenti- 
um ^AB & ^AT> , qvx qvidem juxta qvaracunqve 
multiplicationem , fimul excedant seqvemultiplicia, 
confeqventiumt>fC&c/fjE fimulq-, deficiant , 'aur. 
fimul aeqventur : dicoo^Bad <_AC eandem habere 
rationem , qvam ^AD ad AE. Qupd in omni hac 
multiplicatione verum eft. Si enim adverfarius hoc 
negaverit, dixerit<|$ , antecedentia qvidem seqvemul- 
tiplicatajuxta qvamcunqve multiplicationem, fimul 
exedcre aeqvemultiplicia confeqventium &c* non 
tamen ideo rationes efle eafdem feu aeqvales : fit ergo 
unaqvidem ratio AB ad AC , altera autem AP ad 
AE , qvarum antecedentia ex adverfarii hypotefi 
reqvemultiplicata juxta qvamcunqve multiplicatio- 

nem 
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nem iimul excedant -asqvemultiplicia confeqvcn* 
tium: nec tame-n ipfa? rationes fint seqvales. Qum- 
tupletur AP. utqve AQ^ Retentis ergo priorihus, 
qvintuplum qvidem AB> uniusantecedentis, eft Ap : 
qvintuplum verd alterius antecedentis , nempe AP > 
eft AQL v Ex prioribus autem, duplum jpfius AC, pri- 
orisnempe confeqventis eft, AH 5 duplum vero AE 
pofterioris confeqventis, eft AL Excedit autem 
AF xqvemultiplex umus antecedentis iplam AH ae- 
qvemultiplicem fiii confeqventis. AQ^autem aeqye- 
multiplex alterius antecedentis, nonexcedit AI ae- 
qvemultiplicemalteriusconfeqventis : ergo non r fi- 
mul excedunt aeqvemultiplicia antecedentium a*qve- 
multiplicia confeqventium..: qypd eft contra hypo* 
thefin. Supponitur enim aeqvemultiplicia fimul ex- 
cedere* Quafcunq ve ergo rationesinaeqval>es fumat 
adverfanus, ftatimdempnftraturaeqvemultiplicia an- 
tccedentium, non iimul/excedere aeqvemultiplicia 
confeqventium juxta qvamcunqve multiplicatiQnem: 
adeoqve aliqvid conclutji, qvod eft contra hypothe- 
iin. Liqvet ergo, propofitum verum efle. 

Propositio III. 

Si qvatuor magnUudmum ,prtma & tertia avacunq- y 
multiplicatione aqnemuUiplieentur , ac fecunda e? quarla 
etiam qvacunque mtdtiplicatwne aquemultiplicentur : 4- 
quemultiplex autemprimi, excedat aquemultiplicem fecun- 
di ,fed aquemultiplex tertii non excedat aquemultiplicem 
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quartt: erunt dua illa rationes in<eqvales-, ejrillaqvi- 
demmajor^ cujus antecedentu ' teqvemultipl^Cy confiquentu 
squemultipltcem excedit : tlta autem minor , cujwantece- 
dentts /eqvemtdtipfex , confcquentis /equemultlplicem non 
txcedil : hoc e/l , pnmamagmtndoad fecundam majorem 
habebiP raiioncm , qvatn> tertia ad qvart/im. Sint in 
nguraXXft qvatuor magnitudines AB, AC, AP,AE. 
qvarum prima fk tertia qvintuplicatae denc AF Sc. 
AQ^ fccunda vero & qvarta duphcata: denc AFI, AI' : 
dico , qvoniamAF , multiplex primns ftiperat AHP 
multiplicem fccunda? , AQ^aucem multiplex tcrtia?, 
* non fuperat Almultiplicem quarta? ; qvod ratio AB V 
3td AC major fit qvam AF ad : AE. Quod enim ratio 
AB.ad AC divcrfa fit ab ratione Aff ad AE , adeoque v 
binaeh# racionps inaiqvaiefc' prcecedenti propofitione 
demonftratum efc Clim ergo rationes AB ad AC, 
8e AFad AE/fihc ittfqvales : ergo una- neceflario mi- 
nor erit •> alfcera* major. At illam' rationem majd- 
re^elB , cujus- antecedfencis inultiplum , majus eff 
multiplQ-confeqveotis-, illam autem minoremy cujus 
antecedentis- multiplunv 5 minus eft* multiplo confe- 
qventis ipfa re£Watio &fanahomjnis mensdi&itat* 
Quis enim fanuscontrarium ftatueritPaut qva veritate, 
vel in.mediuillud addtici, wl^fapientjbusviris^probari 
poteft? Imo vero^ reipfaTationem AB ad AC r ma^ 
jorem€ffe,quam A&ad AE> indeliquet. Rediiftis 
©nim ambabus rarioiiibus-ad idemioonfcquens AE : 
eric qvidemi, ut A\B^d A<£ 3 fic ADfcd • A&, Ratio 
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ergo A D ad AE, arqvalis rationi A B ad A C, eft ma^br 
ratione A P ad A E. Eft enim antecedens A I> im0 
antecedente AP. ideoqueilla ratiomajor hac~, {fereay 
qvx funt demonftrata capite: XlT^ pag rn . 

Qujbus demonftratis , ipfa definititr Vtf . li&ri V? 
Elcmentorum Euclichs veriffima d : epretienditur: fat-' 
fumque omne illud quotfMeibomius m oontrarium 
movet : tum qvoque , ea omnia vera , qva* Fropofirio- 
ne VIII. & X. libri V* Elemenrorunr fuirrpropatf- 
ta, cumexhac definitione,demonftrario eorunr jux- 
ta Euclidem protedat. Imq verd , fi hrec defiffifio* 
omitteretur : harum ramen PropoiGrioniinrveritasfa- 
cillima methodo demonftraretur.. Eft ettlhr Vltl. 
Propofitio,hsrc. Ih^qvalinmma^nirudinumm^pyf ad 
eandem, majorem habttraUMm> qvamminor & ez~di#* 
ad tmncrtm , . mujurtm habebit ratumetir, qwmadritim- 
rtm. Nempe , mtas qvibufcimque-mag^imdimbus 
datis , eademyytfutraque datarum major efi% vei nii- 
nor, vel aiteriitri aeqiialis , vei deniqueuna qyidem 
major, altera minor: Urin figora XXII*. Sitft dua£ 
datar AB majbr , &CB minor , qyas qyidemconferah- 
turcumalias, nemp^vel'AK, itaurAK utraque data 
majorfir,vei AF, qvae utraque data,.minwflt', velAf 
aut AG y qvarum UlaipfiAB, harc, ipfi CD eft^cq valis, 
vel denique Af£ qux nentri datarum ?qvalis eft , fed 
rninor qvidemqvam AB , majorautemqyajnCD. Ih 
omnibus ergo cafibu£ , ratio majoris ad earfdem majpr 
eft 3 qvam minoris ad eandem : cum retento eodem 

Sf 3 / con- 



326 WlLHELMl LANGL 

confeqventc, antecedens lllius ratiomsfitmajus. Da- 
taeeniru rationes,qvrcinvicemcomparantur,funt, AB 
ad EK,&CDadEK. ABad EI , &CDad EI . AB 
ad EH, & CD ad EH: AB ad EG , & CD ad EG> de- 
iuque AB ad EF , & CD ad EF. At in omnibus his- 
ce rationibus femper priorum rationum anteceden- 
tiafunt majora antecedentibus pofteriorum ; cumil- 
Jic anteccdcns iit major magnitudo,heic minor con- 
feqvens autcm idem. Rationes crgo majoris magni- 
tudinis ad eandcm majores funt , qvam rationes mi- 
noris magnitudinisad eandem ; qvoniam illic antece- 
dens majus eft ; hic minus : juxta demonftrata capitis 
XIV. pag. 311. 

At vcro ex iifdem principiis conftat , rationem c- 
jufdem ad minorcm magnitudinem majorem efle ra- 
rione ejufdem ad majorem magnitudinem : hoc eft, ln 
fig.XXII.rationem EKad CD majorem eflc,qvam EK 
ad AB, & lic Elad CD majorem rationem habere, 
qvamEIadAB : codemque modp EH , vel EG, vel 
EF majorem habcre rationem ad*CD qvam ad AB. 
Si enim eodcm antecedente retento , confeqvens au- 
gcatur: ipfa ratioimminuitur : juxta ea qva: demon- 
ftrata funt capitc XIV. pag. 2 10. Unde cum in om- 
nibus hifce rationibus idcmfit antecedens, unumau- 
temconfeqvensmajus,alterumminus : erit etiamilla 
ratio major , cujus confequens minusj illa vero minor, 
cujus confeqvens majus: adeogve, ratio ejufdem ad 
minorem magnitudinem , major, qvamejufdem ad 
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majorem magnitudinem. Unde totaPropofitio VIII. 
certifTimeacbreviflimedemonftratur. **WJ&'foty r. 

Sed & decima propofitio hujus libri ex hoc eodem 
principio demonftratur. Verba Eucljdis funt. 
Tajyz^ojTDocvTO Aoyv e^vlcov y totov [Mi(^ov<iAoy>v zygv , tx.un 
/Aetfor ifytsrfos 0 dt to ctvjo fjLe^ovaAoyv tx&ijtKuvo eAotTicy e<HK. 

Qyaadidem ratiomm habent > €<?nw» majusqvidem illud 
eji qvod majorem habet rationem : tf^ ^tw^ autem idem 
wajorem habet rationem^illudminus esJ. Nempe> cum 
diucmagnitudincs antecedcntcs idem habeant confe- 
qvcnsi unum autem anteccdens, majorcm ad idem 
habeat rationem,qvam alterum: feqvitur , hocante- 
ccdens maius cfle. Etenim demonftratum anteaeft; 
majorcm illa rationem habere, qvorum antecedentiat 
cum eodem conteqvente comparatafuntmajora : mi- 
norem vero , qvorum antecedentia minora. Vide 
ci^te"XlI.& XIV. Haec ergo tam certafunt, ac 
folem mendie lucere , aut nos homines efle. Unde 
falfum ac vanum omne illud qvod a Meibomio in 
contrariumadfcrtur. Videndum tamen, qvibusar- 
gumenais hxc oppugnet Meibomius , & an illa fa- 
picnte viro, aut veritatis amante digna? 

CAP. XVL 

Ipfum ergo Meibomium nunc diiTerentem audia- 
mus librofuo de Proportionibus pag. 1 16 .Falfaigitur 
eftocJavaTropoJiuo libriqyinti Elementorum Euclidts 
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<£rAeciiina,qwas pag. 3 2. & 36. retidi & multte ali<e 9 
quaab hispendent. FMfa ergo e$T 9 nti poftea ampltH* 
qfimdamUiri qvmtiMftnitiofiptima, qvam pagnaio* 
& \.rttu\i , qui tanqvam bafl oBava illa Propofitio ni~ 
til uK Multa autem Tropofitiones veterum qvamvps 
falfie nonfinty maVe tamen ex his elementaribus demm- 
Jlrat/e probantur. Male enim Euclides hac octava auin* 
ti ufits demonftrauit ejufdem libri Propofitiones XIV* 
XX. XX % Male quoque divinus Archimedes exeadem 
dmionfiravit fecundampropofitionem Ubriprimi deSpha- 
ra<£rCylindro,qvampagina$7. adduxi, ad qvem Eu- 
tocius commentando multaj- erroneas Propofitiones , ex 
otfava qui?iti deduclasyprotulit - 9 qvasante ipfum Pap- 
pus jroduxerat Mathematicorum CoUetfaneorum lib\ 
VII. ex quo defumptas > libriqvinti Elementorum fini , 
jfuniores illa adtexuenmt. Ex iUa quoque oBava 
x qvinti, propullulavit infignis iliaparalogifmorumferiesy N 
mfecunda aemonflrationeVIII. Propofitionis libr. II de 
Sphara & Cylindro qv£ a pagina 48 . verfu i$'.his ver m 
bis incipit > JWw.v h T0 4 Monflrandum 

igjturqvadratum aCHin HF minus effe reEtangulo a 
&HCin HG* qvod idemeii ac monflrare quadratuma 
CHadre£tangulum> a BHCminoremrationem habere , 
qvam rettam GHadHF. Nempe 1 6. ad 24. minorem 
habere ratwnem qvam habeat \o\ad l \ |* vel % I ads I. 
cum cwitra flatuendum fit 16. ad 24* majorem habere ra- 
tionem, qvam habeat n.ad^i. ^vpntam emm eft , ut 
16. ^24, ita 2 i» ad 3 ii, ma.or efi di/lantia inter 
^ 21. & 
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21.& 31J, boc eff 16. & *4tf ivam inter 
Nulla autem ex omni antiqvitate CHathematica ittujtt 
otPrQpofitioproferripoteit, qvam hacfit oBava ^iwn 
chimeats-, in qvatoties dtcatur , qv£ ratio major Ji£*.. 
qu* minor j qva alterius dupla, qva fefqvialtera^ in quo 
cum Theonejuniores omnes &in primisQregorius a Sacf. 
Vincentio tam ample errarunt. Ideoque Eutocii com- 
meniarium , qvo fufijfime bac Propojitio & Euclidea 
dotfrina , id esl Jibnqvinti Proppfitwnes VIIL& X. 
cnarrantur, totumproferendum putavi: ut, qviii ^etef^. 
hic docuermt, clareomnibus conftaret. Ita autem bac 
coharent , ut omnes Juniorum errores y nifi perfpettis 
veterum erronbus foUdedijudicari neqveant. .^vare, 
inqviebat Euthymius , cum is pracipuus hujuinarratio~ 
nis mihifcopus Jit> ut,totam antiqvitatemiignorata in 
ufdam Elementts Geometria convincam deinde 

^Juniaru^prava^explicationes & monfirofashaU 

lucination^sdemonflrem^/mtiqv honorem habe^ 
bo , ut primi, demonftrationum viribus adatfh veritati> 
omnium rerum antiquijfim* * vittoriam cancedere 
gantur. Agite ergo, 0 praclari Mathematici , & omnes 
mgenii neruos contendite> ut & acute omnid qua porro 
rnaturusfum infpiciM^^ vejlra rationibus 

addutfisdefendaiis^ FdfdfhMi^inti libri Propqfi- 
tionem oBauam. Quod fi illa aua in principiis, paulo 
ante expofui, bene vobis perpenfa effent ,falfitatis quaaue 
caufas perjpetfas habereiis. Duobtts autem tnodis iltius 
faifitatem oflendam. PrimofdlJaEH^lidisprincipiade^ 
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tn&nflrando : Altero , vera Euthymii principia confirr 
mando. ltaautcm Sccontra Euclidem porro argu^ 
mentatur Sc fua probare conatur» Tres autem hujus 
Propofitionis cafus effepoffunt. Vel enim tertiaD: (nem- 
pe adhibeatur diagramma Euclideum ad hancPro- 
pofitionem a Commandino allatum } utrauis reliqua- 
rum b 3 C minor efi \ vel major : vel majore £ , minor j mi- 
. nore autem C^major. Primo cafu , primum hujus Pro- 
pofitioms membrum^ qvod pagina 3 Z. relatumeft his ver- 
bis j Inceqvalium magmtudinum major ad eandem ma- 
jorem rationem habet, qvam minor Euthymius verum 
pronunciat : falfum autem membrum fecundum , reuer- 
tendo adnerfam priori fentcntiam proferens : quod ibi- 
demhisverbvs conceptum attulimus 6c eademadmi- 
norem > majorem rationem habet, quam ad majorem. 
Atque hujus primi cafus illudexemplumtonemus , quod 
Grseci codices editus & manufcripti adferunt : quod & 
Commandinus retinitit , Graci Codicis religiofus inter* 
press quem fme caufa hic deferuit Clauius , dum tertiam 
T> ^fecundaC pbfuit majoremtfropofitionumXIV* XX* 
XXIejufdemlibridemonJhationes^utpnto^fecutus. Ve- . 

rumigitur eltprimum mcmbrum^adT) , feu 7 adq.. 
majoremrationem habere^quamCadD^feW) ad^: at 
fa/fum membrum fecundum , nempe D ad C,feu ^adj, 

majorem rationem habere , quam D ad\ , feu 4 ad 7. 
Secundo cafuyprimummembrumfalfum eft verum au- 
tem fecundum. Falfum enim eit 4- ad 6 , majoreni 
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ratiomm habere , qvam 3 ad6. fedverum 6ad$, ma- 
jorem habere rationem , qvam 6 ad 4. Tertib cajii 
falfum esj utrumquc membrum , quippe & hoc falfum 
eft+ad 3 , majorem habere rationem^quami ad 3 j & 
ijiud$ adi^majoremhabererationemy quam 3 ad^.quod 
dtuerji generis rationes inter fe comparari nequeant. 
Quare ex tribus hujus Tropofttionis cafibus y untts verus 
eH^reUqui duofaljt, ut ftatimdemonflrabimus. Haec 
ipfius Marci Meibomii verba funt , in quibus pneter 
ftolidam quandam vanitatem atque arroganttam , in- 
fignis quoque fe monftrat falfum dicendi libido. E- 
qvidem capitc XI. hujus libri accurate Sc plene de- 
monftravimus, qvam turpiter Meibomius Le&ori im- 
ponat, dumTheonialiifque juniorura errorcm affin- 
git , qvemnoncommiftre ; quam falfd hunc ipfum 
Theonem & Eutociumaccufet, cum &c is,&cccteri 
poft iplum Mathematici, optime eaomnia fciverint , 
qvx Mcibomius pro fuisoraculis venditat pagina68. 
Undehaec tam cruda rurfum Le&ori apponere opus 
non erat. Eqvidem, in iis quse antea attigimus , ica 
fe gelfit Meibomius, ut fraus non ab omnibus tam 
facile animadverteretur. Quotufquifque enim eft , 
quiTheonem vetereTve legit. In his autem , qux 
contraEuchdem movetjipfa veritatis principiafiEgti* 
lis, omnibufque hominibus innata, convellit ; ut mul- 
to qvide helleboro ipfi opus fit , ad tam cra^Fos humo- 
rcscerebropcllendos , qvibus occupata mens , id vel 
ignorat , vel refpuit , quod nemo lanus verum efie non 

Tt 2 per- 



33 2 Whhelmi LangI. 

pervidet : nemo, nifi mente motus, pro falfo unquam 
habuerit. ■• Falfamdicito&avam&decimam Propo- 
fitionem V. Elementorum Euclidis : falfam VII* 
definitionem ejufdem libri : quas omnes veras efle, & 
nunc dicimus , 6c antea clariflime demonftravimus. 
Unde nugae funt , quae de erronbus & falfis explicatio- 
nibus Veternm pariter ac recentiorum hac in parte 
fomniat Meibomius. Quae enimhifce fundamentis 
nituntur, atque hincfolidedemonftrantur, certiflima 
funt cum ipfa fundamenta fint optimaac ccrtiflima. 
lllivero, qvi exiftimant nos Meibomio nihil contra- 
rium dicere , advertant huc animum. Is enim falfam 
o&avam & decimam Propofitiones libri qvinti Ele- 
mentorum dicit ; ego utramque veram efle demon- 
ftro. Is rationcm 1 6 ad 24 , majorem efle ait ratione 
2 1 ad 3 1 ♦ ego minorem dico. Is falfiim efle ait , ra- 
tionem ^ad6>minoremeJJe quam$ ad 6. ego idipfum 
verumefleaffirmo. Quidmagis contrarium , qvam 
verum & falfum ? affirmatio&negatio ? majus&mi- 
nus ? 

Sed conferamus invicem Euclidis,hoc eft,noftram 
affertionem , cum hac Meibomii : & primoquidem , 
intertioMeibomiicafu, ubi AB, feu unam datarum 
magnitudinum , tertia feu D majorem ponit , C au- 
tem feu fecundam , eadem tertii minorem. Sitque 
in figuranum. XXII. hujus libri, ABMeibomii,feu 
prima inaequalium, etiam noftra AB. C. autem Mei- 
bomiifeu fecundainaequalium , fit noftra CD , deniq ; 
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tertia feu eadem qvse eft Meibotiui&EuclidisD, fit 
noftraEH. Dicit autem Euclides rationcm AB ad 
EH , majorem efle , qvam CD ad EH. Tum qvoq$, 
EH ad CD, majorem habere rationem , qvam adAo. 
Utrumque falfum eflc ait Meibomius : nos autem ve- 
riflimumefle antea certiflime demonftravimus. Per 
ea enim, qvse capite XIV. & XII. fuerepropofita, 
manifeftum fecimus ; reductis binis rationibus , ad 
idemconfequens, tum illam majorem efle , cujusan- 
tecedensmajus 5 illam vero minorem , cujus antece- 
dens minus. Retento autem eodem antecedente, 
illam rationem majorem , cujus confequens minusj 
illam vero minorem , cujus confequens majus. Ratio 
ergo ABadEH ,major erit, quamCDadEH : cum 
antccedens AB, majus fit, antecedente CD. &rurfiis, 
ratio EH ad CD , major erit, quam ad AB i cum illud 
confequens minus fit ; hoc majus; Videndum ve- 
ro, quid contca manifeftam hanc veritatem adferat 
Meibomius ? Dicit utrumque membrttrn hoc cafu fal- 
fumeffe , quoddiverfi gtnens rationes exceffiva & de- 
feBiva inter fe comparari nequeant. At vero unde 
p/obatMcibomiusnafce rationes comparari invicem 
nonpofle ? Credkne nosadeofungosefle, ut fidem 
habeamus contra claras ac manifeftas demonftratio- 
nes fine probatione qvicqvam proponenti ? At fi 
in Geometricis difputare velifc» faltem principia ipfi- 
us cognita habeat. Dcmonftravimus autcm m prio- 
ribus,nihil.inGeometriafupponidebere : nifiquod 
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communi omnium hominum notione verum depre- 

licnditur. Sicut illa Geometrarum Axiomata vere 
talia funt. Q&e eidem aqualia etiam inter fe funt /e- 
tjualta. Et totum majus fua parte. At vero talene 
noc cft principium Mcibomii. Ratioms exceffiv<e ejr 
defeftiu* comparari invicem nequeunt. Quis unqnam 
mortalium hoc conceflerit , pratter Meibomium ? 
Contrarium docent omnes Geometrar,omnes Mathe- 
maticilmo rcipfacomparant invicem rationes exceA 
& defe&us. A t li impoflibile eflet rationes exceffils 
& defedus mvicem comparare: neque id feciflent Ge- 
ometr». Quod enim lmpofTibilc efl, aur fieri nequi t, 
id nemo mortahu facere pote/t. Sane,id quivis ratione 
pi -ieditus perfpicit : quodea qux fieri nequeut ; ab ne- 
mine nat. At revera comparatur invic erationes exce£- 
«jus&defeftus.Efgo comparatio taliu rationumfieri 
potcft 3 nequeeftimpoflibilis.Sed video facile , quid 
Meibomium in hunc errorem prxcipitaverit* Fando 
fortcaudiuerat,efle qvxdamapud Geometras , qux 
comparari invicem nequeunt. Crediderim quoque ex 
verbis hifce Euclidis in Definitionibus rationum , 
\iy& t« <nio fuyiQZv opuoyuci» *a. Ratio eft duarum 
magmtudimm ejufdem generis &c. erroris fui funda- 
mentum traxitfc. Verum qvidem efl , nullam ratio- • 
nem pofle fumi inter aliquid &c nihil. T* yty wfe 
*ofU to aVfcV \oy>$ Ratio enim rei alicujus 
fcu (entis) adnihil nullaeft. Unde hac quidem in ' 
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parte verum ait Meibomius pag. 146. ( quamvis nihil 
noviadferat) diuitum bona , cum pauperum bonis , 
qux nulla funt , conferri non pofle. Sed unde pro- 
batMeibomius , rationesexceflivas (ut illeloqvitur) 
aliqvidefle , defeftiuas vero nihil ? Sane , rationem 
sequalitatis vocat rationem nihili. An vero rationes 
defectusetiamfintrationes" nihili ? id autem ignorb. 
Quod fi has quoque tales fecerit , jam non video qvid 
interrationes aequalitatis & defe&us difctiminis fiet. 
Equidem inter jocoferia narratum mihialiquandofu- 
it, vaccam fine cerebro vixifle per fpatium aliquod 
fatis longum* craniumque apertum nibil cerebri mon- 
ftrafle, fed vias qiudem du&uique omnes , tum quoq v 
pulpam ipfam i 11 lapidem mutatam. Quod ego Me-i- 
bomio evenifle nollem. Tum enim facile fieri pofletv 
ut cui nihil in capite cerebri efletj illi quoque ipfa ratio 
adeo defe&iva foret , ut plane inftar nihili fieret, Sed 
meliora fperamus optamufque. Tantum id ajo , male 
argumentari Meibomium , pag. 1 46. qui principiuni 
luum,nempe rationes excejjus & defeaus non pojfeiu- 
vicem comparari hinc probat * quod bona diuitis 6c 
egentis ,feuquinilpoffidet , nequeant conferr*. -'Vfc- 
rum enim eflr, fi quidem Titius nihil plane poflldeat y 
tumbonaLucii,cumilliusbonis,compafannort pof- 
fe : cumnulla inftituipofltt eollatio , inter aliquid & 
nihil. Hoc autem contra comparatione*n rationnm 
excefsus & defeftusnil concludit ! cum , rationes de- 
fefitus vere fint aliquid : ideoque , coUitio ifta fi t rei 
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alicujus ad aliam. Ut autem curiofo Leftori , gratam > 
hac in parte, operam prxftemus : paulo accuratius de 
iis difputabimtis , quae comparari in Geomqtricis invi- 
ccm nequeunu lnter ea ergo , ratio in Geometricis 
fumi nonpoteft : qiue, communem aliquam menfu- 
ram non habent. Cum enim ratio proprie atq-, accura- 
te loquendo, fit mutuaduarum magnirudinum relatio 
fecundumquantitatem: hoceft, ratiofit llla habitu- 
do, qvamuna magnitudo habet ad aliam j nempe, 
quod vel azqualis altcri fit , vel dupla , vel tripla , vel 
centupla , & fic porro in inhnitum : hxc autem relatio 
jfcu habitudo , noncognofcaturfinecommuni menfu- 
ra: ergo,iibinullacommunismen(ura, ibinequera- 
tio. Ubicnim nulla fueritcommunis menfura : ibi 
nequedicvpotcft, anunum alterius duplum fit , an 
triplum i an dimidium unde nec ipfa ratio haberi 
fcirive poteft. Equidem,in magnitudinibus inefta- 
bihbus dicere nequeo , unam alrerius duplam triplam- 
ve efle ; certam tamen harum linearum menfuram 
habeo , ita ut in qvibuftrunque datis lineis eandem 
menfuram exprimere poflim. Inter lineam vero & 

3uadratum quodcunque, in Geometricis nulla ratio 
atur : quianullahorum pcrfeftacommunismenfura. 
Longitudo quidem totam lineam menfurat , fed qua- 
dratum cubiimye non nifi fecundum unam menfuram. 
Cocterae autem menfurae in latum nempe & profun- 
dum , in linea non funt. Ideoque , cum menfuran eo 
modohneancqucat , utique ncc dtci poteft , quota 
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pars 5 aut quotupla qvadrati cubive flt. Hanc ob 
caufarn , neque ratio inter finitum & infinitum datun 
( Infinitu enira illud vocatur, cujus nulla eft menfura ) 
ficut neq-, inter magnitudines, pondera aut numeros. 
Neque enim magnitudinis alicujus & numeri , com- 
1 munis menfura datur. In magnitudine enini qua- 
cunque , qvicunque numerus fumitur : cum omnis 
magnitudo in infinitum dividatur : adeoque , & u- 
num , & mille > & centum mille numeri illic concipi- 
antur* Eodem modo in eodem pondere diverfi nu- 
meri diverfaeque magnitudines confiderantur. St 
enim cubus ferreus cum cubo plumbeocomparetur: 
fi magnitudo eadem fuerit , pondus di verfiim erit : & 
fi pondus utrinque idem , magnitudo erit diverfa. 
Cum ergo nullam cbmmunem menfuram habeant 
magnitudines, pondera & numeri ; neque comparari 
invicem poffiint fecundum magnitudinem : adeoque 
nec inter illas ratio dari. Euclides , aliis qvidem ver- . 
bis explicuit naturam eorum qvae comparari inviccm 
pofiunt. Definitione IV. libri qvinti. Aoy>v tyjo&fU 

^fijy yjmpX^ Rafionem invicem magnttudines hakere 
dicuntur , qua multiplicata fe invicem poffunt excedere. 
Unde,rationem jnvicemnonhabebunt , qvas raul ti- 
plicatse , feinvicem excedere nequeunt. Atque ita 
q videm , infinitum ad finitum , nullam hahebit ratio- 
ncm : qvandoqvidem, quodcunque finitum, qvomo- 
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docunque multiplicetur , femper finitam habeat mag- 
nitudinem , ideoque infinitum excedere nequeat. 
Nefcio tamen , anhaec definitio fatis fit accurata ? In- 
ter lineam enim & cubum ratio non datur. Et ta- 
men haud pro certo dixerim , faltem , non tam clarum 
& manifeftum id efle arbitror,ut fupponi debeat : li- 
neam,qyocunque modo multiplicetur , qvadratum 
tamen , cubumve excedere oon pofle. Certum qvi- 
dem eft excefliim lineae ultra qvadratum aut cubum 
non daru Verum id ideo contingit , qvod nulla fit 
menfura, qva exceflbs ifte menfuretur. Omnia ergo, 
quje coinmunem menfurata nullam habent , funt pla- 
ne irrationalia , hoc eft , nulfcun ad irivicem rationem 
habent. Scio aliter vocem irrationalis Geometris 
qvibufdam ufurpari , nempe , ffroeo, qvodnosinef- 
fabilem rationem dicimus ; fed haec propria atque 
accurata, vocis fignificatioeft. Q&x ergo communi 
menfun* ca?etttj* ea neque comparantur invicemfe* 
cundum qvantitatem. Cceteraautempoflunt. Sic 
lineacurva & recta comparantur invicem. I^inea e- 
nimparabolica, hoceft,curva, aeqvaturalteri reftae. 
Sic lineacum tineis , pondera cum ponderibus, nume- 
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erit explicandum. Omne ergo, qvod fecundum 
qvantitatem cum aliocomparatur , talemomnino ad 
aliud Kabet 5 tit vel atteri fit seq vale , vel majus , 
vet ininfu^. Omnis enim ^*?, fecundum qvantita- 
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tem,in hifce tribus confiftitinempe,ut antecedens te?~ 
minus confequenti , vela?qvalis fit, velmajor-*, vel 
minor. Atqvi hoc fciri neqvit, nifi per communem 
menfurarh , qvx qvidam indicat , an ambo termini 9 
scqvales fint, an unus major , alter minor. Qux ergo 
haccommunimcnfuracarentjinillis neque fciri po- 
teft,anxqvaliainvicemfint? anmajora, minorave? 
adeoqucnecfcin, qvam#™invicemhabeant: unde 
nec ratio inter talia datun Si autem comftinnem 
menfurarri habuerint , facile cognofcitur qvis dato- 
rum terminorum major fit, qvis mmor ? nifi ambo 
fuerint aequales. At fi cognitum eft terminos , vel 
scqualesefle, vel majorem unum , alterurtt rtiinorem, 
idque certomodo , ut unus alterius, vel duplus fit, vel 
triplus , vel fubduplus, vel dcnique, ut linea adlineam $ 
qvx omnisunenfuracognofcuntur : jam qvoque ra* 
tioipfadatur. cumrationihilaliudfit ,qvamhaecipfa 
^e^qvamunum qvantumhabetadaliudjuxta datam 
qvantitatem. At vero omnes rationes communem 
habent menfiiram , nempe antecedentium termino- 
rum. Id enim qvod qvantitatem exprimit ac definit, 
menfurat rem. Sed antecedens exprimit & definit 
qvantitatem ratiomim. Si enim antecedens duplurrf 
fuerit confeqventis , ratio eft dupla fi , antecedens 
triplum , ratio tripla : fi antecedens fubduplum , ratio 
fubdupla: atque fic in infiinitum Cumergoinom- 
nibus rationibus , tamexcefstis qvam defedrus ante-* 
cedcns exprimat ac definiat qvantitatem rationum , 
■ . . N Vu 2 ergo 
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ergo communis rationum menfura datur , adeoquc 
inviccm poflunt comparari. 

CAP. XVIL 

Sed aliud forte argumentum opponet Meibomi- 
us : nempe , cum ipfe Euchdes fateatur, eas folas mag- 
nitudines mutuam rationem habere , atque invicem 
comparari pofTe , qvx , multiplicatae fe invicem exce- 
dunt , ergo & illse folum rationes comparari invicem 
debent , qvae multiplicatxfe invicem poffunt excede- 
re* At vero rationcs defe&us , fi in infinitum in fe 
multiplicenrur, nunqvam tamen excedent rationem 
qvamcunque excefsiis datam. Si enim rsLtioaem quam- 
cunque defcftus duplicaverim, triplicaverim, deniq* 
millies , aut centies millies in fe multiplicaverim : 
femperratiofa&a, erit ratiodefeftus, adeoque , mi- 
nor qvacunque data ratione excefstis* Cum enim de^ 
monftratumanteafit, capite XII.& XIIII. rationes 
excefstis multiplicari , qvando media proportionalis 
multiplicationireipondens, interextremafeu termi- 
nos inveftigatur : ratioque anrecedentis ad raediam, 
cft fa&a ex raultiplicatione : quae quidem priore ma- 
jor eft , Sctamen lemper ratio defe&iis : ideo ratio de- 
fe&iisnonpoteftexcedererationem datam excefstis. 

Verum fi hoc omnino ita fe haberet , certumquc 
adeoforet, nonpoffe rarionesdefe&usexcedererati- 
xmes excefitis , nequeullomodoinvicemcomparari: 
nori ideo qvicquam j vel contra Euclidem , vel 
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contraVeteres Geometrasproficeret Meibomius: Et? 
enim , vel verum eft id quod proponit ur : rationes de- >, 
feftuscumrationibus excefsfis comparari non pofle; 
quod illae multiplicatx,has excedere nequeat: vel falfii 
eft.Si falfum eft 5 omniscontroverfiaeft finita , fohifq; 
Meibomiuserrorisconvincitur. Siverumeft : utiq? 
id non ignorauit Euclides,qui ea tantum comparari in- 
vicem pofle tradidit , qux fe invicem multiplicata ex- * 
cedunt. Sane, necin VII. definitione, ncque in VIII. 
vcl X. Propofitione V. libri quicquam tradidit , ex 
quo demonftreturEuclidem , rationes excefsfis & de- 
fe£tus invicem comparafle. Pofito enim , sx mente 
Meibomii, rationes excefsus & defe&us inyicem. com- 
pararinonpofle, qvoniamift» multiplteatarhas non 
excedant cum ultimum hoc, fit principium Eucli- 
deum: dicendum omnind , fiprius verumeft, neque 
illud ig&oratum fuifle Euclidi : cum nihil difertis 
yerbis contra hoc dogma fcripferit. Ubi enim De- 
finitione VII. ratidnesinsqvales> fiempe majores & 
minores definit , ita loqvitur , ut verba qvidem ipfius 
facile explicari poflint , de rationibus ejufdeto lpeci- 
ei t fi q videm fupponatur , rationes excefsus curn ra- 
tionibus defeftus non comparanv Ipidemoftftratione 1 
qvoq; Propofitionis YHI. verba iila aMo ittM^ 
dia vero mgnitudo qucaunque A. it* explicari pofliint ; 
uteademmagnitudojnempeA,velroajorfit,utraque , 
data , vel minor . Sj enim Euclides exiftimaflet ra- , 
tiones excefsus cum rationibus defe&ue omnino non 
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compararU neque neceflarium fliifletdeeoheicmo- 
nere> quod eademfeu D. mediaintcr utramquedatam 
fiimi non poflet •, quandoqvidem , id cx alio princi- 
pio cognitum eflet eonempe, rationcs exceflus & 
defe&us non pofle invicem comparari qvod fe invi- 
cem exccdere neqveant* Atque ita qvidem conftat, 
fi verum omnind foret id qvod Meibomius fupponit : 
nempe, nonpoflerationesexcefsus & defe&us invi- 
cem comparari , non tamen ideo ullum FAiclidisprin- 
cipium a Meibomio everfum eflc : cumls nufquam ra- 
tiones excefsfls 6c defediis invicem difertis verbis 
comparet* 

-rnoSed ncc argumentam hoc Meiboraii ullo modo 
venim eft. Defihitio enim Euchdea quae de iis agit , 
qux rationem inviceni habent, tantum de magnitudi- 
nibus loqvitur : & fi ipfis quoque rationibus necefla- 
rioapplicarideberet > nihil tamen.contrahoc certum 
principium concluderet ; qvandoquidem , rationes fi 
invicem addantur, tandem, qvamcunque aliam ratio- 
nem excedant : & ratio qvaecunque dfefe&us poflit 
peraliam quandam rationem , nempe excefsus , ita 
multiplicari $ ut datam rationem excefsus omnino ex- 
cedat. ' Atque in additione resclara eft. Detur e- 
nittiqvaecunque ratio defe&us, nempe 1 ad 2, alia au- 
tem excefs&s 3 ad 2. Si prior ratio qvater addatur in- 
vicem, erit ratiofafta 4 ad 2", adeoque major , quam 3 
ad 2. Cujusreid^monftratio excapiteX. pag. 231, 
&c fpq* petatur* Veinum , m multiplicatione , etiam 

: ; 4 idipfum 
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idipfumliquet. Datis enim binis hifce rationibus, 
1 ad2 , & 3 ad 2. fi priorcm mult iplicaverftft pet ratio- 
nem 7 ad 2 ; prodit ratto fatta j ad 4 , qvce major eft 
ratione 3 ad 2 , feu 6 ad 4. 

ldvero,qvodprincipiodixi , non pofle rationes 
defe&fis infe multiplicatas ullarn rationerri excd&As 
fuperare : nihilimpedit, quo minus rationes ideo in-' 
viccm comparari queant. Etenifn antea demortftra^ 
vimus , ea tantum invicem comparari fecundum mag- 
nitudinem non polTe, quae communi merifiifa carent. 
Rationum autem menfura ex antecedentiu termirid- 
rum qvantitate dependet • qv& fecillime cognbfci* 
ttra, ubi amba? rationes ad ideffi confeqvehs fij^ni? 
redufta?. Tum enimfacileperfpicitur, quotuplusi 
aut qvota pars Corifeqventis antecedens termihuSi fit , 
adeoque communis menfura fatiofmrfr datttrP - Sirrf 
enimin figiira' XtX. rtttones^adfv, ^fyi&tyy ffiW* 
cetn compararfdae f fddutanturambae ddidetti ."jpUBIc^ 
quens^, fitque, uto^ad fv/ficfv ad . Gum efgo 
ratio £ ad $i , hoc eft , ^ ad & comparatur euiti ratio»' 
ne^ad<|>«t racileperfpiGitur,sknteceden9f^ partem 
cfle confeqverttis & : anteceddris vero totum att- 
quod elTe , euitis pars frt a&bcjiie , fflic effi TaifcB 
nem partis ad totum : heic autem , tbYfits acr parterri* 
Unde , communis menfura harum rationurft datur. 
Ipfas enim rationes , nullam, proprie lodVendO , cjVan- 
titatem habent. Sunt enim feti rcfatioriesjqrafi- 
titatum , qvoad qvantitatem, Quatitftas attrtem Ips-- 
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faromexqvantitateantxxedentium tcrminorum flm- 
plicker dependet* Si enim antecedens terminus ,* 
oonfequentis duplus fuerit : ratio eft dupla ; fi ttiplus , 
tripla: &ficin mfinitum. Nihil ergo obftat , qvo 
minus , rationes excefsds & defefrus invicem confe- 
rantun Quodenim definitionemillam Euclidis at- 
tinet , ea nempe comparari invicem deberi ; qva ejufdem 
funt generis, nullo modo nobis adverfatur. Rationes 
enim excefefis & defeftfis , non genere differunt , fcd 
fpecie. Genus autem commune habent, nempe ratio- 
nes* Eodem enim modo, quoanimalgenushominis 
& bruti, dividitur in rarionaJe & irrationale * qvae 
quidem diviCio , diverfas ejufdem generis fpeciesdat: 
itaetiam, ratio dividitur in excefius, aequalitatis Sc 
defe£tus, utdiverfasfpeciesejufdemgenens. Atque 
hx veritates tam clara funt : ut ipfe quidem Meibo- 
nrius, qvamviscontrarium verbis doceat, re tamen 
&opere easipfas probet. Paflim enim in libro fuo , 
acfigillatim pag. 106. & 104. ait rationem duplam 
sequalem eflefubduplx, feu dimidiae 5 & (efqvialte- 
ram, fubfefquialterae ; quod, qvamvisineptumplane 
ac falfum fit ; id tamen , quod proponimus , clare in- 
dicat j ipfumnempe Meibomium, rationes excefstis 
& defeftus invicem comparare fecundum qvantita- 
tem* Qujcquidenimscqualealteri dicitur , id cum 
illo neceflario comparatur fecundum qvantitatem. 
iSqvaliaenim funt, quorum quantitas eft aequalis. At\ 
fi Meibbmiusrationem duplamfeuexcelsus, aeqvalem 
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cfle aic fubdupte, feu defe&us &c fefqvialteram et- 
jam excefsus , fubfefqvialterx, feu rationi defe&iis: 
ergo rationes excefcus & defe&us fecundum qvanti- 
tateminvicemcomparat. Adeoq-, poflunt irivicem 
comparari. Unde nullus hic lapfus , aut crror , vel 
Euclidis , vel aliorum Geometrarum : fed fohus Mei- 
bomii, qvieaneripofTe negat, quae omnes Geome- 
tra: faciunt, imo qvq lpfemet facit Meibomius; qvam- 
vis hicfalfami ,illiveram £c re&aerationi conformem 
comparationem tradant : dc quo plura fequenti capi- 
te» Hocenim claredemonftravimus,rationesexces- 
fus cum rationibus defe&us vere conferri pofle, ideo- 
que male agere Meibomium, qui Euclidem Geome- 
trafque hanc ob rem errorisinfimulat. 

CAP. XVIII. 

, Duos vero reliqvos cafus Meibomii qvod attinet, 
primum nempe & fecundum , in m qvidem hoc uni- 
cum obfervandum eft , qvod Euclides in comparati- 
one rationum defc£tus,eas minores ponat,qvarum an- 
tecedentiafunt minora: eas vero majores, qvarum an- 
tecedentia, redu&is rationibusad idemconfequens, 
majora fuerin t . Quod etiam verum efle , antea capi- 
teXII. &XIV. hujus libri, accurate demonftravi- 
mus. Neque aliter communis omnium hominum 
intelleftus, ipfumque veritatis lumen in natura refi- 
duum dijudicare potelh Si enim res mihi cum hofte 
quodam eflet , qvi exercitum fexaginta millium arma- 
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torum contra me ducerct:ego atftem genunu haberem 
exercitum, tmum XL millium armatorum , alrerum 
XX. certum eft, fi duos exercitus conjungerem : tum, 
qvoad nuraerum bellatorum*, rationem utnnque efle 
aeqvalitatis. lunfti enim ambo mei exercitus darent 
LX.Marmatorum , qui numerus alterius numero x- 
qvalis eft. Si vero propter alias caufas > ambo ex- 
ercitus colligere , locove movere nequirem ; mihi ve- 
ro neceflarium foret , uno exercitu hofti obviam ire, 
maximeque rebusmeis conducere judicarem, fi illum 
mecum exercitum ducerem , qvi majorem ad hoftis 
cxercitum rationem haberet : crediderim, nullum io- 
* ter Qmnes duces , omn&Ve mili tes fu turum , qui non 
eum exercitum , majorem ad hoftem rationem habere 
diceret , inqvo quadraginta railliaarmatorumfiint> 
quam eum, in quo viginti milha : adeoque, re & opere 
teftarentur, f ationem quadraginta ad fexaginta, ma- 
jorem efle, quam viginti ad fexagin ta. 

Eodem modo, li Princeps decretum aliquod in qvi- 
bufda urbibus qua citiffimepropofitumvellet,eamq-, 
ob rem,quinq$ vel fex tabellarios cmittcret , qui man- 
data ad quatuor vcl quinque urbes praecipuas eo- 
demintervalloa: metropolivel regiafederemotas de- 
ferrent 9 unaque in pagis , vici(que$ per quas fingulo- 
rum iter inftituendum erat , eadem indicarent* Ad 
excitandum vero ftudium ac diligentiam curforum , 
praemia fingulis prof>oneret,pro ratione itincrisqvovis 
die fa&i ; di C o majora praraia eum habiturum , qui 
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majorafpatiaconfecerit $ adeoquc rationem itineris 
ipflus majorem efle, Sit enim in fig, XXIII. huju» 
libri A iedes regia. B. C D. E. F. urbesprimariae reg- 
ni, eodem inrerualio ab A dilfitae . decurrant autem 
plures tabellarii* unus quidem verfus B , alter verfus 
C , tertius verfus D , quartus verfus E , & qvintus ver- 
fusF. Primo autemdie, perveniatcurlbrABiriG: 
curfor vero AC,in H: curfor AD, in I : & curfor 
AE,inK; &denique curfor AF, in L. dico , eum 
quieft in G , majus pramium accepturum, quam eum, 
qai eft in H, aut in I, aut in K , minus vero quam eum, 
quicftin L. co quod plus itineris confecerit, quam 
vel H, vel I , vel K , miaus vero quam L. Accipiunt 
autem prxmia juxta rationem itinerumfuorumadto- 
tum» Eft autem ratio itineris ejus , qui eft in G , ut 
AG ad AB, ratio autemitineris in H , ut AH ad AC , 
Sc ratio itioeris in I , ut AI ad AD. & fic itineris in K , 
nt AK ad AE. denique ratio itinensin L, ut ALad 
* ^AF. Quoniam ergomajus praemium accjpiat is , qui 
eftinG, quamisquieftinH, autl , aut K : minus 
vero quam is, qui eft in L : finguli autem, pro ratione 
i tineris iui , quovis die perath , praemia accipiunt 5 er-» 
go, ratio AG ad AB, raajor erit quam AH,ad AC, vel 
AI ad AD , vel AK ad AE. Eadem veto iratio AG 
adAB, minoreritqvamALadAF. Sunt <vcro AB 
AC , AD & AF aequalia. Rcduftis ergo (omnibus 
rationibus ad eadem ,feu aequaha confequeritia : ratio 
Jla major effc deprehenditur, cujus aatecedens ma- 
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juseft : illa autem minor , cujus anteccdens minus: 
quod quidem antea ex claris certi(que Geometricis 
principiiscap.XIL & XlIII. fuitdemonftratum,un- 
de Le&or plura petat. Quid autem contra hxc Mei- 
bomius? Principium quidem tale fupponit , quod 
non manifcfte verum eft , ficut illa quae in Geometri- 
cis fuppohuntur, & ex quibus fua demonftrauit Eu- 
clides, aliique poft illum Mathematki : fed quod ma- 
nifefte falliim & ineptum eft. Ponit enim pro pnnci- 
pio, rationem duplam aequalem efle fiibduplse feu d i- 
midise,&fe(quialteram fubfefquialtera» Verba ejus 
pag. 104. ltaqueratio^aqualiseHratimi^fuhdupla 
dupU . At fi *quales funt hae rationes , dupla nem- 
pe & dimidia 5 dabunt proportionem Geometricam : 
eritque adeo, fecundum Meibomium , ut 4 ad s , fi c 
8 ad 4, vel x6zd 8. Hoc enimex ipfo Meibomio li- 
quet. Haec enim verba ipfius funt pag. 18$. Itaqut 
omnium optime prottortionem Ariftoteles finivit ratimum 
aqvalitatem. Veroa illius ex V> Ethicorum Nicomachi- 
orum adponam. ri ^aAoTixi^W^A^^iFTeTictp- 
mv bs<t%lty*i Proportio eB rationum aqvalitas &c. 
Dicoautem, fihaecdefinitio analogias feu proportio- 
nis omnium optima eft , utipfemet Meibomius ait: 
crgb convertitur. Omnis enim bona definitio debet 
convertifimpliciter: utomnishomoefl animal rati- 
onale: &omne animal rationale eft homo. Dicen- 
dumcrgoeft, omnis proportio Geomjtnca (dehac 
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enim verba fecit & Ariftoteles & Meibomius_) eft 
rationumaequalitas : & omnis rationum sequalitas eft 
proportioGeometrica : quod & verum omninq eft. 
At fi ratio dupla & dimidia invicem sequantur; crgo» 
illic eft aequalitas rationum fecundum Meibomium, 
adeoqueproportloGeometrica. Hx ergo rationes 
funt sequales Meibomio. 2 ad 4, & 8 ad 4. tum quoqj 
2 ad 4,& 1 6 ad 8 . Ratio enim 1 6 ad 8, dupla, aeqva- 
tur rationi 4 ad8 fubduplae fecundum Meibomium* 
Eft autem ratio 2 ad4> sequalis rationi4 ad 8; cum hasc 
vere fint proportionalia : quod ne Meibomius qui* 
dem negaverit. Qy x vero eidem aequalia, etiam in- 
ter fefunt acqualia. Ratio ergo zad 4, eft aequalis ra- 
tioni i<5ad 8. Unde haec fecundum Meibomiumc- 
runt proportionalia, ut 2 ad4,fic x6ad 8» Propor- 
tio enim fecund^im Meibomium eft aeavalitas ratio- 
num 5 adeo4;> ubi seq vahtas rationum, illic proportio. 
Atfi Meibomio fides , arqvales funt rationes2. ad^. 
& 16. ad 8. ergo etiam proportionales erunt. Idip- 
fum , in qvadruplis & fubqvadraplis rationibus verum 
erit, fi vera dicit Meibomius, Qyoniam enim ratio 
dupla aeqvatur fubduplae, triplaautem fubtripte, 8c 
qvadruplafubqvadruplae, at^* fic in infinitum ; ergo 
ratio fubdupla minor eft fubtripla, & hxc fubqvadru- 
pla^ atqv fic in infinitum. Nempe und abfurdo dato fe- 
qvuntur infinita* Eruntergo, ut 2 ads, fic (tyad 16. 
juxta Meibomium. Equidem Marce Meibomi , fi 
magnoinaerealieno efles, crederem fecile propriam 
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ob eaufam , hoc abs te infipidum dogma efle confic- 
tum^tit faagnis credicoribus ma^nis nugis facisfaceres. 
Si enim quifquam cencum milha xris pluribus credi- 
toribus imive deberec ; bona aucem lpfius non nifi 
r»illiaaeris2equacent : tui quidem do&rina multum 
proficerec : cun&ifque credicoribus facile lacisfaceret. 
Cumenim racio bonorum ipfiusad debicum , fit fub- 
centupla j racio autem debiti ad bona cencupla ; juxca 
teautem,raciocencupla &fubcencupla aequalis : ergo, 
.cumtario bonorum ad debicum , qux eft iubcencupla, 
sequetur racioni debici ab bona , feu cencuplae • omni- 
busergocrediroribus facisfa&umeft. In libris enira 
mercacorum, quando rationes crediti sequanturratio- 
nibus debiti : omnia falua funt , fidefque arcae incegra. 
Omnibus ergo obaeratis magnam hac in parte graciam 
faceres • fi camen verborum Chrifti meminiiTe nol- 
lent» Quedcunque vultis ut vobufaciant homims^ id & 
factieiis. &wodtilnnmyisfieri,a/lerinefeceris. Sa- 
ne Marce Meibomi, non mihi perfuadere poflum, 
hanc doftrinam tibiipfiplacicuram. Si enim quis Cu? 
lllius pulchraefapiencia: cupidus-, binis menfibusope- 
ram tibi navare vellec , atque pro illis ofto cibi aureos 
pollicerecur : poftea vero pro cocteris omnibusmenfi- 
ousproporcionalicer* Tranfafto aucem XVL men- 
iittm fpatk) : quando Cu nummos cuos rogares : is poc- 
nicencia duftus , quod bonas horas cam male lo- 
caile€,teugiverfariinciperec,ceque cuis artibus pete- 
ret : crediderimfacile> idgratum cibi non fucurum* 
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fipro64aureis, folos tibi qvatuormimeraret. Nequc 
tamen ullateinjuria afficeret: ciwn ex niis principiis 
hanc fapientiam haufiflet. Folliciros enim eft, ft tihi 
proportionaliter pro cceterismenfibus daturum. At 
vero , juxta te , ubi arqualiras rationum •, illic propor- 
tio, Sunt vero juxta te , aequales hx rationes, i 6 ad 
64, & 16 ad 4. Ratio enim 1 6 ad 4 eft qvadrupla* 
Katio autem 16 ad 6a fubquadrupla. At fi equales 
I19 rationes , ergo hic eft aequahtas rationum t ad eoque 
proportio. Dabitergotibijuxta tuam proportioncm 
quatuor aureos, pro fexaginta quatuor aureis. Ego 
quidem , atiique omnes mortates calculum ita pone- 
remus : fi duo menfes dant ofto aureos, crgo 16. men- 
fesdabuntfexagintaqvatuoraureos. Nam ut duo ad 
ofto , fic ftdecim ad fexaginta qvatuor. Is autem 
tux fapientiae confultus refponderet * ut fedecim ad 
fexaginta qvatuor , fic fedecim ad quatuor. Sunt enim 
rationes hae, aequales iriyicem> quadrupla nempe fub- 
quadruplae : aaeoq[ue vere haec funt jnxta te propor- 
tionalia. Unde is, qui pro duobus menfibus ofto 
aureos promiferat : proportionaliter , hoc eft , juxta 
tuam proportionem,profedecim menfibus tantum 
qvatuor aurcos daret. adeo^j tua tibi fapicntiano- 
cumento ac detrimento foret. Eqvidcm non dubt 
to , qvin pro egregia tua prudentia , aliq vod cfFugium 
qvaeras, ne tam clarae veritates caecutientem ulumine 
fuo enecent. Nam & exceptionem qvandam propo- 
nis. Dicis enim rationem duplam aeqvalem efse fub- 
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" duplse in fuo genere. Sed exiftimas ne q vemqvam fa- ' 
pientumadeo fimplicem fore , uttuis fibi verbis im-. ' 

{>oni patiatur» Qyid eft seqvale , Marce Meibomi? 
d qvidem qvod eandem qvantitatem habet ; feu, 
cui altera ejufdem generis quantitas ^qvalis datur. 
Si enim diverfi generis qvantitas fuerit : non compa- 
rantur mvicem. Ita ergo duq uln$ Selandice^ ^qvales 
funt qvatuor pedibus Rhinlandicis in fuo genere , hoc 
eft in magnitudine. Quoad numerum enim , ^qva- ' 
les non funt. Omncs ergo res quq ^qvales dicuntur; 
fecundum idem genus quantitatis talesefle dicuntur. 
Qupd ergo ais, rationes excefllis & defeftus inyicem 
efle $qvales,duplam nempe fubdupl£,&triplamfub- 
triplae , in fuo genere : nihil aliud dicis quam eo 
modo efle ^qvales quo alise omnes res quq ^qvan- 
turfibi, etiam/nnt §quales; hoc eft quatenus ean- 
dem vel ^qualem ejusdem generis quantitatem ha- 
bent. At n hoc modo gquales fimt: etiam propprti- 
onales juxta te erunt. omnesque ill§ abfiirde conclufio- 
nes, quas antea propofui, juxta te erunt veriflimae. 
Qvod fi alio in genere confiderari hxc velis, qvam 
juxta qvod comparantur: nihil quidem Euclidicon- 
trarium dices , fed magno conatu magnas nugas ages. 
Si enim Sophiftarum more progredi volueris facile 
do&rinamhanc tuaconfirmabis. Qyatuorenimpedes 
seqvantur binis ulnis. At qvaternarius eft duplus 
binarii : ergo duplum aeqvatur dimidio. tixc 
qvidem inter iophiftica proponi poftunt* Sed apud 
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fapientes viros, ne audiri qvidem digna funt. Qvo- 
niam enim dux ulnx qvatuor pedes faciunt, ergo mag- 
nitudo utrinqv eadem eft: qvamvis,ob diverfitatem 
menfurse> alio atq; alio numero exprimatur. Tum 
qvoq^ Logici contra hanc argumentationem ftatim 
dicent, qvatuor in ea terminos efse. Major enim agit 
de magnitudinibus: mmor, de numeris. Qvamvis ergo 
duae res,aliqvando,non qvatuor tantum,fed &c mille & 
centum mille rebus fint majores : non tamcn ldeo 
dimidium aut fubmillecuplum, duplo aut millecuplo 
majus eft. Dupla enim qvantitas eft , qvx aliam qvan- 
titatem bis iri ie continet . At magnitudo qvatuor pe - 
dum magnitudinem duarum ulnarum femel Dantum in 
fe continet. ' A deoq; ipfins dupla non eft. Unde nec 
dupla ratio ullo modo probaturrationi dimidiae efse 
aeqvalis.Poteft enim fieri,ut duq res fiant ^qvalcs qva- 
tuor rebus: ficut duae ulnq ^qvantur qvatuor pedibus. 
Neq-, tamen ideo dimidium ^qvatur duplo* 

CAP. XIX. 

Sed ut vanilsima hec argumenta & cxceptiones 
Meibomiicuivisoboculos ponantur; & qui ratioci- 
nari nouit, faciliori negocio omnia perfpiciat : hoc ca- 
pite argumenta qv$da, Syllogifmo inclufa, propo- 
nam. 

^vicqvidmajiis , mms aut aqvale dicitur> id Jim- 
pliciter tale ejje cenfetur , qvoaa qvantitatem. Ra- 
tio major, minor,aut aqvalu alteri dicitur>tam Mei- 
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bomio qvzm Euc/idi. Ergo talis fimpliciter effe cen- 
fitur qvoad qvantitatem. Major prppofitio eft cla- 
ra* Nihil enim mGeometricis , majus, minus aut x- 
qvale efle dicitur, nifi refpeftu quantitatis ipfius. Scio 
qvidem alicubi>in ufu vulgari, formulas qvafdam da- 
ri,qvoe aliter explicari pofsunt. SedEuclides, con- 
traqvemdifputat Meibomius, proprie Scaccuratelo- 
qvitur* Si ergo hunc falfi arguere velit Meibomius , 
etiam proprie & accurate loqvatur : ut ld falfum efle 
demonftret, quod Euclides v erum efle dicit. Minor 
propofitio eft utrmqj concefsa. N on enim difputat 
Meibomius> an rationes qvantitatem habeant: fcdpo- 
ftto,qvantitatem eas habere;dicit,Euclidem in eofalfu 
fuifsc , qvod eas minores dixerit , qvaerevera funt ma- 
jores, Si ergo ratio una al tera minor eft, & major: cer- 
tcrationes qvantitatemhabent fecundum Meibomi-. 
um ; & qvatenus quantitatem habent, majores mino- 
resve aut arquales dicuntur. Conclufio ergo clara efh 
Undc mrfum tale argumentum in medium adduco. 

Ex qvo folo qvantitas rei alicujus dependet^ ex hoc 
folo , mdgnitudo , aqvalitas parvitaf rei dependet. 
Ex fola qvantitate antecedentis termini refpeBtt 
confequentis dependet omnis illa qv<e in rationibus 
confideratur qvantitas* Ergo ex fola qvantitate an- 
tecedentis termini refpettu confeqventis , magnitudd, 
parvitas aut aqvalitas rationum dependet% Major 
clara eft,ex praecedentibus, Minor etiam omnibus 
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cognita e ft. Si enim, antecedens terminus confeqven- 
tisduplusfitjranoeftdupiaificonfeqventis triplus,ra- 
tioeft tripla : fi confcquenti xqvalis , ratio eft xqvali- 
tatis: fi confeqventis fubduplus,ratio eft fubdupla:atq-, 
fic in infinitum. At duplum efle,triplum cfle, fubqva- 
druplum effe, eft illa qvantitas quse in ratiombus con- 
fideratur. Conclufio ergo manifcfta eft , qvod ex fola 
qvantitatc antecedentis termini,refpe£tu confeqven- 
tis, magnitudo, parvitas aut aequalitas rationum de- 

pcndeat. . , 
Illudergoquodantca Geometnce capite XIV . de- 
monftravimus, exhoc noftroSyllogifmo venfsimum 
eftecocrnofcitur.-nempe^rcduftisbinisrationbus ad 1- 
demconfequens,illam majorem eife,cujus antecedens 
majus ; illam vero minorem , cujus antecedens minus. 
Quoniam enim cx qvantitate. antecedentis termim, 
refpeftu confeqventis, dependet magnitudo, parvitas 
& aeqvalitas rationum: ergo, quarumantecedentia, re- 
' fpeduejufdcm cotfeqvenris, majora funt 5 cx rationes 
funt majores: & qvarum minora , llle minores: deniq-,, 
qvarum antecedentia zqvalia, illxrationes arquales. 
Veritas ergo certifsima afsertionum Euchdearum an- 
tea plunbus demonftrata , hinc quoq-, clarifsime pate- 
fcit Unde falfitas dogmatum Meibomn una patet. 
Quod enim vero contranum eft : ld falfum eft. At 
Meibomius contraria hac in re Euclidi fe afserere glo- 
riatur. Quicquid ergo excipit, & qvocunq; modo fe 
exoedire conatur Meibomius, vanus falfusq-, depre- 
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henditur. Quibuscunq-, enim verbis hqc explicue- 
rit, nifi id ipfum plane, vcl vcrbis, vcl re dixcrir,qvod 
Euclides> falftim piane dicet, utpote vero contranum. 
Si vero, fuaitainterpretari voluerit,utcum Euclide 
conveniant-, jam ideo faifus eft, qvod Euclidem falfd 
accufovcrit* Verum neq-, crediderim , Meibomii ver- 
ba ullam talem cxphcationem latura. Clare enim & 
perfpicue ait: Rationem duplam aqvalem ejje fubdu- 
fla hocejl dimidi : ^,unde &: tripla fubtripl^ ^qvalis eritj 
atq-, fic in infinitum progredicndo. Hoc enim funda- 
mentum eftargumcntationisMeibomiana:. Sienim 
ratio dupla ^qvalis eft fubdupl^ feu dimidi?, & fubtri- 
pla^qvalis triple, atq, ficconfeqventer: ergocumra- 
tio thplafit major dupki erit & fubtripla, major 
fubdupte* Sedcodemjure concluferim ego,fubtri- 
plam rationcm majorem efle dupla* Quod cnim 
Meibomius ait a^qvales efie rationes duplam & fub- 
duplam in fuo genere, id fentcntiam ipfius planc non 
juvat. Qyatuor enim pedes Rhinlandici arqvales 
funt diiabus ulnis Sadandicis icu noftris in fuogenere, 
hoc cft,in magnitudine: qvoad numerum enim arqva- 
les non funt. Adeoqve,qvicqvida;qvale eft,a?qva- 
lem habet qvantitatcm in eo,juxtaqvoda:qvale di- 
citur. Rationes ergo dupla & fubdupla, il in fuo 
gcncre,hoc eft qvatenus inuno genere conveniunt, 
seqvales funt : invicem ergo eandem vel xqvalem 
habebunt qvantitateirn iEqvalitas enim inGeome- 
tricis cx folaqvantkateceqvali dependet. Argumcn- 
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tum igitur tale fit. Qvicquid aqvale alteri esJ 3 id 
aqvalem alterius qvantitati qvantitatem habet. Ra- 
tiones fubdupla & dufla Meibomio aqvales funU Er- 
go icqyalem habent qvantitatem. Quantitas au- 
tcm rationis duplx gft dupla, & qvantiras racionib' 
ftibduplx eft fubdupla. Ergo qvantitas dupla xqva- 
tur quantitati fubduplx feu dimidix. Quo poiiro, 
jam ex falfis confeqventiis Meibomii argumentor. 
Si qvantitas duplaxqvatur fubdiiplse: crgo qvatuor 
pedum magnitudo arqvalis eft duum pcdum magni- 
tudini. Sed falfum pofterius: crgo & antecedcns. 
Ergo & ea omnia falfa , unde hxc tam vana depcn- 
dent. 

Alterum autem argumentum , ex qvo hoc mani- 
fefte falfum problema probare conatur : a:qve qvi- 
dcm falfum eft, fed minus ferendum: qvod in impi- 
um qvoddam dogma Meibominm detruferit. Di- 
cit rationes duplam & fubduplam seqvali intervallo 
abefle a rationenihili:ideoqve,inter fe eflb aeqvales. 
Ut autcm fcias qvid ratio nihili Meibomio fit, ip- 
fumloqventem audipag. librifui 190. lin. 18. Cxte- 
rum illarum rationum mediam , qva cx aqvalibus ter r 
minis confiat , qvam profterea aqvalem veteres appel- 
larunt , nihili rationem vocat Euthymius , qvemadmo- 
dum o nota nulla feu fphra in abfolutis numeris nihi- 
lum /ignificat. Illas atttem rationes^ qva ex inaqvali- 
bus terminis condant qvarum infinitus numerus esJ 
ab utraqve parte nihili rationis ita difcriminat , ut 
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qvaram antecedens terminns major efi termino confe- 
\vente , adeoqve]'nihi/i[ratione funt majores, \oyxs 
>xjntfooX\YX$ Excefsivas rationes ,generali normne ad„ 
pellet : fed qvarum contra antecedens terminus mmor 
eft termimo confeqvente , qva %deo nihili raitone funt 
minores , eas vocat \oyx$ XwwkIivj&s rationes Defeffi- 
vas. qvomodo ratio %eft excefsiva > cujus defefUvaeft 
%. Hxc funt ipfius Hermotini verba fub Euthy- 
mii,hoc eft Meibomiiperfona prolata. Vcrum vel 
hinc clarum fit, qvanta fit vis veritatis, ut etiam 
nolentes trahat* Ipfemet Meibomius ait rationes 
exceflus efle majores ratione nihili, rationes vero 
defeftus, minores ratione nihili. At fi rationes de- 
fe&iis feu defeftivae funt minores ratione nihilij ra- 
tio autem nihili minor rationibus exceflus: ergo, & % 
rationes defe&us minores funt rationibus exceflus: 
adeoqve fubdupla ratio minor ratione dupla, neqve 
eidem reqvalis* Hxc clariflime fluurit ex ipfius Mei- 
bomii verbis, qvx ipfemet fibi ipfi tnbuit : qvocq 5 
iuter eflentialia do&nne^ fuq proponit. Sed & pla- 
ne certiflimum illud principium pro vero agnofcit, 
raiiones illas majores ejfe , qvartm antecedentia majora: 
mnores autem qvarum antecedentia minora. Verba 
i eras clariflima funt , qvq antea adduxi, qv^qve hoc 
fimpliciter indicaiit : ideo rationes defecl:ivas,nihili 
rationibus cfle minores, qvod earum antecedentes 
termini minores fint termino confeqvente : exce/Tus 

autem 
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autem rationes , ideo majores ratione nihili, qvod 
antccedens illarura terminus major fit tcrmino con- 
fcqvente* At fi ideo rationes funt majorcs, mino- 
noresve ratione seqvalitatis; qvia anrecedcns termi- 
nus eft major minorve confeqvente termino: ergo, 
qvarum antecedens terminus major eft, illa ratio 
major : & qvarum antecedens tcrminus minor eft> 
illa minor. Qvod certiftimum veriflimumqve pinci- 
pium, antea capite XIL & XIV. demonftravirnus* 
Neque Meibomius excipere poteft ha:c fc cx alio- 
rum mente dicerc : cum & Euthymii fententiam re- 
citet, hsecqve claris & abfolutis verbis proponat. 
Sed Meibomiani dogmatis conftantiam antea mon- 
ftravimus capite XVII. de rationc aeqvali & propor- 
tionem generante. Id vero prsterire neqveo, qvod 
ait, rationem aqvalitatis feu qv<e eft tnter duas res 
aut terminos <eqvales>fe vocare rationem nihili : prx- 
fertim cum in prnefatione fcripti fui dicat ^Deumip- 
fum confiderari in ratione nihili. At fi Deus confide- 
ratur in ratione nihili,confideratur in ea juxta Meibo- 
miu, qvae duos terminos aeqvales habet. At termini 
non funt in Deo.Qujcqvid enim in effentiaDei efbDe- 
us eft:neqve ab effentia ullo modo diftingvitur* Vnus 
ergo terminus cum Deusfit.alter terminus eruntres 
creatx» Praeter Deurn enim nihil eft non creatum. 
Cum ergo Deus confideratur in ratione nihili , hoc 
eft,ex fententia Meibomii , illa, qve duos terminog 
aiqvales habetj erunt ergo xqvalia Deo : fedhoc 

falfum 
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falfum iisq-, contrariu qvx ait Propheta.imo Deus ipfe 
apudEfaia. Cuireicomparabitisme? Sienim confidera- 
tur in ratione nihili, habet aliumterminumfibioeqva- 
lem. At unus tantum Deus eft: c<£tera omnia cre- 
ata. Ergo ereatura alter terminus erit : hecqve Deo 
^qvalis, fi credimus Meibomio. Eqvidem nontam 
impium Mcibomium arbitror, lit hec aflcrat : Atde- 
bebat iibi in memoriam revocafle Poet^ illud : 

§ni<erite materiam veftris, qui fcribitis , aqvam 

Viribus^ 

neqve ea trattafle qv§ non intelligit* Quid porro 
eft ratio nihili? Certe, omnes r.es, ficum Deocom- 
parentur, vere ftint in ratione nihili. Sunt enim 
ut nihilum» Omnes enim gentes qvafi nihilum & in~ 
ane reputat* funt ei Efai§ XL. H^c ergo eft ratio 
nihili, qvando aliqvid,ciim nihilo comparatur* Eft 
enim ratio nihiliad aliqvid. Tum qvoqve ratio fi- 
niti ad infinitum certo modo poteft appellari ratio 
nihili : qvod nulla dari poflit comparatio inter fi- 
nitum &infinitum, non magis,qvam intet aliqvid Sc 
nihil. Talis autem non eft ratio aeqvalitatis. Eft 
enim inter duas res ^qvales. Ineptit ergo Meibomi- 
us , qvi heic nodum in fcirpo qv^rit* Optime enim 
ratio h$c, qyq eft inter duos terminos ^qvales , ratio 
Sqvalitatis appellatur. Mal& autem imo peflime ra- 
tib nihili vocatur,pr£fertimfi Deus juxta Meibomi- 
um in hac ratione confiderari debeat : cum nil, pr$- 
ter Deum> ^quale fit Deo. 

Quod 
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Qyod autem rationes exceffivas & defe&ifcis 
Meibomii attinet; nihil in iis novi , qvoad res rpfes,iii- 
venit Meibomius. Sunt enim esedem, qvas omncs 
Geometrae fub nominibus majoris minorisve :rqva- 
litatis cognitas habent.' An vero inde egregiamlau- 
dem , ac ipolia ampla referat , qvod duas voces bar- 
baras in Geometriam introduxerit? id fapientibus 
dijudicandum relinqvo* Satis eft, nihil eum noVi 
invenifle , aut Geometras hac in parte docuifle. 

Ab hac autem ratione seqvalitatis, qvam ille 
nihili vocat,rationem duplam & fiibduplam aeqvali 
remotam intcrvallo Meibomius ait : unde conclu- 
dit , aeqvales ipfas rationes efle. Argumentum ejus 
fyllogifmo comprehendam , ut infigriem bfiines Mei- 
bomii diale&icam admirentur. Hocergoeft. Quae- 
cunque aeqvali intervallo ab seqvalitate diftant , ea 
inter fe funt seqvalia. Rationes dupla & fubdupla 
aeqvali' ab aeqvalitate diftant intervallo. Ergo ratio 
<iupla & fubdupla funt inter fe aeqvales. Sed, non 
mirum eft^qvod Meibomius Euchdi contraria fcri- 
bat : cum ipfcmet, rie eas quidem veritates perfpice- 
re valeat,qvae longe funt clariffimse. Sahe,conclufto 
ipfo, in hoc argumento , facile lpfum docere poterat,- 
praemifla non efle vera. Utraque enim propofitio 
non tantum probatione indiget* fed& falfa eft. Audi- 
amus tamenMeibomium hsec explicantem pag* 106. 
107. & 1 2 1 . & propria principia evertentcm. Cum 
itaqve ratio fefqvidtera %tanto fpatio abfitarationeni- 

Zz h#i 
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hili | . quanto fpatio ab eadem nihili rattone f abefl ratia t 
fubjefquidtera $; ^//^ rdtiones fefqvialtera & Jubfis- 
qvidtera inter fefunt aquaies •, quamvis non fmt eadem : 
. " quod una tanto excejfu nihili rationem fuperet , qvanto de- 
feclu dtera d nihili ratione deficit : feu qvod una tanto 
fpatio ad dextram dijltt , quanto altera adfiniflram. In- 
ter fe autem dti£ ha rationes fefqviattera & Jubfefqvi- 
diera dijlant ratione biffefqvialtera feu duplafuper- 

quarta , qvod etiam ex additione fit manifejlum St~ 

militer ratio hijfefquialtera, feu duplafuperqvarta% major 
eft , qvam ratio fubbiffefquialtera , feufubduplafuper- 
quarta ratione quaterfefquialtera , fiu ratione bifdupla- 
fuperqvarta > hoc ejl ratione qvintupla fuperfixtadeci- 
ma. Pagina vero nu ait. EJfentia autem fua fub- 
dupla ratio aqvalts eft rationi dupla > qvia diflantia 
tnagnitudinum utriusqve rationU eH aqvalis. qyippe 
intet* dupla rationis magnitudines * , „ tanta di(iantia 
eft>qvanta inter fubdupla rationis magnitudinesx>°t 
At vero> cum in diverfas partes h<e ratioms tendant> 
dupla afcendendo > defcendendo Jubdupla. : ratio dupla fu- 
perat rationem fubduplam ratione qvadrupla- Superat 
antem ratio qvadrupla rationemfubqvadruplam ratio- 
ne fedecupla* Haec verba ipfius Meibomii, fiuit: qv£ 
neame confi&a arbitreris^ lpfumutlegaspeto. Vide- 
bis enim nil magis fibi ipfi unqvam contrarium: nil, 
qvod plura abfurda fimul continuerit. Si enimra- 
tia dupla. fuperat fubduplajm % 6c qvadrupla fubqva- 

druplam. 
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druplaim ut difertis verbis heic affirmat Meibomiys: 
crgo ratio dupla major eft fubdiipla: & quadrupla 
fubqvadrupla. Quod enim certa qvadam parte ali- 
ud luperat,id majus eft. Imo difertis verbis affir- 
mat Meibomius rationem % feu biflefqvialteram five 
duplamfupcrqvartam majorem efle ratione fubbifles- 
qvialtera feu f. At fi ratio 9 ad 4, major eft ratione 
4adp. caufa noneft, qvinratio 8ad4, etiam major 
6 1 quam 4 ad 8 . adeoque dupla ratio, major fubdupla, 
Quod quidem longe veriffimum eft : fed Mcibomio 
plane contrarium. Ipfemet igitur propria principia 
penitus evettit. 

Sed his omnibu^ fepolitis, formetur ar^mentum, 
ex terminis Meibomialfis fj tfro atftfirmaTioife majo- 
ris propofitionis in dato (yllogifmo* Hoc ergo ta- 
leerit. Qvarumcunqve ratwnum magnitudines <eqva~ 
liter diftant , W<e rationes funt aqvaies. Rationum 
dupla&fubdupla magnitudines><eqvaliterdi/lant. Er- 
gOy rationes dupla & fubdupla funt aqyales. Major 
minorqve eft Meibomii , ipfaqve conclufio Meibo- 
miana.Sed omnia aeqve falla.Magnitudinesautem vo- 
cat Meibomius terminos rationum* nempe in figjibri 
fui,paginai2o,magnitudinesrationis dupl$ funtUnex 
EF GH , magnitudines vero rationis fubdupla» funt 
line^ MN,OP.Diftantiam vero vocat,qvando antece- 
dens rationis exceflus confequens ea<Jem qvantitate 
excedit , qua antecedens rationis defecMs. Ita enim 
in fchemate ponitEF excedere magnitudinemHG. 

Zz 2 , eodem 

< « 



Digitized by Google 



3^4 WlLHELMI L A N gI* 

eodem intervallo, feu eadem quantitateFH, qua MN 
exceditur & PO* riempe NP. Male quidem voces 
diftantiae & intervalla huic rei applicaritur. Quse* 
cunque enim diftantia fueritterminorum ejufdem ra- 
tionis : eadem femper eft ratio. Si enim EF fiierit 8. 
pedum, HG autem 4 pedum : fi ve magnitudines hx 
unamfaciantlineaminduaspartes inaequales divifam* 
five vaftiffimo intervallofejungantur,& tanto qvan- 
tum eft ab extimo ccelo ad hunc noftrum orbem: 
eadem fempereftratio. Male ergo Meibomius vo- 
cibus hifce utitur. Indicat vero pcr ha»c difFeren* 
tias exceflus& defettus * ficut ex fchemate ( ipfiuspa- 
tet: utjam vidimus» Haec ergo Meibomii propo- 
fitio erit claris verbis concepta, iUaratio aqvalisefl 
alteri , cujus excejfus , dterius defetfui , aqyatur. At 
hoc falfum efle clariffimeliquet. Sint enimdusera- 
tiones 2oad i8,&itfad i8,unaexcefliis,alteradefec- 
' tus- Jam excefliis unius aequatur defe&ui alterius. 
Si enim auferatur a 20 exceflus ultrai* .hoc eft, binar i- 
us>ipfi autem 16 addatur defeftus ab 18 feu binarius: 
remanet utrmque ratio «qualitatis, nempeiSadis. 
Diftant ergo magnicudines harum rationum asqualiter 
ab ^qualitate» Undc juxta Meibomium hx rationes 
erunte^uales, felquinona,fiibfefquioftavae. 20 ad 18 » 
feu 1 o ad 9, rationi 1 6 ad 1 8, feu 8 ad 9. Eodem modo, 
ratio 6 ad 1 2, equalis erit rationi 1 8 ad 1 2. Si enim 
fen»iu^quieftexceflus iSfupra equalitatem feu 12, 
aufcratur 4 18 , idemque addatar feiiariD5 habetur a>- 
■ j quali- 
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qualitatisratio, nempc iiadi2, At juxtaMeibotfft ' 
um. Quarum ratwnum magnitudines , fiu termini 
qualem diflantiam habent> ea rationes funt aquales. - ^j? 

Terminiautem, (itaenim loco laudaio ipfemet 
Meibomius explicat, magnitudines) rationum 18 
ad 12. & 6 ad 12. aeqvaliter diftant ab aeqvalitate 
feu & 12. Tanto enim intervallo abeft 18 a i 2 in 
exceflu , qvanto fex a 1 1 in defe&u* Ergo ratio 6 
ad 12 feu fubdupla aeq vatur f ationi i8ad 12 feu fefc 
qvialterae. Qvae qvidem omnia vana funt ac falfiu 
Unde & prsemifla falfa funt» Video qvidem origi- 
nem errorisMeibomiani, qvem & aitteaattigi. Nem- 
pe,cum ex Mathemathicis di^c^t^prpportionem 
qvandam efle (nempe Arithmettcam*) qva exceflus 
unius termini, aequaturdefeftuialterius rfciretautem 
in proportioneGeometrka rationes efle xquales : er- 
go, eolfifuia proportione Geometrica & Arithmetica, 
id illi tribuit, quod huk tafttum convenireu Vemm 
enimeft, inproportione Arfthmetka, unammagnitu- 
dinum tantointeruallo excedere aeq ualitatem , qtian* 
toaft^ra abaequalitate deficit. Sed id in prbportione 
Geometrica vemm non eft. Tum enim A rithmeti- 
ca & Geomemca proporrio eadcm effet. DfftinxSre 
autem Vetertsfapiencermterhafoeduas: ficutexpla- 
tone an tea planum fecimus. Neque Meibomius pro- 
be argumentabitur , fi,cum EuclMes dc proportione* 
Geometrka aliquid demonftret : isillud vcrumnon 
eflfe dicat in proportione Arithmetica. De eo enim du- 
• : zz 3 bium 
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• biumnoneft : nequeid, vclEuclides, vclullusGeo* 
metrarum ajffirmat ; fed contraria docent qui de eo 
quicquamfcnpfere. . 

CAP. XX. , 

Atque ex his liquet , etiam alterum membrum 
argumenti Meibomiani falfumefle: nempe, rationes 
duplam & dimidiam feu fubduplam aeqvaliter diftare 
ab aeqvalitate. Primo enim verum non eft, magni- 
tudines harum rationum cquahtcr diftare ab ^qualita- 
te,ut ipfe Meibomius ait:feu,quod idem eft,juxta fche- 
ma Meibomh,exceflumunhismagnitudinis ^quaride- 
feftui alterius. ' Si enim rationes comparari mvicem 
debent , omnino prius funt reducende; vel ad unum 
confecjuens ambc, vel ad unum antecedens : aliasde 
quantitate earum nihil certi affirmaripoterit. Qux 
enim menfurari debent invicem, ad communem men- 
furam neceflario fiint applicanda. Si enim agru qven- 
dam pertica incompertae longitudinis menluraveris,* 
alium ver<j> agrum decempedi > quan titas agroru m in- . 
ter fe non datur,quive alterum excedat majorve fit.Ita 
quoque tationes que^ inuicem menfurantur, ad com- 
munes tcrminos,vel ldem confequens, vel antecedens 
funtreducendf. Hocverofi fiat: nunquam antece- 
dens rationis dupl^, eodem interuallo excedet confe- 
quens , quo anrecedens rationis fubdupl^ exccditur 
a confequente. Conferahtur enim inter fc rationes . 
20 ad io,&30 ad 66. quarum quantitas ut perfpicia- 

tur: ■ 
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tur : reducantur ad commune confequens, vel an teec 
dens : fitqueratio j ad 10 sequalis 30 ad 60. Ratio 
autem 20 ad 1 o eft dupla > ratio 5 ad 1 o fubdupla* Ac 
major eft diftantia 20 & 10, quam^ & 10. Quod fi 
Meibomius urgeat fe neceflano duos tantum terminos 
confiderarevelle: ajo ipfum lucem fugere, atque ex 
iisargumentari, unde nulla demonftratio. Si enim 
dicatrationem ABadBCinfig. XXIV. $qualemefle 
rationi BC ad AB , quia AB eadem magnitudine exce- 
dit ipfam BC , qua BC exceditut ab AB ; dico id falfum 
efle, neque ex ullo certo principio probari. Imo con- 
trarium ex claris principiis patet. Sit enim AB 20 
partium, qualium BC 10. Eftergp , ut BC ad AB , 
hoc cft, ut 1 o ad 2 o, fic BD ad BC, feu jad 1 o . Ratio 
crgo DBadBC feu, sad 1 o eft §qualis rationiBCadAB 
feu, 10 ad 20 AtratioBCad ABjuxtaMeibo mium eft 
seqvalisratiofti AB ad BC. ergo &ratio DB ad BC jux- 
a taeundem ^qualis eritrationi ABad BC. Qug enim 
eidem aeqvalia, etiam inter fefunt aeqvalia. Atlr 
hoc verum : utique pars ad idem xqvalem habebit 
rationcm toti. Quae autem aeqvalem ad idem ratio- 
nem habent,eainter fe funt aeqvalia. Ergpparserit 
seqvalis fuo toti. Hxc funt confeqventiae Meibo- 
miance. Qvod vero ait Meibomius ideo ratioftem 
fubduplam eqvari dupl^,quod eadcm operatione,am~ 
bae rationes ad aeqvalitatis rationem reducantur ; id 
felfum eft. Verum qvidem eft mutua antecedentium; 
«cconfeqyentium multiplicatione reduci ambas adae- 
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qvalitatem. Sed hujus reiratio ex pracedentibus 
petenda eft. Quando enim ratio excefsus conjun- 
gitur cum ratione defe&tis * tum, illa qvidem di- 
viditur ac imminuitur , hsec autem componitur 
atque augetur. Ideoque , in illa conjunctione du- 
plex eft operatio, hujus qvidem divifio , alteriusve- 
ro compofitio. Antea enim demonftravimus omnes 
rationesfieriexrationeaequalitatis, excefsus qvidem 
componendo , defefKis vero dividendo. Si ergo de- 
fe&fis rationesadasqualitatis rationem reduci debe- 
ant : contraria opcratione id fieri oportet , nempe 
componendu : & fic rationes excefsus dividendo. Eo- 
demmodo, qvo fi magnitudo BD foret fubfeptupla 
ipfius BC, AB autem ejufdem BC feptupla, fi AB di- 
videretur in feptem aequales par tes, & BD multiplica^ 
retur f^pties , faftum utrinque foret aequale. Ita eti- 
am fi ratio fubfeptupla per feptuplam componatur , & 
ratio (eptupla per fubfeptuplam dividaturj utrinque 
proditsequalitas: cujusrei demonftratioexiispeten- 
da eft, quae de di vifione & compofitione rationum an- 
teafunt di&a» Liqvet ergo ex his, ea omnia quq Mei- 
bomiuscontraEuclidemadducit, non tantum incer- 
tis & dubiis, fed & plane falfis principiis niti. Neq* 
aliter fieri poterat. Cum enim certis ex principiis 
demonftratum antea dederimus, Euclidis aflertiones 
Ionge efle verifiimas 5 impoflibile plane eft , contrari- 
um ipfarum falfiim non efle. Nihil enim fimul ve- 
rum 6c falfum efleporeft. Qupd autem exempla ip- 
fiusattinet, eaomrua,velnihilplaneconcludunt, vel 

id 
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id quod nos hucufque demonftravimus» Adeoque 
nullainreipfiufui funt. Quse enim itincrainter fe 
funt aequalia , fi ve a dextris, five a finiftris, five ad O- 
rientem , five ad Occidentem inftituantur : femper 
funt sequalia. Unde id , quod eft in quxftione, proba- 
re nequeunt, rationem duplam aequari dimidix. Quid 
enimadremfacit, fiSejus verfus finiftram progredi- 
endo duplum itineris Nonii fecerit : M^ vius vero ad 
dextram pergendo, aequale quidem iter Sejo , duplum 
vero Oftavio Nonioque fecerit? Si eriim iterSeji 
duplumeftitinerisNonii, aequale autem itineri Ma>. 
vii : erit & iter Maevii, duplum itineris Nonii : ratioqj 
ltinerisSeji&Maevii, aditerNonii&Oftavii aeqva- 
lis , utpote dupla: ratio vcro itincris Nonii dimidia , 
adeoque minor. Sed neque ^xemrjlumillud, quod 
de mercatonbus Cajo,Lucio, Maevio, Sejo &c. ponit y . 
huc quicquam focit. Qui enim nihil in bonis habent: 
neqve qvoad opes poflunt cum divitibus compara- 
ri: cumnullaratiofitinteraliquid &nihil. Bonaqui- 
demcumaere alieno comparari poflunt. Sedutduce 
jcs , quq ^uantitatem habere.confiderantur* Ac fi 
bonaexcedantdebitum : ratioquidem bonorum eft 
excefcus : fi vero debitum excedat bona , ratio sens a- 
lieni eft cxcefsus. Adeoque,ex his nulla demonftra- 
tio derationibuspetitur : cum utriquc parti exdem 
rationes conveniant. Denique,quod ex Mufica ad- 
ducit, fiaequalibus chordis appendantur inaequalia 
pondera, uni quidem 1 8 . alteri 1 2 . tertise *> facie t qiii- 
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dempririia ad fccundam, diapcnrc intcnfum t tcrtia 
verb cimilccunda, diapehte r cmiffu m . Quod fi ergo 
illifofri majores fmt appelhuidi,qui ex majoretenfione 
proveniunt : major fonus erit diapente intenfum, mi- 
nordiapetttereimiffum : adeoque, ratio fonorum de- 
pendebit ex ratione tenfionum, hoc eft, ex ratione 
pondertmi. Undeeritindiapente intenfout 18 ad iz: 
in diapente remiflb, ut 8 ad 1 2. adeoque illicratio ma- 
jor, heic minor. Ipfa ergo Meibomil -exempla contra 
ipfumconcludunt. 

Id ergo demofrftravimus Meibomium Enclidem 
cceterofque Geometras felfi atque ignorantia: accu- 
" * ( mims&lfitates<:ommittere : & eos quidem ab 



fiffi- 
> con- 



ma , quseque clariflimis ac certifllrais axiomatibu 
vincuiitur , inmedium adferre. Atq* hocmodo,verum 
quidem efft,Mar<3um Meibomium nova quardam propo- 
fuiflTet que tamen taliafunt$ utnemo^qviinterveriun 
acfalfumdiftingvercpoteft, ea abipfodifcerepercu* 
piat . In Euclide enim accufando plane fe infentatum, 
fi non mente captum monftravit : qvod ea pro veris 
fiipponat, quae nemo fana mente praditus falfiim efle 
non videt : in Thconc autem cccterifquc Geometris 
infignem velofcitantiam, vcl ftuporem , vel malitiam; 
cumearumrefuignprantiSiis obijdat,qvasbptimeno- 
uerunt.Unde vaniffima& felfiflima eft ipfiusjaarantiai 
qua pagina nona libri fui propoBit,qvamq> nos pagma 
4. fubinitium hujifsoperisexfcripfimus.Verbaiterum 
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repetam. Itaq % & recentiores omnes reprehenda, qvi an~ 
tiquos non mteUexerunt 5 Et afUiquoscorrigam^ quirna- 
Je quadam pwdiderunt $ Utroeqw infuper rwua doflurus. 
Verum nec uUo vel verifimili argumento probauit 
recentiores^aetiqXiQsneai^tellexifle: multo minus, 
antiquos Geo^aetrss jnale qv#d.a prodidifle.Nov^i au- 
tem,Geometris vej antiqius,yf l receatioribusignpra- 
ta nujla pbne propofuit,pmer fomaia $c ifelim. quod 
illi verum efle fatebuntur, qui faxc legerint. Qga? enim 
deduanim Jiocarum apprQpinquatione/ine concurfu, 
m infinitum habet allj ignorare nequeunt, qui lfneam 
in infinitum>diYidij?offe noru.pt : quod nuili GgggDte* 
tr# igaotum eft> Quod autem lilfielm in tres partcs 
lecare doceat > id&ciliQrimediedoty^^ 
triae expeditum dahunt: Aeu£ & compofitionefn ratio- 
mm. Ccmt* <mm trngx frnt & qvifqviliae , nec 
fapientum ocio digna. Quis enim tantgm ac tam ef- 
fraeaam aliis maledicendi libidinem: tam pprteiKofbs 
errores > t*m ftoUd^nj acridicuJam jafrantiam quieto 
ftomacho ferre poff§t?Sane,vsI ultim^ hcec,e t tam Sto- 
ico, fi non hilvm Caltc.19 rifutn moveret : eujus mo fpe- 
cimen, il hcicdvU-c vcllcm , comcediam fortc Lc&ori 

ob omk>s pooerem , & poffc Plmmmrm* MiUsm» 

Dd Lit^rntorQ«i Glpriofuo* cQnfcriher$m. Confili- 

um^uidemM^bpi^de.d^iffi , ut 6 quid poft hac in 
pub licum edet^ v^it , femper vulgatum illud ob ocu- 
loshabeat. 

- ■ 
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A T ^ te laudarisjiec te culpdveris ipji: 
Hoc faciunt jiulti^quos gloriavexat inanis* 
Neque enimullum videbis magis ambitiofum,qvique \ 
fibi plus fapientiae tribuat , alios autem omnes prs fe 
contemnat , quam mente motum , aut fingulari qua- 
dam ftultitia occupatum. Qupd fi exiftimaverit fe 
maledicendo pervincere velle t idem ipfi eveniet 
quod canibus: qvr, cum diu allios allatrarunt, ubi 
.fecontemnividerint, necquicquam a quoquam op- 
poni : demum filent ingratiis. Sane,Meibomii cau- 
fa ne haec qvidem fcripfiflem , quamvisinter cceteros 
Mathematicos provocatus. Si enim corrigi vellet:vel 
privatd admonitione id fieri pofiet.Quonia vero quida 
viri graves & prudentes,quibus ocium non eft,ifta exa- 
minandi; fcntentiam tamen ferre noluerint,ante rerri 
probe cpgnitam : hifcedemonftrarevblui, omnem 
contraEuclidem inftitutam accufationem, hoc funda- 
mento niti: duplam rationem aqaakm ejf/e fubdupltf feu 
dimidU : & triplamfubtripl* , atqueficporroin aliis. - 
quod, qualefit: ipfinuncjudicent. 

Hac autfcm contra Marcum Meibomium fcriben- 
di occafione data , etiam Secpticorum , atq^ imprimis 
SextiEmpirici argumenta examinare ac reflitare oc- 
cccpi , qvi non unam aliquam ventatem, ut Meibomi- 
us , fed omnes in Geometria,aliifque fcientiis everte- 
re conatus eft , qvamvis longe majori ingenio , & ar- 
gumentis perquam fpeciofis. Si enim Le&orem is 
naftus fuerit in Ceometricis non probe fubaftum, 

facilc 
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facile in errorem ipfum perducet : cujus rei nullum k 
Meibomio perjculum , modo Le&or ratione uti vc- 
lit. Noftra vero quod attinet , ita ea legi cupio , ut 
fiqvainrelapfiis fuerim, e6 me modo Leftor can- 
didus & benevolus erroris moneat , quo fuos fibi 
oaevos indicari optaret. quibus non ipfe 
minus obnoxius erit,fi,agendo fpe- 
ftaritvelit. 
* 

Hanc veniam$etimufq; damufq-, viciflim. 
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SUMIVLE CAPITUM. 

LIBRI. L 

CAPUT. I 

' - . 

E materia & certitudine fcientiarum. 
Cur Geometrica & Arithmetica veri- 
tates j aliis omnibus in Thilofophia veri- 
tatibus fint evidentiores ? Geometras ali- 
quandolabi>inverbis, auffalfametho- 
do. Hos qvi corrigunt, laude digni ; qui 
autem fdfoaccufant , vituperm Marci Meibomiijac- 
tantia ; <& qvam vana ' cum nihil novi invenerit 3 nift 
qv&dfdfnmeff* Sumnatotius fcrtpti. 

CAP. II. 

*T\EScepticaThilafophia. AuftorfettaPyrrho. Hu- 
jus mores , inflituta & vanttas. Scepticorum fcire, 
efiomnesfcientiasdeftruere. Sexti Empirici fcripia. 

CAP. HL 

AN Mathematico aliquid ft fumendum ex hypothlfi. 
"*-*6luid fit hypothejis ex Sexto, Ariflotele & Stoicts, 
juxta Proclum? Qutd Ariftarcho Samio & Archime- 
di? Accuratavocis explicatio. Dijferentia inter Axi- 
oma, *Definitionem , Hypothefm & Poftulatum. Qvalis 
fit Hypothefis Geometricd? JJefinitiones Geometrica. Axi- 
omata Geometrica.Defdfishypothtfibus apud Geornetras. 

CAP. 



« 
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CAP. I V. 



f^xtiEmpiriciarguvmta y ccmtra HypotbefesGi 
^trarum^expenduntur: & 9 vd nihilad remfai 
vel>exipfiusSextifententia,fdfaetfe>^ 7% 

cap. v. ' ; * - ; 



HTlE definitionibus Geometricvs , earumqUe utilitate. 
-^TunBa , lineas , fuperficies & corpora Geometrica 9 
vere dari: & id efje , qUod d Geometris etfe dicuntur* 
Sexti argurmnta refutantur. 
am defcribere, demonftratur. 




' : •-;.*«£ ; 

CAP. VI. 

f Ineas rctfas in infinitum dividi poffi , quamuis nun- 



indivtfifokjeu punfto. Lttieam ex puntfis non com- 
pmt. •• 

CAP. VII. 



<T\Emon/tratur , maxitnam &minimamiineam , aqua- 
-*^lia numeropunBahabere : & tot in una concipi pojfe 9 
quoVtkdtera. Faljhs ergo Sextus , qvi pmBum linea 
magnitudinem explere dixvt. Natura mdivifibHium y & 
in infinitum divifibilium , humano ingenio non comprtm 
henditur. Idin numeris y quadratis y cubicis, & Jic for- 
ro progrediendo,demonfiratur:& quod y ininfinitu 9 mille 9 
&centtim y &tria y &unumnondi(iinguantur: adeoque 9 • 
nec infinitorum natura percipiatur. tjnde concluditnr 9 fi 
in naturalibus infinitis y nihil humana mens capit : multo 
minusyin diuinis. C A P. 



CAP. VIII. 

CExti argumenta , quibus probare conatur , punEfum 
^ ejfe diuijibile , refutantur. 'Demonftratur, nec punc- 1 * 
ta, Une£ i . nec lineas , fuperficiei corparifve partes effe : 
quamuis eorundem Jint extrema. runttum non csJ in 
loco. 

CAP. IX. 

■ * 

sfN lineajitfiuxus puntti ? Superficies taifgunt Je in 
'"linea, inque infiyntum dividuntur ': nec tamen un~ 
quam adlineas pervenitur. 

G A P. X, 

CUperficiem , neque ex lineis componi , neqveinlineas 
U dividi. In minorifuperfi cie , totidcm lineas efie, quot 
inmaximayGeometrice demonjlratur x Tum quoqve,fi x 
mille , centum mille , imb , quotcunque invicem m latum 
jungantur linea : unam tantum lineamfacere , omnis ex- 
pertem latitudtnis. 

CAP. XI. 

CExti argumentum , de circulis latitudinem ejfi&enti- 
^bus, rejutatur : unaque demonftratur ,peripherias 

nullam laiitudinem habere. 

■ > • «■ 

CAP- XII. 

*T\E compofitione & divijione Geometrica , quwhodo 
^ differt a Mechanica. Terminos in compojitione 

Geo* 
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Geometrica tolli , fine corforis detrimento : & rurji 
tndivijwnedari: JnMechankavero^nonitem. 

CAP. XIII. J M 

* *$Vxf * argumenta rtfutantur , , ^iw dcmon- 
-L^Jlrareconatur, lineam, qvia latitudinem menfurat, 
omninolatitudinemhabere: alterum, Superficiem ex ti- 
neis componi , cum evduM^fuperplanum , Cylinder , in 
lineis flanum tangat; planam autem fuperfictemdefcribafy 

CAP. XII II. " 




. . 



^TiEcontaBu corporum , qvomodo fiat ? Sexti argu- 
-L^menta refutantur , corporaque fe invicem extremis 
tangere demonftratur. Aterum' Sexti argumentum, 
quodcorpus Geometricnmfit imperceptibile , cnm neaue 
Jine latitudine , longitudine , craffitievefit * neque iuud 
Jtt^ ideoquenihilfit-.tmferitUarguitur. Multaenimin 
corporeejfe accidentia^Jimqvibus corptps non esf : nec 
tamen accidentia tUa> effe corfora. 



■ 



c ap;xv;.- qggjffai 

<T\Efinitio reBa line£ . quid fit reBa linea Euclidi ? 
•*^quid Archimedi ? U triufque definitio idem conclu- 
deredemon[iratur y ex^Prcclo ; rettaque linea natura 
exflicatur. Sexti argumenta contra definitionem an- 
guli , Geometria non adverfatur, nec qvicquam contra 
hujus frincifia concludunt. 



Bbb CAP. 



CAP. XVI. 

<T\E anguli defimtione. AcQuratifiima anguli dtfini- 
J-^tie Geometria non nectffaria. Demonfiratur 
angulum nec in Pradicamento f>uantttatis,nec Qualita- 
tis ejje ,' contra Eudtmttm Peripateticum , Tlutdrchum 
Mathematicum, cjufque ajftclam Apollonium , &Car- 
fum Antiochenum. Euclides non vidttur in Pradica- 
rneftto Ktlationis angutum ponere , quodait Proclus. An- 
gulus eft in Pradicamtnto Situs. Lineam bifariam 
diuidi pojfe-, contra Sextum demonffratur : nec tamtn 
functum ideb bifariam, uUovt modo dividi : ficut neq-, 
tnciraUidivtfione. 

CAP. XVII. 

J^U clides non omnes definittones adduxit : ftdqvafdam 
J-^omifit) nontantumuiilcs; fcd etiam aliquomodone- 
ccjfarias. An idcomafe tratfari dcbcat? ? 

cap. xviii. \ ;; 

*T\E Axiomatibus Gcometricis. Carneadisfiultitia , 
Uqvi Axioma hoc negavit ( Qux eidem aeqvalia , ct- 
jamin^rfefuntxqvalia) aGaleno refrcffa. Eaqua 
minc tneditione Graca Euclidis pro Axiomatibus ha- 
bentur, nonomnia, abiffo Euclidt } protalibus fofitafu- 
ijji : fed triapofieriora> vel falttm duo ex iflis interpo- 
fiulatq. Videri Theonem Alexandrinum , ejufvc do- 
mejticosyhacitaordinajfc^utnuncleguntur. 

CAP. 
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t CAP. XI Xi ;| - 

^ Euclidcm in demon/lrandolap/i, 
i jidem , qvod ea demonfttare conaretur , f ^ 

tjlrari neqveunt , utAxiomata ; unde ittudcpaffus 

fuit fupponere, qvod minus elarum eli: hunc a 
eaprocLvccniu*™ ajfumendo qva demonftrari 6 " 
&debent* t% . ,- 

GAP. XX. 

<T)Oftulatum illud^ qvod in Gracis Euclidis editioni m 
bus proX Axiomate ponitur , omnes nempe angu- 
los re&os invicem efle aeqvales , Geometrice a Trocb 
demonftratur. VidenturPappns pariter & Troclus 
eainre ™e»xoy«^ commififfe, qvod angulos ctrcumfe- 
— lc fiwt arlfitrati % qvi f^tt&pen re£i£t 

noneffenr Ipfahorum demonftratioexdminatur. 



pOMatUfnVfeuAxiomnXL^ 
-l ditos L Elem. Euclidis^ demonftraturyprimum qvi- 
dem a Ptolom*o> qvamvis mimsfufficiW^ % 
niks &melw a rrocio. # 

CAP. XXII» 

f^Ontra Epicureos probatur, non male tgijfe Eudidem 
yeterefqueanteeumGeometras , qviaccurate demon- 
ftrarunt.in trianguh retttlineo duo latera majoraefeter^ 
tio. Dari triangula , m qvtbus unum latusfit majus 
binis reliqvis. Conclujio pritm libri. ^ 

T Bbb 2 LIBRI 




LIBRI. II. 

CAP. I. 

Roaemium hbri fecundi* Euclidem ob 
qvadamomijfa^&confufe tradita accufa- 
ri qvidem poffe: Meibomit tamen accu- 
fationemlonge ab hac diverfam , &pla- 
nefalfam. 

CAP. II. 

G)V idfit qvantum , & qvotuplex ? ex Archyta Ta- 
^srentino. Qvidfit ratio in Geometricis , Arithme* 
ticis & Staticis. Termini rationum* Divijio ratio- 
nunh m aqvaUtatisy & inaqvaiitatis:ac harum y in excefi 
fus & defeBus.Altera rationum divifio, in effabiles & in- 
effabiles. Effabiles di<e funt fimpliciter tales y alia y po- 
tentia tantum. In arithmeticis omnes rationts funt effa- 
biles. Divifio rationum effabilium exceffus in qvinque 
fpecies: & defeclusintotidem. Ratio multipla & jub* 
multipla. ubi de fubdupla y fubtripla,fubqvadrupla &c. 

> CAP. IIL 

• ... 

*T\Erationefuperparticulart y qv£Gracis 
'*-^t*& dtcitur : & huic oppofita vJ*rwnf*ce^- Ejus 
fpecies varia y fefqvialtera y fefqvitertia y fefqyiqvarta y 
(efqvimillefima : qvibus opponuntur fubjefqvialtera. 
Qvtdfit ratio fubfefqvimillejima. In numeris y pro 



dignofcendis ritionibus , femper recurrendum erit ad 
frimosnumeros, qvi Gracis TaA^rn dicuntur. Qgjd 
voces \sGrotey& & vpKiyifr Gracisjignificent \ 

CAP. IV. 

MVidfit ratio <^n,ugp>;f&«Jwwnju£p»;V, feu fuperpartiens 
**s& fubfuperpartiens ? §k»d m#m*mmf*Svs& feu 
multiplafuperparticularis ? Hujus varia fpecies , nem* 
pe duplafejqvialtera , duplafefqvitertia , duplafefqvi- 
qvarta h &fic triplafefqvialtera, triplafefqvitertia &c. 
tiis autem oppofita funt •> qvibus particula fub prapo- 
nitur. Ratio nfejfctiUwoifMp* feu multiplafuperparti- 
ens : huicque oppofita yJzrtmT^^xff^mf*^. Omnes ratio- 
nes effabiles paucis cxplicantur* tum quoq; h^yQr ^s^sfe 
fiu ratio excefsus & huic oppofita ratio defeclns . Cur 
ineffabiles t&xp itaappeUentur. • ^ ■■■■ i * 



CAP. V. 

*T)£ rationibusfimplicibus & compofitis. S^vid fit 
~T compofitio in Geometricis. Compofitio aliajit ad- 
dendo , alia multiplicando. *De additione rationum ex 
Eudide&aliis. Exratione aqyalitatis omnes ratio- 
nes exceffus componuntur. Ufus additionis rationum 
inMechanicis. Demultipiicationerationum.Additio- 
ne rationum ambo termini non conjunguntur. Locus 
Arifiotelis explicatus. T>e mtdttplicatione rationum 
in lineis. Vfus multiplicationis rationum in Jfarmo- 
nicis> 

Bbb 3 CAP. 
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CAP. VI. 

q\Edivifione rationum. Hujns natura ex partium 
JJrelatione adtotum explkatur, variifque exemplu tl- 
lujtratur, & qvomodo divifiofiat multiflicando. Com- 
pofitio rationum excefsus^ qv£ k*T ifo^ %ta vocatur , & 
divifio rationum defect&s, eodemfit modo: multiplicando 
utrofque terminos inuicem. 

CAP. VII. 

n Atio aqvalis & itiaqvalu , qvid ? gvomodo ratio- . 
f^nes aqvales invefitgentur ? Ttemultiplicatione & 
divifione magmtudtnum , prxfertim linearum. §&id 
ratto tcqvalu Euclidi & Artfioteli ? quid Theoni Smyr- 
t n£0 ? Hic non femper fatis accurattu in fcrrbendo. Mar- 
" -cus Meibomiusfaifoomnesingenere Geometras accufitt. 
gividrationesmajores & minores Euclidi , Arifiarcho 
Samio, i/lrchimedi & Theodofio* 

CAP. VIII. 

*T)£ multiplicatione & divifione rationum fecundum 
*^ modumproceUendi in magnitudinibus .Simpliciffinta 
Methodus muttiplicandi & dividendi rationes ♦ unde et- 
jam natura ipfa compofitionis hujus cognofcitur. Dijfc- 
rentia compofilioms & div/fionis* Propofitio XXIII ¥ 
libri VI- Elem. EucL explicatur. 

CAP. IX 

* AN Euclides Propofi XXIH. lib. VI. difiinxertt inter 
^multipiicationem & divifionem rationum, Jgvid 

. . . .... . ■ . 
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wyMZw &c awtyt&m Euclidi. ^De definitione compofi- 
tionis rationum Euclidea. Modus dividendi rationes 
defecliis per multiplicationem amborum terminorum 
invicem, idemplane eft,ac iUe, qvorationes excefus 
componuntur. hujus rei caufie. . . ^ 



CAP. X. 7 ;' : }.>V^J 

jfDditio , multiplicatio>fubtrat~tio & divifio ratio- 
^ftumplenius atque accuratius explicantur. Tro- 
baturadditiouem rationum vcre&proprieejfe&vo- 
carirationum compofitionem. ^Duplatio^ triplatio^ 
quadruplatio &c. rationum qvidfit : ut &> quid rati& 
dupla^ tripla' qvadrup/a y fefquialtera ? Sguid ratio 
fubdupla ^fubtripla. T)e ration um multiflication e 
& divifione : quid ratio duplicata , tripticata ? ut & 
fubduplicata > fubtriplicata &c. & quomodo difiing- 



perita cenfura. Qvid Ji-aWwv, 7rf<*jWa>v f Geometras 
rec~le difiinxijfe inter rationes duplicatas\& duplai . 
Noviheic nihtlinvenit Meibomim. , ^Ciw 

CAP. XI. 

r ^AArciMetbomiitemerttas.quifine omnicaufa, 
*imo fine omni ratione, Geometras infctti£ ar» 
guit: Gnecis vero dofiifiimis, iifquefatisantiquis,pro- 
pria lingii£ ignorantiam objicit : cum tamen neque 
hi , neque rtli quicqvam erraverint. Idem in Theone 

xjllexan- 



^lexandrinoaccufando^crimenfalfi committit: idque 
duplicinomine. Falfo quoque Eutocium accufat: ut 
velneutrum legerit > vel clare acplane loquentes non 
intellexerit vel mala fide ufus fuerit. Quid mwtqs & 
Gracis Geometris ir tPhi/oJbphis? Se6tatorum 
Lucii & Nicoftrati error. 'Meibomii in his lapfus & 
inconjlantia. Nicomachi Gerafeni fententia. Infignis 
locus tArifiotelis , qui optime explicat quid fit 10 fflatv l 
ficut locus quidam Ptolemai ™ wwa/k**. guomqdo+dif- 
ferant interje mm&mtiwl Theo ^Alexandrinus & 
Eutocius rette rationes compojuerunt : ideoque a ca- 
lumniis Meibomii vindicantur. 



yJN Euclides diuifionem rationum ignorauerit ? 
"Trobatur^ re & opere eam cognitam habuijje : atqy 
una demonftratur* com^ofitionem rationum , qu£ fit 
multiplicando , vere a divifione rationum diftingui. 
'Definitiones X. & XI. lib. V. Elem. Euclid. explican- 
tur. Methodus breuifftma componendi & diuidendira- 
tiones omnes , tam excejfus quam defettus proponitur* 
ac Geometrice demonfiratur. 

m 

CAP. XIII. • - 

^HTiE medietatibus Geometricis>Arithmeticis & Mu- 
^ficis. Quid «v«Aop'« & proportio?Locus infignis hac 
de re Tlatonis in Timao a Cicerone Latine redditus. 
guid «v«a 0> «'« Theoni Smyrnxo. Infalicitas critica 

Mei- 
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MeibomihOtquein Gracis Latinifque^ imb, & inMufi- 
cis, imperitia & audacia. Scaliger & Commandinus 
inique atque imperite a Meibomio accufati. Ratw- 
nes Mufica explicantur. Locus pulcherrimus *Pla- 
tonis^in Timao^ deHarmotoia Univerfi &j>roportioni- 
bus ejufdem exp/icatus. *De anima natura ex Timao 
Locro. 

CAP. XIV. 

*T\Emonfiratur Geometrice^ aufto antecedente alicu \ 
~* jus rationis^eodemconfequenteretento , ipfam ra- 
tionem augeri & majoremfieri : imminuto autem an- 
tecedente , rationem tmmmui. Retento autem eodem 
anteJedente-, fi confequens augeatur , ipfam rationem 
imminui-: & Ji confequens immi nuatur > i pfa ij P ratio- 
nemaugeri. ^Deratione maj'ore& mmore : & quo- 
modo utraque inueniatur ? Ratio dupla , major effe 
demonflratur,fubdupla -> & tripla>fubtr'tpla : &fic 
ininfinitum. , • 

CAP. XV. 

cpxEfinitiones rationum ^equalium & inaqualium 
Euclidis expltcantur > falfoque a Mdbomio accu- 
fari , demonftratur Geometrice. Tropofitiones quoq- f 
Euclidis oiiaua& decima libri quinti Elementorum 
abiniqua&falfa cenfura CHeibomii vindicantur,& 
verijjima ejfe demonfirantur. 

CAP.XVI. 

' JiAEibomii argumenta contrapradittas Tropofiti- 
•* ^ones examinantur. Ejus vanitas, arrogantia fal- 

Ccc fumqy 



futnq-y dicendi libtdo. ^Pracipui errores Meibomii^ in 
Euclide accufando commiffi^ recenfentur ac refutan r 
tur. Rationes excejfus & dejettus comparari invi- 
cempofle, demonftratur > contra Meibomium^ ex va- 
riis : imo ex ipfius Meibomti teftimonio. Inter qu<e ra- 
tiojiimatur? Mala argumentatio Meibomii. Rati- 
ones excejfus & defeftus communem menfuram habent. 



CAP. XVII. 



yiNrationes excejfus &defe£tus inuicem ideo compa- 
^-*rarinequeant >quod multiplicata fe invicem non 
excedant ? Vofito^ rationes excejfus & defedtuscom- 
parari invicem nonpojfe $ ne tum quidem jure Eucli- 
dematJMeibomioaccufari. Snpmodo ratio defettus 
ita pojfit augerh ut rationem datam excejjus fuperet. * 
Inconftantia CHeibomii , quiproprium dogma euer- 
tit. 

CAP. XVIII. 

TpXemplis iUuftratur Tropofitio illa antea Geome- 
-^trice demonftrata : qvarum antecedentia majora, 
eae rationes majores ficqvarumminorai minorcs. Mei- 
bomii principium Geometricum , manifefte . fdfum.. 
Falfte & abpirda: conclufiones ex Meibomiifalfts prin- 
cipiis deduBa. Troportionalia Meibomio hac erunt : 
Ut, 2 ad %,ftc 64 ad 1 6. Inventum Marci Meibomii 
illisquidem utile eft>quifraudemcreditoribusfacere 
vellent : feditaforteipft Meibomio noceret. Sjuidfit 
mquart in fuogenere ? Quid duplum ? &c. v r 

• ~ " * Z CAP. 
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/jRgumenta contra Meibomitm^ipfiufqueMeibomii^ 
" Syllogifmoincludunturiut horum vanitas^ illorum 
autem veritasfacilius perfpiciatur. CMeibomius nullo 
modo afalfitate liberari poteft,fiue idem cum Euclide 
dicat^fiue comtrarium : cum pofterius perfe falfum fit\ 
prius vero ideo ^Meibomium damnet^qnod falfo Euclidem 
accufaverit. Ipfemet Meibomius fua principia evertity 
noflraque feu Eucidis confirmat. Ratio aqualitatis ma- 
le acinepteaMeibomiOy rdtio nihili appellata. Quam 
imperitede rebusfacris loquatur , dum^Deum aitconfi- 
derari in ratione nihili. De vocibus ipfius excejfiuis & 
defettiuis. Rurfum principiafuaeuerttt^ noflraque con- 
firmat. Perverfa arzumentatio Mei bomii. ^ Meibomi us 
confudijje videtitr proportionemGeometr/cam& Arith- 

meticam: undeetiamerror ipfiusoriginemjumpfit. 

m 

CAP. XX. W 

*T Ermihi rationis dupU & fubdupU non femperinvi- 
cem diftant aqualiter. CMeibomii abfurda & falfa. 
*Probatidnes omnes Meibo/nii vel manifeflefalfiefiint> 
velnihil concludunt , velcontraiffumconcludunt. Ja- 
Bantiam CMeibomii fatfam vanamque ejfe. Nihtl e- 
nim noui Geometras docuijtfe, quod antea ignorabant\ 
nifi quodfalfum ejfet. Nequejure, aut uua cum ve- 
rttatu fpecie^vel antiquos > vel nouos Geometras accu- 
fajfe. Conclufio operis . 




Scriptores qYi boc in opere laudantur ,defenduntur, 
caftigantur > refutantur. 

Nacharfis Schyta. 
Apollonius Perg*us. 
Archimcdes Syracufanus. 
Archytas Tarentinus. 
Ariftarchus Samius. 
Ariftophanes Comicus* 
Ariftotelcs Stagirita". 
CarpusAntiochenus. my 
Cicero. 
Clavius. 

Diogenes JLaertlus. 

Eucudes G eometra . 

ludcmus Peripateticus, . . . . 
hius m Homerum. 
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Eutocius Afcalonita. 

Fcdericus Commandinus. 

Gdilf Gaiifei. 

GemJnus. 

Homerus. 

Juvenalis. 

Lucas Valerius. 

MarcusMeibomius. % 

K icomachus Gerafcnus. 

Pappus Alexandrinus.. - 

Plato. 

Plutarchus Mathematicus. 
Proclus Lycius. 
Ptolemasus. 

SchoUaftes Euclid. Dafypodii. 
Sextus Empiricus» 
Simplicius. 
Theo Alexandrinus. 
Theodofius Tripolita 
Theo Smyrnaeus. 
ThomasFinchius. 
iTimwusLocrus. 
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Leftori Benevolo S. P. 

[On mirabere Le&or, qvod multa hoc 
in opere librariorum negligentia per- 
'peram edita atqve exarata invenias - 
qvxdam vero omifla$al ia autembis pofitarcutn, 
nccegooperiscorrigendis tam anxiam curam 
impenderepotuerim, gravioribus negociisoc- 
cupatus j neqve alium haberem, qvem hifce re- 
bus prxficerem : ipfi qvoqye typothet#,ea ali- 
qvando mutarenoluerint, qvx ego emendari 
mandabam. PTeraqj faiWffll Hterirum fimi- 
lium , aut vicinarum permutatione nata funt : 
ac faepe qvide m c pro e, f pro f, n pro u, r pro t , 
& vice versa, pofita : in Graecjs autem, * pro ij , 
oprou,uprov, xV ro %- I n accentibus qvoq;, 
tonis & commatibus colifqvc non femel erra- 
tum : q vx tamen Le&or per fe facile emenda- 
bit. Ego qvxdatn infigniora', qvx inter per- 
legendum occurrerunt , heic annotare volui : 
atqve ea qvx omifla aut depravata erant, indi- 
care. Coetera tuo Candori atqve eruditioni 
committo. Vale & fave, virtutiq; & veritati 
affiduam operam impende feliciter. 
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Corrigendarfddenda. 

Numerm barbarm ,feu prior>pagi- 

natnypofteriorfeu^manuslmeam 

indicat. 

P« 
Ag. f. lin. L metbodo. 6. /F*. accuratius .7. /I. 
Ibtd.III. «4%pv IO. J. unfo, ibid.XVlII. tk 
iM.XXf/.ZloW.u.Xr.figura. Jfiwf. XIX fucrit. /Wrf. 
XX affumitur 12. XI J.^^t^«v 16. /^ neceflario. ibid.XIII. 
txmf+L Ibtd. tir.ixftGw, 22.XXW. foret.23. *fe i|, *ymW<w 
24. XX/. noftrum. ji.XFI/. extremum. 32. X/Z.pun&us. iH*. 
XXFT. animalcula 34. /J. terminatam. 37, XX///. qvod. 38. VU 
«lUiacaw^JKJiDeam. AI^ 40.XFJ.,iojnpofita, tum qvoplu- 
ri.4$>XVI.infinita. lbid. XXVIII. infinita 51. XVlJ. autem. 
52.XVIII.de(cribatur femicirculus. 53. XII. coni. BZT. ifrirf. 
XVII. conus BGH. (ecentur. 54. V.portio cylindrica. XIX. 
qvadratum. 60, II. k*T laitv^. 61. II. parallelogrammum. 6f. 
W, infinitas numero lineas. 66. XVII. angulus FbA. ibid. tri- 
angulo APb. «58. XXI. ac vaftiflimum. 7f . IV. unicam. 75. 
XIX. fententia. 8 j*. Xl. & D extremum Iineas 05. XVI. tamen 
VI.<nW^. VII. MivTnv. 106. XV. fecundum longitudi- 
nemfumitur. 108. IX.talirft?/e^«r iif.XV. pofl lmeam efle /»- 
/er. Nequeenim omne illud, qvod juxta unum pun&um di- 
ftat, lineam effe. n8.*XI. figuras. 123. XXI. <p*w. ijo. .XI. 
qvartum. 140. XIII. angulusBAr. 141. V. peripheriam BM. vel 
BI. 142. XVI. j0#, *n?. 143. XVI. diagramma XIII." 144. XI. 
nempe 0£f & ifrii.X V.re&a,binos. i M.eafde XVI.q v» in 
146". VI. tllud vel verfirs y.ibid. VIII. dempto ibid. IX. qvam >j£x. 
147XV/IU if* 148. III. *v&VV «£, i*. IV. /3f£ V. i*. 

iMj&(*.VlI.fe & K^AVIII.wvW^.i5i.I^bjcaiooi. 
if f .XIV. figuramnum. II. 1 f 7. V» Publicus. 1*0. VIII. Ar- 

chytas. 
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chytas./fc.XX.triangu]arc 161AX. faGpvwj xctTt* i6^ t XVhavfx. 

' fAiiix* &XVH. T^f cvfjtfXileJe^ • l66, XIII. ^ i^oyfjov^. 1 67. VII. 

pqfl mulripla *AdAe. Vide tamcn de his;, qvaein feqventibu$> 
departium nomenclatura rraduntur. 170, VII. ita*.iv tv nji 17^ 
VI. in infinirum. 176. XV .m^iskoieiQv 178. XVIII. o&uplo- 
fefqvicenteflma viccfimaqvinta. 179. XXII. ad i.o. fcfqviqvin- 
tam,ad u.fefqviundecimam. ibid. XXV II. 9 ad 12. 180. I. 
& II. /^e 1 1. ad iz»^i7n7[EfA7?,Q*. mbfefqviqyinta & denique 
xjcr^tvSiKomg fubfefqviundccima 11 ad ij^.IX#ncmpc\ior£7n- 
nzv&piw. ibid.Xl.lege 11 ad f. eft duplafefqviqvinta & 5 ad 
ii.mbduplafefqviqyinta. Ibid. XIV. f Demqve 12 ad f. 188. 
XII • />o/? verba anteccdentes componuntur Adde. N ihilo tamen 
minus vera cft rationum compofitio , qvamvis ab altera qv« fit 
multiplicandodiftingvatur: de qvibus accuratius in leqventi- 
bus. 189, VII. junganturCIX GH: totaCDGH. 191. VIII. ad 
duo. 1 90. XXV. conftituatur in fig. num. III. ex AB. 194. VI. 
ratio J, feu fefqviterria i^^.XVHv^vwtkatiahcujuA. V."g. AB- 
CD infig. num, I. Ibid. XVIII. qvadrati AF. Ibid. XIX. ba- 
fis AEbafeos AB.XXI.bafis AE diagonalem Ac io£.XX.nu-. 
merus ad numcrum 198. XXVII. magnitudo AB in fig. num. 
IV, 2oo XIII.qvales AF. i&.XIIH. minus BF. 201. 1. deleamur&C 
confeqvcntia cum confeqventibus. Ibid. V. & VI. lege , Com- 
pofitio ergo perfeda rationum exceflus, & perfe&a ' divifio ra- 
tionum defe&us eodem &c, 202. XXl defe&us, 297. XXII. 
utEA. 215.XVil.ilIa, 217.1. EadC. 222.11. Ar ad rE.lW.* 
Xlll.^o/?divifionem. mva hnea.ChP.lX. 2*4. Xll. fa&am.ifcttl. 
XX.eniminfigu. num.Xi.22r. IV. ut Ar ad^E. 226.11, Arad 
parallelograoimurn. x$ i.XXVl. rlg. num. Xl.vcc1:is;Z $ j.XXV. 
BACDLM femiflem. ihd. XXVUI. Adeoqve. Z27. XlX. trian- 
gularia LOK. /M.XXV.piiftna lOL. 2 $ 8.n.oL.horizonti,Z4o. 
XX Vlll.feu GE241. l.rationem EG. ibid.XVU. GE ad BFabid. 
XVin. GE ad BE. 244« XX. aliq vam 246. Xni, rationum.248. 
X. qvae fit addcndo X V.Qybd.2 5 5 .XVl.bicubitale. ibid.XXVU 

™iv),2i}6. Vii. - Ex7o^.zf8,Vi.ncccflarium,a66timrftiOCXiV 

fic 
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&XXm.inferer? EZ>? AQitf», ^ $ A r9 <sr&? 

ifloM;A\A xfi09-w.z69.XX111.figuraXV11.28 $\ XXViii«>^3 
28^. XXlW» omni hac rationum.292. fflltrXXl. 6*XXlli»/er. 
qvamvis hac potius de aeqvalitate duarum rationum rationis ab 
aliis explicetur. 501. XXI. deprehendit. $02. XXVII. ratio- 
ncm8i. jio.XX. fiatqve aeqvalis. $2f. XXI, & CD minor. 
j27.XXI.argumentis 589. VIII. %t<riv. $4$. XIII. cognofci- 
tur. $49. XXVI fic 64. 3 50.H infipidum*XX tibiipfi. $ 5 5. XIX. 
confeqventis. 372. XXII. Scepticorum. % 

• Coetera fi qva erunt , per te emendabis. 
Vale. 
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